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บทที� � 

การให้เหตุผล                                                                                                          เวลา 6 ชั�วโมง 

สาระสําคัญ /ความคิดรวบยอด 

  

              การใหเ้หตุผลมีอยู ่2 แบบ คือการให้เหตุผลแบบนิรนยั (Deductive Reasoning)    และการ

ใหเ้หตุผลแบบอุปนยั (Inductive Reasoning)   การใหเ้หตุผลแบบนิรนยัจะเริ/มดว้ยเหตุหลกั (Major 

Premise)  แลว้ตามดว้ยเหตุรอง (Minor Premise)    เมื/อพิจารณาดูความสัมพนัธ์ระหวา่งเหตุทั>งสอง

แลว้จึงสรุปผล (Conclusion) สาํหรับการใหเ้หตุผลแบบอุปนยันั>นจะประกอบดว้ยเหตุหลายๆเหตุที/

อิสระ   และมีความสาํคญัเท่าๆกนัไม่มีเหตุใดเป็นเหตุหลกัหรือเหตุรอง       ในที/สุดเหตุเหล่านั>นก็

รวมตวักนัอยูใ่นรูปนยัทั/วไป (Generalization) ซึ/ งเรียกวา่ผล 

จุดประสงค์การเรียนรู้ 

             

 1.  เพื/อใหผู้เ้รียนสามารถให้เหตุผลแบบนิรนยั และบอกไดว้า่การใหเ้หตุผลนั>น

สมเหตุสมผลหรือไม่เพราะเหตุใด 

 M.  เพื/อใหผู้เ้รียนสามารถให้เหตุผลแบบอุปนยัได ้

 N.  เพื/อใหผู้เ้รียนสามารถนาํการใหเ้หตุผลทั>งแบบนิรนยัและอุปนยัไปใชใ้น

ชีวติประจาํวนัไดอ้ยา่งเหมาะสม 

 

เนื)อหา 

             1.  การใหเ้หตุผลแบบนิรนยั และการตรวจสอบความสมหตุสมผล 

                 M.  การใหเ้หตุผลแบบอุปนยั  

 

กจิกรรมประกอบการสอน 

 1.  ผูส้อนบรรยายใหค้วามรู้ 

2.  ผูส้อนเปิดโอกาสใหผู้เ้รียนซกัถาม  แลว้สรุปเนื>อหา 

N.  ผูส้อนมอบหมายใหผู้เ้รียนทาํแบบฝึกหดัหรือกิจกรรมตามที/กาํหนดไว ้   
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สื�อประกอบการสอน 

 1.  เอกสารเนื>อหาประกอบการสอน 

   2.  แบบฝึกหดั 

 

การวดัและการประเมินผล 

1.  ดา้นความรู้ โดยการตรวจแบบฝึกหดั 

2.  ดา้นทกัษะ/กระบวนการ โดยการสังเกตการใหเ้หตุผล  

3.  คุณลกัษณะที/พึงประสงค ์โดยการสังเกตการมีส่วนร่วมในการทาํกิจกรรมการเรียน 
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 ธรรมชาติของคณิตศาสตร์นั>นจะประกอบดว้ยสองส่วน ส่วนแรกคือโครงสร้างทาง

คณิตศาสตร์ซึ/ งไดแ้ก่ คาํอนิยาม (Undefined Term) คาํนิยาม (Defined Term) สัจพจน์ (Postulate or 

Axiom) และทฤษฎีบท (Theorem) ส่วนที/สองคือกระบวนการใหเ้หตุผลซึ/งเป็นกระบวนการเรียบ

เรียงขอ้ความหรือปรากฏการณ์ต่างๆใหเ้กิดความสัมพนัธ์กนัเพื/อส่งผลใหข้อ้ความหรือ

ปรากฏการณ์เหล่านั>นมีความต่อเนื/องกนัจนทาํให้เกิดขอ้ความใหม่หรือปรากฏการณ์ใหม่ขึ>นมา 

บางครั> งอาจกล่าววา่กระบวนการใหเ้หตุผลเป็นกระบวนการทางจิตที/มนุษยใ์ชเ้ป็นเครื/องมือสื/อ

ความหมายกนัดว้ยการเรียบเรียงขอ้เท็จจริงที/มีอยูก่่อนที/เรียกวา่ เหตุ (Premise) แลว้สร้างขอ้เทจ็จริง

ใหม่ขึ>นมาที/เรียกวา่ ผล (Conclusion)  

 ในบทนี>จะศึกษาในส่วนของกระบวนการให้เหตุผล มนุษยใ์ชก้ารใหเ้หตุผลเพื/อแสวงหา

ความรู้ใหม่ การคิดคน้ทางวิทยาศาสตร์และเทคโนโลย ี การวจิยั  บางครั> งอาจใชค้อมพิวเตอร์ช่วย

ในการวเิคราะห์ขอ้มูลเพื/อหาขอ้สรุปที/ถูกตอ้งรวดเร็ว ปัจจุบนัการใหเ้หตุผลที/มีรูปแบบที/ชดัเจนนั>น

มี 2 แบบคือการให้เหตุผลแบบนิรนยั (Deductive Reasoning) และการใหเ้หตุผลแบบอุปนยั 

(Inductive Reasoning) 

 

การให้เหตุผลแบบนิรนัย 

 การใหเ้หตุผลแบบแบบนิรนยัเป็นการใหเ้หตุผลที/ประกอบดว้ยสองส่วนคือส่วนแรกเป็น

ขอ้ความที/กาํหนดขึ>นก่อนซึ/งเรียกวา่เหตุ (Premise) จะแยกเป็นเหตุหลกั (Major Premise) และเหตุ

รอง(Minor Premise) สาํหรับขอ้ความที/เป็นเหตุนี>จะนาํมาจากความรู้พื>นฐานที/อาจเป็น  บทนิยาม 

ความเชื/อ  ขอ้ตกลงเบื>องตน้  กฎหรือทฤษฎีบท เป็นส่วนที/รู้มาก่อนแลว้และยอมรับวา่เป็นจริง     

ส่วนที/สองเป็นขอ้ความที/เกิดขึ>นมาภายหลงัเรียกวา่ผล (Conclusion) ดงันั>นเมื/อมีเหตุและผลขึ>นมา

ชุดหนึ/ง  ถา้เหตุบงัคบัใหเ้กิดผล  หรือผลเป็นขอ้สรุปที/ไดม้าจากเหตุ  เราเรียกการให้เหตุผลนั>นวา่

เป็น การอ้างเหตุผลอย่างสมเหตุสมผล (Valid Argument) ตรงกนัขา้มถา้เหตุมิไดบ้งัคบัใหเ้กิดผล 

กล่าวคือผลอาจจะมาจากเหตุหรือไม่ก็ได ้    เราเรียกการใหเ้หตุผลนั>นวา่เป็น การอ้างเหตุผลอย่างไม่

สมเหตุสมผล (Invalid Argument) ต่อไปนี> เป็นตวัอยา่งของการใหเ้หตุผลแบบนิรนยั 
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ตัวอย่างที� 1  เหตุ 1.  คนเชียงรายทุกคนเป็นคนภาคเหนือ 

   2.  คนภาคเหนือทุกคนเป็นคนไทย 

  ผล คนเชียงรายทุกคนเป็นคนไทย 

                   จากตวัอยา่งที/ 1 เหตุขอ้ที/ 1 เป็นเหตุหลกั และเหตุขอ้ที/ 2 เป็นเหตุรอง 

ตัวอย่างที� 2 เหตุ 1.  รูปสี/ เหลี/ยมมุมฉากทุกรูปเป็นรูปสี/เหลี/ยมดา้นขนาน 

   2.  รูปสี/ เหลี/ยมดา้นขนานทุกรูปเป็นรูปสี/เหลี/ยม 

  ผล รูปสี/เหลี/ยมมุมฉากทุกรูปเป็นรูปสี/เหลี/ยม 

ตัวอย่างที� 3 เหตุ 1.  นกัศึกษาทุกคนเป็นคนฉลาด 

   2.  สมบูรณ์เป็นคนฉลาด 

  ผล สมบูรณ์เป็นนกัศึกษา 

ตัวอย่างที� 4 เหตุ 1.  นกัศึกษาบางคนเป็นคนสวย 

   2.  คนผวิขาวบางคนสวย 

  ผล นกัศึกษาบางคนเป็นคนผิวขาว 

ตัวอย่างที� 5 เหตุ 1.  ไม่มีคนสายตาสั>นคนใดเป็นนกับิน 

   2.  แดงเป็นคนสายตาสั>น 

  ผล แดงไม่เป็นนกับิน 

ตัวอย่างที� 6 เหตุ 1.  ทุก X เป็น Y 

   2.  ทุก Y เป็น Z 

  ผล ทุก X เป็น Z 

 จากตวัอยา่งที/ 1 ถึงตวัอยา่งที/ 6 เป็นการให้เหตุผลแบบนิรนยัทั>งสิ>น    เมื/อมีการใหเ้หตุผล

แบบนิรนยัแลว้เราตอ้งการตรวจสอบวา่เหตุบงัคบัใหเ้กิดผล หรือผลเป็นขอ้สรุปมาจากเหตุหรือไม่  

เรียกวธีิการนี>วา่การตรวจสอบความสมเหตุสมผล (Testing the Validity) วธีิการหนึ/งของการ

ตรวจสอบความสมเหตุสมผลคือใชแ้ผนภาพวงกลม (Circle Diagram)     ที/เรียกวา่ แผนภาพเวนน์

และออยเลอร์ (Venn and Euler Diagram) เพื/อเป็นการใหเ้กียรติแก่ จอห์นเวนน์ (John Venn, 1834 – 

1923) นกัคณิตศาสตร์ชาวองักฤษ ผูศึ้กษา  และเลออนฮาร์ด ออยเลอร์ (Leonhard Euler, 1707 – 

1783) นกัคณิตศาสตร์ชาวสวิส ผูริ้เริ/มวธีิการนี>    
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การตรวจสอบความสมเหตุสมผลด้วยวธีิใช้แผนภาพเวนน์และออยเลอร์ 

 การตรวจสอบความสมเหตุสมผลดว้ยวธีิใชแ้ผนภาพเวนน์และออยเลอร์นั>น   เราตอ้ง

เขา้ใจการเขียนแผนภาพวงกลมเพื/อใชแ้ทนขอ้ความใน 4 แบบ ต่อไปนี>  

 แบบที� 1 ขอ้ความ “ทุกสิ/งที/เป็น A จะเป็น B”  เขียนแทนดว้ยแผนภาพ 

                                                                                                     

                                                                                              B 

                                                                             A 

 

 

 

แบบที� 2 ขอ้ความ “ทุกสิ/งที/เป็น A จะไม่เป็น B”  เขียนแทนดว้ยแผนภาพ 

 

                                                   A                                                    B 

                          

                                                                         

 

 

 

แบบที� 3 ขอ้ความ “บางสิ/งที/เป็น A จะเป็น B” หรือ “บางสิ/งที/เป็น B จะเป็น A”   เขียนแทน

ดว้ยแผนภาพ 
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แบบที� 4 ขอ้ความ “บางสิ/งที/เป็น A แต่ไม่เป็น B”    เขียนแทนดว้ยแผนภาพ 

 
ตัวอย่างที� 7  จงตรวจสอบความสมเหตุสมผลของการให้เหตุผลต่อไปนี>  

เหตุ 1.  คนดีทุกคนเป็นคนน่านบัถือ 

   2.  คนน่านบัถือทุกคนเป็นคนซื/อสัตย ์

  ผล คนดีทุกคนเป็นคนซื/อสัตย ์

วธีิทาํ จากเหตุขอ้ 1 จะไดแ้ผนภาพที/ 1 เป็น                          

 

                                                                         

                                                                          คนดี 

                                                                 คนน่านบัถือ 

  

จากเหตุขอ้ 2 จะไดแ้ผนภาพที/ 2 เป็น 

 

                                                                  

                                                               คนน่านบัถือ 

                                                                

                                                                  คนซื/อสัตย ์
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เมื/อนาํเอาแผนภาพที/ 1 และแผนภาพที/ 2 มาเขียนเขา้ดว้ยกนั  จะไดแ้ผนภาพที/ 3 ดงันี>  

                                                                               

                                                                              

        คนดี 

                                                                       คนน่านบัถือ 

                                                                          

                                                                             คนซื/อสัตย ์

 

เมื/อพิจารณาแผนภาพที/ 3 พบวา่ทุกจุดในวงกลมของคนดีจะอยูใ่นวงกลมของคนซื/อสัตย ์ แสดงวา่ 

“คนดีทุกคนเป็นคนซื/อสัตย”์  ซึ/ งสอดคลอ้งกบัผลของการใหเ้หตุผล   ดงันั>น การใหเ้หตุผลนี> จึง

สมเหตุสมผล 

ตัวอย่างที� 8  จงตรวจสอบความสมเหตุสมผลของการให้เหตุผลต่อไปนี>  

เหตุ 1.  สัตวน์ํ>าบางชนิดเป็นปลา 

   2.  ปลาทั>งหมดเป็นสัตวที์/วา่ยนํ>าได ้

  ผล สัตวน์ํ>าบางชนิดเป็นสัตวที์/วา่ยนํ>าได ้

วธีิทาํ จากเหตุขอ้ 1 จะไดแ้ผนภาพที/ 1 เป็น        
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   จากเหตุขอ้ 2 จะไดแ้ผนภาพที/ 2 เป็น 

                                                            

                                                          สัตวที์/วา่ยนํ>าได ้

                                                                         

                                                                             ปลา 

 

 

 

เมื/อนาํเอาแผนภาพที/ 1 และแผนภาพที/ 2 มาเขียนเขา้ดว้ยกนั จะไดแ้ผนภาพที/ 3 สองแบบ ดงันี>  

 แบบที/ 1   

                                                                                             สัตวที์/วา่ยนํ>าได ้

                                              
 

 

                 แบบที/ 2 

                                                                                                   สัตวที์/วา่ยนํ>าได ้
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เมื/อพิจารณาแผนภาพที/ 3 ทั>งแบบที/ 1 และแบบที/ 2 พบวา่ส่วนที/แรเงาจาํเป็นตอ้งอยูใ่นวงกลมของ

สัตวที์/วา่ยนํ>าไดเ้สมอ  นั/นคือ “สัตวน์ํ>าบางชนิดเป็นสัตวที์/วา่ยนํ>าได”้  ซึ/ งสอดคลอ้งกบัผลของการ

ใหเ้หตุผล ดงันั>นการใหเ้หตุผลนี> จึงสมเหตุสมผล 

ตัวอย่างที� 9  จงตรวจสอบความสมเหตุสมผลของการให้เหตุผลต่อไปนี>  

เหตุ 1.  ชาวรัสเซียบางคนเป็นชาวยโุรป 

   2.  ชาวรัสเซียบางคนเป็นชาวเอเซีย 

  ผล ชาวยโุรปบางคนเป็นชาวเอเซีย 

วธีิทาํ จากเหตุขอ้ 1 จะไดแ้ผนภาพที/ 1 เป็น   

          
จากเหตุขอ้ 2 จะไดแ้ผนภาพที/ 2 เป็น 

 
เมื/อนาํเอาแผนภาพที/ 1 และแผนภาพที/ 2 มาเขียนเขา้ดว้ยกนั จะไดแ้ผนภาพที/ 3 สี/แบบ ดงันี>  

 แบบที/ 1 
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แบบที/ 2 

 
แบบที/ 3 

 
 

แบบที/ 4 

 
เมื/อพิจารณาแผนภาพที/ 3 ทั>งแบบที/ 1 ถึงแบบที/ 4 พบวา่ทุกแบบสอดคลอ้งกบัเหตุที/ 1 และเหตุที/ 2   

ทั>งหมด แต่มีแบบที/ 1  สามารถเขียนแผนภาพหลีกเลี/ยงไม่ใหจุ้ดบางจุดของวงกลมชาวยโุรปไปอยู่
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ในวงกลมของชาวเอเซียได ้ ดงันั>นการที/สรุปผลวา่ “ชาวยโุรปบางคนเป็นชาวเอเซีย”  ไม่จริงเสมอ

ไป        เพราะฉะนั>น การให้เหตุผลนี> จึงไม่สมเหตุสมผล 

 จากตวัอยา่งที/ 9   ต่อไปไม่จาํเป็นตอ้งเขียนแผนภาพที/ 3 ครบทุกแบบก็ได ้ เพียงแต่เลือก

เขียนเฉพาะแบบที/ทาํใหผ้ลไม่เป็นจริง ก็สามารถสรุปไดว้า่การใหเ้หตุผลนั>นไม่สมเหตุสมผล    

ขอใหศึ้กษาตวัอยา่งที/ 10 ต่อไปนี>  

ตัวอย่างที� 10  จงตรวจสอบความสมเหตุสมผลของการใหเ้หตุผลต่อไปนี>  

เหตุ 1. ไม่มีนกตวัใดอาศยัอยูใ่นนํ> า 

   2.  นกทุกชนิดเป็นสัตวมี์ปีก 

  ผล สัตวมี์ปีกบางตวัอาศยัอยูใ่นนํ> า 

วธีิทาํ จากเหตุขอ้ 1 และขอ้ 2  สามารถเขียนแผนภาพไดด้งันี>  

 

                                              นก                                               สิ/งที/อาศยั 

                                         สัตวมี์ปีก                                            อยูใ่นนํ>า 

 

จากแผนภาพที/ได ้    เราสามารถหลีกเลี/ยงไม่ใหจุ้ดในวงกลมของสัตวมี์ปีกเขา้ไปอยูใ่นวงกลมของ

สิ/งที/อาศยัอยูใ่นนํ>าได ้ ทั>งๆที/แผนภาพนี>ยงัคงสอดคลอ้งกบัเหตุขอ้ 1 และขอ้ 2  ดงันั>นการที/สรุปผล

วา่ “สัตวปี์กบางตวัอาศยัอยูใ่นนํ>า”  จึงเป็นการสรุปที/ไม่สมเหตุสมผล 

ขอ้สังเกตจากการใหเ้หตุผลแบบนิรนยั เราตอ้งพิจารณาแผนภาพตามเหตุในทุกแบบที/

เป็นไปได ้ ถา้แผนภาพทุกแบบสอดคลอ้งและตรงกบัผลสรุปแสดงวา่การให้เหตุผลนั>น

สมเหตุสมผลดงัตวัอยา่งที/ 7 และ 8  แต่ถา้มีแผนภาพบางแบบไม่สอดคลอ้งกบัผลสรุป แสดงวา่การ

ใหเ้หตุผลนั>นไม่สมเหตุสมผล ดงัตวัอยา่งที/ 9      

อนึ/งจะเห็นวา่ผลสรุปที/ไดจ้ากการใหเ้หตุผลที/สมเหตุสมผล ไม่จาํเป็นตอ้งเป็นจริงใน

ชีวติประจาํวนัก็ได ้   ขอใหพ้ิจารณาจากตวัอยา่งที/ 11 ต่อไปนี>  
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ตัวอย่างที� 11  จงตรวจสอบความสมเหตุสมผลของการใหเ้หตุผลต่อไปนี>  

เหตุ 1. ไก่ทุกตวัเป็นสัตวปี์ก 

   2.  สัตวปี์กทุกตวัเป็นนก 

  ผล ไก่ทุกตวัเป็นนก 

วธีิทาํ จากเหตุขอ้ 1 และขอ้ 2  สามารถเขียนแผนภาพไดด้งันี>  

 

                                                  

ไก่                                             

                                                    สัตวปี์ก                                             

                                                                                  นก 

 

 

จากแผนภาพจะเห็นวา่ทุกจุดในวงกลมของไก่จาํเป็นตอ้งอยูใ่นวงกลมของนกอยา่งหลีกเลี/ยงไม่ได ้     

ดงันั>นการให้เหตุผลนี>สมเหตุสมผล 

 

การให้เหตุผลแบบอุปนัย 

 การใหเ้หตุผลแบบอุปนยัเป็นการใหเ้หตุผลโดยอาศยัเหตุหลายๆเหตุแต่ละเหตุเป็นอิสระ

ต่อกนั และมีความสาํคญัเท่าๆกนั ไม่มีเหตุใดเป็นเหตุหลกัหรือเหตุรองเหมือนกบัการใหเ้หตุผล

แบบนิรนยั    เหตุเหล่านี>อาจไดม้าจากการสังเกตหรือการทดลองหลายๆครั> งจนในที/สุดเหตุเหล่านั>น

ก็รวมตวักนัอยูใ่นรูปของขอ้สรุปที/เป็นนยัทั/วไปในภายหลงั     นกัวทิยาศาสตร์หรือนกัวจิยัมกัใช้

การใหเ้หตุผลแบบอุปนยัเพื/อคน้หากฎเกณฑ ์  จะเห็นวา่การนาํเอาขอ้สังเกตหรือผลการทดลองจาก

บางส่วน  มาสนบัสนุนใหไ้ดข้อ้ความทั/วไปซึ/งกินความไปถึงทุกส่วนยอ่มไม่สมเหตุสมผล เพราะ

เป็นการอนุมานเกินสิ/งที/กาํหนดใหด้งันั>นการให้เหตุผลแบบอุปนยัจึงจาํเป็นตอ้งมีขอ้สังเกตหรือผล

การทดลองมากพอที/จะเชื/อไดว้า่ขอ้สรุปนั>นเป็นจริง    เช่นเราเคยเห็นวา่ปลาส่วนมากออกลูกเป็นไข่ 

เราจึงสรุปวา่ “ปลาทุกชนิดออกลูกเป็นไข่” ซึ/ งเป็นเทจ็  เพราะมีปลาบางชนิดออกลูกเป็นตวั เช่น

ปลาหางนกยงู เป็นตน้ ทั>งนี>อาจเป็นเพราะขอ้สังเกตมีนอ้ยเกินไป     การใหเ้หตุผลแบบอุปนยัถูก
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นาํมาใชค้น้ควา้ในทางวทิยาศาสตร์หรือคณิตศาสตร์ เช่นขอ้สรุปที/วา่  “สารสกดัจากสะเดาสามารถ

ใชเ้ป็นยากาํจดัแมลงศตัรูพืชได”้ ขอ้สรุปนี>มาจากการทดลองซํ> ากนัหลายๆครั> งแลว้ไดผ้ลตรงกนั    

ในทางคณิตศาสตร์ใชก้ารให้เหตุผลแบบอุปนยัสร้างสัจพจน์ เช่น   เราทดลองลากเส้นตรงสองเส้น

บนระนาบให้ตดักนัจะตดักนัไดเ้พียงจุดดียวเท่านั>น ไม่วา่จะทดลองลากกี/ครั> งก็ตาม เราจึงสรุปวา่     

“บนระนาบเส้นตรงสองเส้นตดักนัจะตดักนัเพียงจุดเดียวเท่านั>น”  ใหศึ้กษาตวัอยา่งการใหเ้หตุผล

แบบอุปนยัดงันี>  

ตัวอย่างที� 12   เหตุ   1. ดาํปวดทอ้งกินยา X แลว้หายปวดทอ้ง 

2. ขาวปวดทอ้งกินยา X แลว้หายปวดทอ้ง 

3. เขียวปวดทอ้งกินยา X แลว้หายปวดทอ้ง 

4. แดงปวดทอ้งกินยา X แลว้หายปวดทอ้ง 

5. ส้มปวดทอ้งกินยา X แลว้หายปวดทอ้ง 

  ผล คนทุกคนที/ปวดทอ้งกินยา X แลว้หายปวดทอ้ง 

จากตวัอยา่งที/ 12 จะเห็นวา่การใหเ้หตุผลแบบอุปนยันั>น เหตุจะมีกี/เหตุก็ได ้  โดยทั/วไปแลว้ตอ้งมี

หลายๆเหตุ จนเป็นที/มั/นใจวา่จะสามารถสรุปไดถู้กตอ้ง      ซึ/ งเราพิจารณาจากลกัษณะที/คลา้ยกนั

ของเหตุเหล่านั>นมาเป็นขอ้สรุปในรูปนยัทั/วไป 

ตัวอย่างที� 13   เหตุ   1. คนทุกคนตอ้งตาย 

2. นกทุกตวัตอ้งตาย 

3. สุนขัทุกตวัตอ้งตาย 

4. ตน้ไมทุ้กตน้ตอ้งตาย 

5. ปลาทุกตวัตอ้งตาย 

  ผล สิ/งมีชีวติทุกชนิดตอ้งตาย 

ตัวอย่างที� 14   เหตุ   1.  2 = 1(1 + 1) 

2.  2 + 4   = 2(2 +1) 

3.  2 + 4 + 6  = 3(3 +1) 

4.   2 + 4 + 6 + 8  = 4(4 +1) 

5.  2 + 4 + 6 + 8 + 10 = 5(5 +1) 
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  ผล 2 + 4 + 6 + 8 + 10 + … + 2n = n(n + 1)  สาํหรับ n ทุกตวัที/เป็นจาํนวน

เตม็บวก  

ตัวอย่างที� 15  จงใชก้ารใหเ้หตุผลแบบอุปนยั เพื/อหาสมการถดัไปจากแบบรูปสมการที/กาํหนดให้ 

   1.  1   = 1 

2.  1 + 2   = 3 

3.  1 + 2 + 3  = 6 

4.   1 + 2 + 3 + 4  = 10 

………………….. =  …. 

ตอบ   1 + 2 + 3 + 4 + 5  = 15 

ตัวอย่างที� 16  จงใชก้ารใหเ้หตุผลแบบอุปนยั เพื/อหาสมการถดัไปจากแบบรูปสมการที/กาํหนดให้ 

   1.  (1 × 9) + 2  = 11 

2.  (12 × 9) + 3  = 111 

3.  (123 × 9) + 4  = 1,111 

………………….. =  …. 

ตอบ   (1,234 × 9) + 5  = 11,111 

ตัวอย่างที� 17  จงใชก้ารใหเ้หตุผลแบบอุปนยั เพื/อหาสมการถดัไปจากแบบรูปสมการที/กาํหนดให้ 

   1.  9 × 9  = 81 

2.  99 × 9  = 891 

3.  999 × 9  = 8,991 

………………….. =  …. 

ตอบ   9,999 × 9  = 89,991 

ตัวอย่างที� 18 ถา้ผลบวกของเลขโดดในแต่ละหลกัของจาํนวนนบัที/มีสามหลกัหารดว้ย 3 ลงตวัแลว้       

จงใชก้ารใหเ้หตุผลแบบอุปนยัสรุปเกี/ยวกบัจาํนวนนบัดงักล่าว 

วธีิทาํ  สังเกตจาํนวนนบับางจาํนวนที/มีสามหลกัและผลบวกของเลขโดดแต่ละหลกัหารดว้ย 3 ลง

ตวั ดงันี>  
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จาํนวนนบัที/มีสามหลกั          ผลบวกของเลขโดดหารดว้ย 3 ลงตวั    ผลลพัธ์ของการหารจาํนวน

นบัดว้ย 3 

111    1 + 1 + 1 = 3   111 ÷ 3 = 37 

 123          1 + 2 + 3 = 6   123 ÷ 3 = 41 

 171    1 + 7 + 1 = 9   171 ÷ 3 = 57 

 225    2 + 2 + 5 = 9   225 ÷ 3 = 75 

 543    5 + 4 + 3 = 12   543 ÷ 3 = 181 

 945    9 + 4 + 5 = 18   945 ÷ 3 = 315 

จากการสังเกตตวัอยา่งของจาํนวนนบัขา้งตน้พบวา่  เมื/อผลบวกของเลขโดดในแต่ละหลกัของ

จาํนวนนบันั>นหารดว้ย 3 ลงตวั แลว้จาํนวนนบัดงักล่าวก็จะหารดว้ย 3 ลงตวัเช่นเดียวกนั    โดยการ

ใหเ้หตุผลแบบอุปนยัจึงสรุปวา่   “ถา้ผลบวกของเลขโดดในแต่ละหลกัของจาํนวนนบัที/มีสามหลกั

หารดว้ย 3 ลงตวั  แลว้ จาํนวนนบันั>นจะหารดว้ย 3 ลงตวั” 

ตัวอย่างที� 19  จงใชก้ารใหเ้หตุผลแบบอุปนยัเพื/อหาจาํนวนถดัไป  จากแบบรูปของจาํนวนที/

กาํหนดใหใ้นแต่ละขอ้ต่อไปนี>   

(1)  4,  7,  10,  13,  …  (4)  102,  204,  306,  … 

 (2)  2,  4,  8,  32,  …  (5)  2,  5,  11,  14,  20,  … 

 (3)  11,  17,  22,  26,  …  (6)  2,  7,  23,  72,  … 

วธีิทาํ 

 (1)  4,  7,  10,  13,  … 

เพราะวา่  4 + 3 = 7,  7 + 3 = 10,  10 + 3 = 13,   ดงันั>นจาํนวนถดัไปคือ  13 + 3 = 16 

 (2)  2,  4,  8,  32,  … 

เพราะวา่ 2 × 4 = 8,  4 × 8 = 32  ดงันั>นจาํนวนถดัไปคือ  8 × 32 = 256 

 (3)  11,  17,  22,  26,  … 

เพราะวา่  11 + 6 = 17,  17 + 5 = 22,  22 + 4 = 26   ดงันั>นจาํนวนถดัไปคือ  26 + 3 = 29 

  (4)  102,  204,  306,  … 

เพราะวา่  102 + 102 = 204,  204 + 102 = 306  ดงันั>นจาํนวนถดัไปคือ  306 + 102 = 408 
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 (5)  2,  5,  11,  14,  20,  … 

เพราะวา่  2 + 3 = 5, 5 + 6 = 11, 11 + 3 = 14,  14 + 6 = 20  ดงันั>นจาํนวนถดัไปคือ  20 + 3 = 23 

 (6)  2,  7,  23,  72,  … 

เพราะวา่ (2 × 3) + 1 = 7,  (7 × 3) +2 = 23,  (23 × 3) +3 = 72  ดงันั>นจาํนวนถดัไปคือ  (72 × 3) + 

4 = 220 

 อยา่งไรก็ตามการใหเ้หตุผลแบบอุปนยัเพื/อหาขอ้สรุปหรือความจริงนั>น    ไม่จาํเป็นตอ้งได้

ขอ้สรุปที/ถูกตอ้งเสมอไป      เนื/องจากการใหเ้หตุผลแบบอุปนยัเป็นการสรุปจากหลกัฐานหรือ

ขอ้เทจ็จริงที/มีอยูเ่ท่านั>น ขอ้สรุปจะเชื/อถือไดม้ากนอ้ยเพียงใด ขึ>นอยูก่บัหลกัฐานหรือขอ้เทจ็จริงที/

นาํมาอา้ง โดยมีขอ้สังเกตดงันี>  

 1.  จาํนวนหลกัฐานหรือขอ้เทจ็จริงที/นาํมาอา้งตอ้งมีจาํนวนมากพอ เช่น  จากแบบรูปของ  

2, 4, 6, X  แลว้ X ควรเป็นจาํนวนใด  จากการสังเกตแบบรูปอาจสรุปต่างกนั ดงันี>  

  (1)  ถา้ 2 + 2 = 4  และ 4 + 2 = 6 แลว้ X = 6 + 2 = 8   

  (2)  ถา้ 2 + 4 = 6  แลว้ X = 4 + 6 = 10 

  (3)  ถา้ (2 × 4) – 2 = 6 แลว้ X = (4 × 6) – 2 = 22 

สาเหตุที/สรุปต่างกนัเช่นนี> เป็นเพราะเรามีขอ้เทจ็จริงเพียง 2, 4 และ 6 เท่านั>น       ซึ/ งมีจาํนวนนอ้ย

เกินไปที/จะนาํไปอุปนยัเพื/อหาค่าของจาํนวน X นั/นเอง  หรือถา้เราไปรับประทานอาหารที/ร้านแห่ง

หนึ/งแลว้เกิดทอ้งเสีย เราจึงสรุปวา่อาหารทุกชนิดที/ร้านดงักล่าวทาํใหท้อ้งเสีย เป็นการสรุปที/เชื/อถือ

ไดน้อ้ยกวา่การไปรับประทานอาหารที/ร้านนี>บ่อยๆแลว้ทอ้งเสียทุกครั> ง 

 2.  ขอ้สรุปของการใหเ้หตุผลแบบอุปนยัอาจผดิพลาดหรือเป็นเทจ็ได ้เช่น ให ้                    

Fn = + 1  เมื/อเราทดลองแทนค่า n  ดว้ยจาํนวนนบั พบวา่    

F1 = + 1 = 5   เป็นจาํนวนเฉพาะ 

F2 = + 1 = 17   เป็นจาํนวนเฉพาะ 

F3 = + 1 = 257   เป็นจาํนวนเฉพาะ 

  F4 = + 1 = 65,537    เป็นจาํนวนเฉพาะ 
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จึงใหเ้หตุผลแบบอุปนยัสรุปวา่ Fn = + 1  เป็นจาํนวนเฉพาะสาํหรับทุกจาํนวนนบั n      ซึ/ งเป็น

การสรุปที/ไม่ถูกตอ้ง เพราะ F5 = + 1 = 4,294,967,296 + 1 = 4,294,967,297  แต่ 4,294,967,297 

÷ 641 = 6,700,417 ดงันั>น F5 ไม่เป็นจาํนวนเฉพาะ 

 

สรุป 

              การใหเ้หตุผลมีอยู ่2 แบบ คือการให้เหตุผลแบบนิรนยั (Deductive Reasoning)    และการ

ใหเ้หตุผลแบบอุปนยั (Inductive Reasoning)   การใหเ้หตุผลแบบนิรนยัจะเริ/มดว้ยเหตุหลกั (Major 

Premise)  แลว้ตามดว้ยเหตุรอง (Minor Premise)    เมื/อพิจารณาดูความสัมพนัธ์ระหวา่งเหตุทั>งสอง

แลว้จึงสรุปผล (Conclusion) เหตุหลกัและเหตุรองอาจไดม้าจากความรู้พื>นฐานที/อาจเป็น บทนิยาม 

ความเชื/อ  ขอ้ตกลงเบื>องตน้  กฎเกณฑห์รือทฤษฎีบท เป็นส่วนที/รู้มาก่อนแลว้และยอมรับวา่เป็น

จริง    การให้เหตุผลแบบนิรนยัสามารถตรวจสอบไดว้า่สมเหตุสมผลหรือไม่โดยใชแ้ผนภาพ

วงกลมเวนน์และออยเลอร์   ถา้ตรวจสอบแลว้พบวา่การใหเ้หตุผลแบบนิรนยัสมเหตุสมผล ก็มิได้

หมายความวา่ผลสรุปนั>นจะเป็นจริงในชีวติประจาํวนัเสมอไป     สาํหรับการให้เหตุผลแบบอุปนยั

นั>นจะประกอบดว้ยเหตุหลายๆเหตุที/อิสระและมีความสาํคญัเท่าๆกนั    ไม่มีเหตุใดเป็นเหตุหลกั

หรือเหตุรอง เหตุเหล่านี>จะไดม้าจากการสังเกตหรือการทดลองซํ> าๆกนัหลายๆครั> ง        ในที/สุดเหตุ

เหล่านั>นก็รวมตวักนัอยูใ่นรูปนยัทั/วไป (Generalization) ซึ/งเรียกวา่ผล การใหเ้หตุผลแบบอุปนยัจะ

น่าเชื/อถือมากยิ/งขึ>นถา้มีจาํนวนขอ้สังเกตหรือผลการทดลองมากเพียงพอ      แต่บางครั> งขอ้สรุปจาก

การใหเ้หตุผลแบบอุปนยัอาจเป็นเทจ็ได ้ 

 

 

……………………………….. 
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แบบฝึกหัดท้ายบทที� 1 

1.  จงตรวจสอบการใหเ้หตุผลแบบนิรนยัแต่ละขอ้ต่อไปนี>วา่สมเหตุสมผลหรือไม่   โดยใชแ้ผนภาพ

วงกลมของเวนน์และออยเลอร์ 

1.1 เหตุ 1.  นกทุกตวับินได ้

  2.  สัตวบ์างตวัเป็นนก 

 ผล สัตวบ์างตวับินได ้

 

 

 

 

 

 

 

 

 

1.2 เหตุ 1.  ชาวบา้นบางคนเป็นคนขยนั 

  2.  ผูห้ญิงทั>งหมดเป็นคนขยนั 

 ผล ชาวบา้นบางคนเป็นผูห้ญิง 
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1.3 เหตุ 1.  กรรมกรทุกคนทาํงานหนกั 

  2.  สมชาติเป็นกรรมกร 

 ผล สมชาติทาํงานหนกั 

 

 

 

 

 

  

 

 

 

 

 

1.4 เหตุ 1.  ไม่มีนกัการเมืองคนใดเป็นคนขี> เกียจ 

  2.  วชิยัไม่เป็นคนขี> เกียจ 

 ผล วชิยัเป็นนกัการเมือง 
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1.5 เหตุ 1.  อาจารยทุ์กคนไดค้่าจา้งมาก 

  2.  สุพจน์ไดค้่าจา้งมาก 

 ผล สุพจน์เป็นอาจารย ์

 

 

 

 

 

 

 

 

 

2.  จงใชก้ารใหเ้หตุผลแบบอุปนยั เพื/อหาสมการถดัไปจากแบบรูปสมการที/กาํหนดให้ในแต่ละขอ้

ต่อไปนี>  

2.1 1.  1   = 1 

2.  1 + 3   = 4 

3.  1 + 3 + 5  = 9 

………………….. =  ………. 

2.2 1.  1 + 10  = 11 

2.  1 + 10 + 100  = 111 

3.  1 + 10 + 100 + 1,000 = 1,111 

………………….. =  ………. 

2.3 1.  11 × 11  = 121 

2.  111 × 111  = 12,321 

3.  1,111 × 1,111 = 1,234,321 

………………….. =  ………. 
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2.4 1.  9 × 9  = 81 

2.  909 × 9  = 8,181 

3.  90,909  = 818,181 

………………….. =  ………. 

2.5 1.  (1 × 8) + 1  = 9 

2.  (12 × 8) + 2  = 98 

3.  (123 × 8) + 3  = 987 

………………….. =  ………. 

2.6 1.  1,089 × 1  = 1,089 

2.  1,089 × 2  = 2,178 

3.  1,089 × 3  = 3,267 

4.  1,089 × 4  = 4,356 

………………….. =  ………. 

 

3.  จงใชก้ารใหเ้หตุผลแบบอุปนยัเพื/อหาจาํนวนถดัไป          จากแบบรูปของจาํนวนที/กาํหนดใหใ้น

แต่ละขอ้ต่อไปนี>   

3.1   2,  4,  8,  16,  …… 

3.2   3,  9,  4,  16,  5,  …… 

3.3   1,  2,  4,  8,  …… 

3.4   25,  24,  22,  19,  …… 

3.5  3,  10,  27,  68,  …… 
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บทที� 2 

พื	นที�และปริมาตร                                เวลา 9 ชั�วโมง 

สาระสําคัญ /ความคิดรวบยอด 

  

              ในชีวติประจาํวนัเราใชค้วามรู้ทางเรขาคณิต ในการหาพื�นที� ระยะทาง และปริมาตร เช่น การหา

ระยะทางระหวา่งจุดสองจุด การหาปริมาตรของนํ�าในสระ การหาพื�นที�ของผนงัที�ตอ้งการปูวอลเปเปอร์    

เป็นตน้  

 

จุดประสงค์การเรียนรู้ 

             

 1.  เพื�อใหผู้เ้รียนหาเส้นรอบรูปของรูปเรขาคณิตสองมิติได ้

 2.  เพื�อใหผู้เ้รียนหาพื�นที�ของรูปเรขาคณิตสองมิติได ้

 3.  เพื�อใหผู้เ้รียนหาพื�นที�ผวิของรูปเรขาคณิตสามมิติได ้

 4.  เพื�อใหผู้เ้รียนหาปริมาตรของรูปเรขาคณิตสามมิติได ้

 5.  เพื�อใหผู้เ้รียนสามารถนาํความรู้เรื�องพื�นที�และปริมาตรไปใชใ้นชีวติประจาํวนัไดอ้ยา่ง

เหมาะสม 

 

เนื	อหา 

 

    1.  การหาเส้นรอบรูปและพื�นที�ของรูปเรขาคณิตสองมิติ 

    3.  การหาพื�นที�ผวิและปริมาตรของรูปเรขาคณิตสามมิติ 

กจิกรรมประกอบการสอน 
 

 1.  ผูส้อนบรรยายใหค้วามรู้ 

  3.  ผูส้อนเปิดโอกาสใหผู้เ้รียนซกัถาม แลว้สรุปเนื�อหา 

  6.  ผูส้อนมอบหมายใหผู้เ้รียนทาํแบบฝึกหดัหรือกิจกรรมตามที�กาํหนดไว ้
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สื�อประกอบการสอน 
 

1.  เอกสารเนื�อหาประกอบการสอน 

2.  แบบฝึกหดั 

 

การวดัและการประเมินผล 
 

1.  ดา้นความรู้ โดยการตรวจแบบฝึกหดั 

2.  ดา้นทกัษะ/กระบวนการ โดยการให้เหตุผล  และการแกปั้ญหา  

3.  คุณลกัษณะที�พึงประสงค ์โดยการสังเกตการมีส่วนร่วมในการทาํกิจกรรมการเรียน 
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         รูปเรขาคณติสองมิติ มีความกวา้ง ความยาว ใชแ้สดงขนาด แบ่งตามลกัษณะของดา้น               

หรือขอบของรูปนั�น เช่น  รูปสามเหลี�ยม  รูปสี�เหลี�ยม   รูปหลายเหลี�ยม  หรือ  รูปวงกลม เป็นตน้                 

ตวัอยา่งรูปเรขาคณิตสองมิติ 

  

                                              

                      รูปสามเหลี�ยม          รูปสี�เหลี�ยม            รูปหลายเหลี�ยม        รูปวงกลม 

                    

                 รูปเรขาคณติสามมิติ ใชแ้สดงรูปร่าง เป็นรูปทรงสามมิติที�มีฐานหรือหนา้ตดัเป็นรูปต่างๆ                         

เช่น  ทรงกระบอก    ทรงกลม  พีระมิด  ทรงสี�เหลี�ยมมุมฉาก    เป็นตน้   

ตวัอยา่งรูปเรขาคณิตสามมิติ 

                                                            

                    ทรงกระบอก             ทรงกลม                     พรีะมิด              ทรงสี�เหลี�ยมมุมฉาก       

 

การหาเส้นรอบรูปและพื	นที�ของรูปเรขาคณติสองมติิ 

สูตรการหาเส้นรอบรูปของรูปเรขาคณติสองมติิ 

         เส้นรอบรูปของสี�เหลี�ยมจตุัรัส  =    4 × ความยาวดา้น 

    เส้นรอบรูปของสี�เหลี�ยมผืนผา้  =   2 × (ดา้นกวา้ง + ดา้นยาว) 

    เส้นรอบรูปของรูปวงกลม        =  r2π  เมื�อ r คือความยาวของรัศมี                                                

                                                              และ π  มีค่าประมาณ 14.3   หรือ 7
22  
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ตัวอย่างที� 1 จงหาเส้นรอบรูปของรูปที�กาํหนดให้ต่อไปนี�  

1. รูปสี� เหลี�ยมจตุัรัสที�มีความยาวของดา้นเท่ากบั 8 เซนติเมตร  

2. รูปสี� เหลี�ยมผนืผา้กวา้ง 12 เมตร ยาว 18 เมตร  

3. รูปวงกลมรัศมี 28 นิ�ว (π  มีค่าประมาณ 7
22 ) 

วธีิทาํ 

1. เส้นรอบรูปของสี�เหลี�ยมจตุัรัส  =    4 × ความยาวดา้น 

                   =    4 × 8   เซนติเมตร 

                                                         =    32  เซนติเมตร 

2.  เส้นรอบรูปของสี�เหลี�ยมผืนผา้  =   2 × (ดา้นกวา้ง + ดา้นยาว) 

                    =    2 ×  (12 + 18) เมตร 

                                                          =    60  เมตร 

3.  เส้นรอบรูปของรูปวงกลม    =  r2π  เมื�อ r คือความยาวของรัศมี                                                

                 ≈     2 ×  7
22  ×  28 นิ�ว 

                                                       ≈     176  นิ�ว 

 

ตัวอย่างที� 2 นายหนึ�งมีปัญหาเรื�องนํ�าหนกัตวั คุณหมอจึงสั�งใหเ้ดินอยา่งนอ้ยวนัละ 1,500 เมตร       

ถา้ในหมู่บา้นของนายหนึ�งมีสนามรูปครึ� งวงกลมดงัรูป  นายหนึ�งจะตอ้งเดินอยา่งนอ้ยกี�รอบสนาม   

จึงไดร้ะยะทางตามที�หมอสั�ง (π  มีค่าประมาณ 7
22 ) 
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วธีิทาํ 

 จากรูป วงกลมมีเส้นผา่นศูนยก์ลางยาว 70 เมตร ดงันั�นรัศมี  ยาว 35 เมตร 

เส้นรอบรูปของรูปวงกลม    =  r2π  เมื�อ r คือความยาวของรัศมี                                                

                 ≈     2 × 7
22  × 35 เมตร 

                                                      ≈     220  เมตร 

ถา้นายหนึ�งเดินรอบสนาม 1 รอบ จะไดร้ะยะทาง 2
220 + 70 ≈   180  เมตร 

คุณหมอสั�งนายหนึ�งใหเ้ดินอยา่งนอ้ยวนัละ                      1,500           เมตร                

ดงันั�นนายหนึ�งจะตอ้งเดินรอบสนามอยา่งนอ้ย  180
500,1   ≈  9 รอบจึงไดร้ะยะทางตามที�

หมอสั�ง  

 

หน่วยการวดัความยาว 

หน่วยการวดัความยาวที�สาํคญั ซึ� งผูเ้รียนควรรู้จกัมีดงันี�  

  O เมตร   เท่ากบั  OPP     เซนติเมตร 

  O กิโลเมตร  เท่ากบั  O,PPP  เมตร 

  O ฟุต   เท่ากบั  O2       นิ�ว 

  O  วา   เท่ากบั  2         เมตร 

             O  นิ�ว   เท่ากบั  2.54    เซนติเมตร( โดยประมาณ) 

O  ไมล ์   เท่ากบั               1.6093     กิโลเมตร( โดยประมาณ) 

 

ตัวอย่างที� 3 สหรัถ  สังคปรีชา นกัแสดงที�มีชื�อเสียงสูง 180 เซนติเมตร ส่วนโรเจอร์ เฟเดอเรอร์   

เป็นนกัเทนนิสอาชีพชาวสวิส สูง  6 ฟุต 1 นิ�ว อยากทราบวา่ใครสูงกวา่กนั และสูงกวา่เท่าไร 

วธีิทาํ 

เนื�องจาก  O ฟุต เท่ากบั O2       นิ�ว 

 ดงันั�น โรเจอร์ เฟเดอเรอร์  สูง  6 ฟุต 1 นิ�ว เท่ากบั ( 6 ×  12 ) + 1 = 73 นิ�ว 
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เนื�องจาก  O  นิ�ว เท่ากบั 2.54    เซนติเมตรโดยประมาณ 

ดงันั�น โรเจอร์ เฟเดอเรอร์  สูงประมาณ 73 × 2.54  ≈  185.42  เซนติเมตร 

แต่สหรัถ  สังคปรีชา สูง 180 เซนติเมตร 

นั�นคือ โรเจอร์ เฟเดอเรอร์  สูงกวา่ สหรัถ  ประมาณ  185.42 – 180 ≈   5.42  เซนติเมตร 

ตัวอย่างที� 4 ผา้ปูโตะ๊รูปสี�เหลี�ยมผนืผา้กวา้ง  85 เซนติเมตร ยาว 1.5 เมตร ตอ้งการติดผา้ลูกไมร้อบ

ชายผา้ทั�งหมด  ตอ้งใชผ้า้ลูกไมย้าวกี�เมตร 

วธีิทาํ 

เนื�องจาก  100  เซนติเมตร เท่ากบั  1  เมตร 

ดงันั�นผา้ปูโตะ๊รูปสี�เหลี�ยมผนืผา้กวา้ง  85 เซนติเมตร เท่ากบั  0.85  เมตร   

เส้นรอบรูปของสี�เหลี�ยมผนืผา้      =   2 × (ดา้นกวา้ง + ดา้นยาว) 

                 =    2 × (0.85 + 1.5) เมตร 

    =    4.7   เมตร 

                ถา้ตอ้งการติดผา้ลูกไมร้อบชายผา้ทั�งหมด  ตอ้งใชผ้า้ลูกไมย้าว  4.7  เมตร           

สูตรการหาพื	นที�ของรูปเรขาคณติสองมติิ 

พื�นที�รูปสี� เหลี�ยมจตุัรัส       = ดา้น ×  ดา้น 

พื�นที�รูปสี� เหลี�ยมผนืผา้       = ดา้นกวา้ง ×  ดา้นยาว 

พื�นที�ของรูปสี�เหลี�ยมดา้นขนาน      = ความยาวของฐาน ×  ความสูง 

พื�นที�ของรูปสี�เหลี�ยมขนมเปียกปูน     = 2
1  ×  ผลคูณความยาวเส้นทแยงมุม 

พื�นที�สี� เหลี�ยมคางหมู       = 2
1  ×  สูง ×  ผลบวกดา้นคู่ขนาน 

               พื�นที�สี� เหลี�ยมใดๆ       = 2
1  ×  ความยาวของเส้นทแยงมุม ×  ผลบวก

ของ เส้นกิ�งที�ตั�งฉากกบัเส้นทแยงมุมนั�น 

พื�นที�รูปสามเหลี�ยม       = 2
1  ×  สูง ×  ฐาน 

               พื�นที�ของรูปวงกลม         =         2rπ  เมื�อ r คือความยาวของรัศมี                               
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ตัวอย่างที� 5 จงหาพื�นที�ของรูปที�กาํหนดใหต่้อไปนี�  

   

 

 

 

  

วธีิทาํ 

 จากรูปที�กาํหนดให ้แบ่งเป็น 2 รูปเล็ก  

  

                    Iณ 

 

 

  

รูปที� 1 เป็นพื�นที�รูปสี� เหลี�ยมผนืผา้ กวา้ง 2  เซนติเมตร ยาว 3 เซนติเมตร 

พื�นที�รูปสี� เหลี�ยมผนืผา้   = ดา้นกวา้ง ×  ดา้นยาว 

       = 2 ×  3         ตารางเซนติเมตร 

 =             6  ตารางเซนติเมตร 

รูปที� 2 เป็นพื�นที�รูปสี� เหลี�ยมผนืผา้ กวา้ง 2  เซนติเมตร ยาว 7 เซนติเมตร 

พื�นที�รูปสี� เหลี�ยมผนืผา้  = ดา้นกวา้ง ×  ดา้นยาว 

       = 2 ×  7         ตารางเซนติเมตร 

 =             14  ตารางเซนติเมตร 

ดงันั�นพื�นที�ของรูปที�กาํหนดให ้ =     6 + 14  =  20 ตารางเซนติเมตร 

 

 

 

 

3  ซม. 
2  ซม. 

2  ซม. 
2  ซม. 

7  ซม. 

 

 
 

3  ซม. 
2  ซม. 

2  ซม. 
2  ซม. 

7  ซม. 
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ตัวอย่างที� 6 จงหาพื�นที�ของรูปที�กาํหนดใหต่้อไปนี�  

 

วธีิทาํ 

จากรูปที�กาํหนดให ้แบ่งเป็น 2 รูปเล็ก 

 

 

 

รูปที� 1 เป็นพื�นที�รูปสี� เหลี�ยมผนืผา้  BCDG กวา้ง 4  เซนติเมตร ยาว 12 เซนติเมตร 

พื�นที�รูปสี� เหลี�ยมผนืผา้  = ดา้นกวา้ง ×  ดา้นยาว 

      = 4 ×  12         ตารางเซนติเมตร 

                                                       =             48  ตารางเซนติเมตร 
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รูปที� 2 เป็นพื�นที�รูปสี� เหลี�ยมคางหมู AFEG มีดา้น AF และGE เป็นดา้นคู่ขนาน 

พื�นที�สี� เหลี�ยมคางหมู  = 2
1  ×  สูง ×  ผลบวกดา้นคู่ขนาน    

     = 2
1  ×  6 ×  (5 + 9)  ตารางเซนติเมตร 

                                                      =             42       ตารางเซนติเมตร 

ดงันั�นพื�นที�ของรูปที�กาํหนดให ้    =     48 + 42  =  90      ตารางเซนติเมตร 

 

ตัวอย่างที� 7  ถา้จา้งคนตดัหญา้ในสนามรูปวงกลมรัศมี 14  เมตร ในราคาตารางเมตรละ 1.50 บาท 

จะเสียค่าตดัหญา้ทั�งหมดเท่าไร (π  มีค่าประมาณ 7
22 ) 

วธีิทาํ 

 พื�นที�ของรูปวงกลม     =     2rπ  เมื�อ r คือความยาวของรัศมี                                                

                 ≈      7
22  × 14 × 14 ตารางเมตร 

                                                      ≈        616  ตารางเมตร 

                   ถา้จา้งคนตดัหญา้ราคาตารางเมตรละ 1.50  บาท 

              ดงันั�นตอ้งเสียเงินค่าตดัหญา้ทั�งหมด 616 × 1.50 =  924  บาท 

 

หน่วยการวดัพื	นที� 

หน่วยการวดัพื�นที�ที�สาํคญั ซึ� งผูเ้รียนควรรู้จกัมีดงันี�  

  O ตารางเมตร  เท่ากบั  OP,PPP ตารางเซนติเมตร 

  O ตารางกิโลเมตร เท่ากบั  O,PPP,PPP ตารางเมตร 

  O ตารางฟุต  เท่ากบั  OZZ ตารางนิ�ว 

  O ไร่   เท่ากบั  Z งาน 

  O งาน   เท่ากบั  OPP ตารางวา 

  O ไร่   เท่ากบั  ZPP ตารางวา 
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  O ตารางวา  เท่ากบั  Z ตารางเมตร 

  O ตารางกิโลเมตร เท่ากบั  [3\ ไร่ 

 

ตัวอย่างที� 8  ที�ดินแปลงหนึ�งเป็นรูปสี�เหลี�ยมผนืผา้ มีพื�นที� 1 ไร่ 2 งาน 84 ตารางวา และกวา้ง 48 

เมตร ที�ดินแปลงนี�ยาวกี�เมตร 

วธีิทาํ  

ที�ดิน 1 ไร่ 2 งาน 84 ตารางวา คิดเป็นพื�นที�   684 ตารางวา  

พื�นที�                      O ตารางวา เท่ากบั Z          ตารางเมตร     

   ดงันั�นพื�นที�      684   ตารางวา เท่ากบั 68Z × 4  =  2,736   ตารางเมตร   

ที�ดินกวา้ง          48   เมตร 

ดงันั�น ที�ดินแปลงนี�ยาว   48
736,2   =  57  เมตร 

 

ตัวอย่างที� 9  บริเวณที�เลี�ยงมา้แห่งหนึ�งเป็นรูปสี�เหลี�ยมผนืผา้ มีพื�นที� 2 ไร่ 16 ตารางวา มีความกวา้ง 

24 วา  ถา้จะซื�อลวดหนามมาลอ้มที�ดินแห่งนี�  ลวดหนามที�จะใชขึ้ง 1 รอบตอ้งยาวอยา่งนอ้ยที�สุด    

กี�เมตร 

วธีิทาํ  

ที�ดิน 2 ไร่ 16 ตารางวาคิดเป็นพื�นที�      816      ตารางวา  

ที�ดินกวา้ง                                               24       วา 

พื�นที�รูปสี� เหลี�ยมผนืผา้      = ดา้นกวา้ง ×  ดา้นยาว 

ดงันั�น ที�ดินแห่งนี�ยาว   24
816      =          34      วา 

เส้นรอบรูปของสี�เหลี�ยมผนืผา้  =   2 × (ดา้นกวา้ง + ดา้นยาว) 

                            =    2 × (24 + 34 )   วา 

                                                                  =    116    วา 

 เนื�องจากความยาว    O วา เท่ากบั   2          เมตร   

ดงันั�นลวดหนามที�จะใชขึ้ง 1 รอบตอ้งยาวอยา่งนอ้ยที�สุด  116 × 2  =  232   เมตร   
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ตัวอย่างที� 10  สนามฟุตบอลรูปสี�เหลี�ยมผนืผา้ กวา้ง  35 วา ยาว 65 วา  ผูรั้บเหมาตดัหญา้คิดค่าตดั

หญา้ตารางเมตรละ 0.75 บาท จะตอ้งเสียค่าตดัหญา้เป็นเงินเท่าไร 

วธีิทาํ 

สนามฟุตบอลมีความกวา้ง  35 วา และความยาว 65 วา 

    ดงันั�น สนามฟุตบอลมีพื�นที�เป็น  35 × 65  =  2,275   ตารางวา   

เนื�องจาก  O ตารางวา เท่ากบั  Z    ตารางเมตร   

นั�นคือ สนามฟุตบอลผนืนี� มีพื�นที�เป็น  2,275  × 4  = 9,100  ตารางเมตร   

   ดงันั�น เสียค่าตดัหญา้เป็นเงิน  9,100 × 0.75 =  6,825  บาท 

 

การหาพื	นที�ผวิและปริมาตรของรูปเรขาคณติสามมติิ 

สูตรการหาพื	นที�ผวิของรูปเรขาคณติสามมติ ิ

         พื�นที�ผวิของทรงสี�เหลี�ยมมุมฉาก          =    พื�นที�ผวิขา้ง + (2 × พื�นที�ฐาน) 

       พื�นที�ผวิขา้งของทรงสี�เหลี�ยมมุมฉาก    =    ความยาวรอบฐาน × ความสูง 

                พื�นที�ผวิของทรงกระบอก                     =    พื�นที�ผวิขา้ง + (2 × พื�นที�ฐาน) 

                                                                             =    rh2π  + (2 × 2rπ ) 

                                                                                     เมื�อ r คือรัศมีปากกระบอก และ h คือความสูง

ของทรงกระบอก  

พื�นที�ผวิของทรงกลม                    =    2r4π เมื�อ r คือความยาวรัศมีของทรงกลม                                               

 

ตัวอย่างที� 11  จงหาพื�นที�ผวิของรูปเรขาคณิตสามมิติที�กาํหนดใหต่้อไปนี�  

1. ทรงกระบอกสูง 11  เซนติเมตร  รัศมีของฐาน 2.5  เซนติเมตร 

2. รูปทรงกลม มีรัศมี 27 เซนติเมตร (π  มีค่าประมาณ 3.14) 

วธีิทาํ     1. พื�นที�ผวิของทรงกระบอก   =    พื�นที�ผวิขา้ง + (2 × พื�นที�ฐาน) 

                                                             =    rh2π  + (2 × 2rπ ) 

                                      ≈     (2 × 3.14 × 2.5 × 11)+ (2 × 3.14 × 2.5 × 2.5)  
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                ≈      211.95  ตารางเซนติเมตร 

 2.  พื�นที�ผวิของทรงกลม         =    2r4π                   

                                                              ≈     4 × 3.14 × 27 × 27 ตารางเซนติเมตร 

                                                               ≈     9,156.24                  ตารางเซนติเมตร 

 

ตัวอย่างที� 82  ลงัไมเ้ปิดทรงสี�เหลี�ยมมุมฉาก  มีดา้นกวา้ง  2  เมตร  ยาว  3  เมตร  และสูง  O  เมตร  

ถา้ตอ้งการทาสีภายนอกทั�งห้าดา้น  บริเวณที�ทาสีจะมีพื�นที�เท่าใด 

วธีิทาํ   

                ลงัไมท้รงสี� เหลี�ยมมุมฉาก  มีดา้นกวา้ง  2  เมตร  ยาว  3  เมตร  และสูง  O  เมตร   

                ผนงัลงัไมเ้ป็นรูปสี� เหลี�ยมมุมฉากมีสี�ดา้น  ดา้นที�อยูต่รงขา้มกนัจะมีพื�นที�เท่ากนั 

   จะไดพ้ื�นที�ของผนงัลงัไมคู้่หนึ�ง   =     3 ×  (ความกวา้ง ×  ความสูง) 

      =     2 ×  (2 ×  O)  

      =     4    ตารางเมตร 

         พื�นที�ของผนงัลงัไมอี้กคู่หนึ�ง  =     3 ×  (ความยาว ×  ความสูง) 

      =     2 ×  (3 ×  O)  

      =     6   ตารางเมตร 

  พื�นที�ของพื�น   =     ความกวา้ง ×  ความยาว 

      =     2 ×  3  

                                                                                   =     6   ตารางเมตร 

                ดงันั�น บริเวณที�ทาสีทั�งหา้ดา้น มีพื�นที�         =     4 + 6 + 6   =     16     ตารางเมตร 

 

 

 

 

 



GEN1101 คณิตศาสตร์ในชีวิตประจาํวนั                                                                                       35                                             

ตัวอย่างที� 13  แจนตอ้งการทาํกล่องเหล็กทรงลูกบาศกย์าวดา้นละ 10 นิ�ว ถา้แผน่เหล็กราคา

ตารางนิ�วละ 25  บาท แจนตอ้งซื�อแผน่เหล็กเป็นเงินเท่าไรเพื�อทาํกล่องใบนี�   

วธีิทาํ   

         
     ทรงลูกบาศกคื์อทรงสี�เหลี�ยมมุมฉากที�มีความกวา้ง ความยาว และความสูงเท่ากนั       

 พื�นที�ผวิของทรงสี�เหลี�ยมมุมฉาก     =    พื�นที�ผวิขา้ง + (2 × พื�นที�ฐาน) 

                                                                         =    (ความยาวรอบฐาน × ความสูง) + (2×พื�นที�ฐาน) 

                                                                        =    ((10 + 10 + 10 + 10) × 10) + (2 × (10 × 10)) 

                                                                           =     600               ตารางนิ�ว 

                 ถา้แผน่เหล็กราคาตารางนิ�วละ                 25             บาท  

                 ดงันั�น แจนตอ้งซื�อแผน่เหล็กเป็นเงิน  600 × 25 =  15,000  บาท 

 

สูตรการหาปริมาตรของรูปเรขาคณติสามมติ ิ

         ปริมาตรของทรงสี�เหลี�ยมมุมฉาก          =    พื�นที�ฐาน × ความสูง 

              ปริมาตรของทรงสี�เหลี�ยมมุมฉาก          =    ความกวา้ง ×  ความยาว × ความสูง 

    ปริมาตรของทรงกระบอก                     =    hr2
π  

                                                                                    เมื�อ r คือรัศมีปากกระบอก  

                                                                                    และ h คือความสูงของทรงกระบอก  

                   ปริมาตรของทรงกลม                    =    3
πr3

4   เมื�อ r คือความยาวรัศมีของทรงกลม                                               
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ตัวอย่างที� 14  จงหาปริมาตรของทรงกลมซึ�งมีรัศมี 27 เซนติเมตร (π  มีค่าประมาณ 3.14) 

วธีิทาํ  

ปริมาตรของทรงกลม                    =    3
πr3

4   เมื�อ r คือความยาวรัศมีของทรงกลม   

          ≈    3
4  × 3.14 × 27 × 27 × 27ลูกบาศกเ์ซนติเมตร     

          ≈         82,406.16                  ลูกบาศกเ์ซนติเมตร     

 

ตัวอย่างที� 15  จงหาปริมาตรของรูปทรงต่อไปนี�  (ความยาวที�กาํหนดใหมี้หน่วยเป็นเซนติเมตร) 

 
วธีิทาํ  

พิจารณารูปทรงที�กาํหนดให ้แบ่งออกเป็นสองส่วนปริซึมสี�เหลี�ยมมุมฉากและปริซึม

สามเหลี�ยมมุมฉาก  
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       ปริมาตรของทรงสี�เหลี�ยมมุมฉาก            =    ความกวา้ง ×  ความยาว × ความสูง 

ปริซึมสี�เหลี�ยมมุมฉากมีปริมาตร             =    12 ×  O6 ×  4        ลูกบาศกเ์ซนติเมตร 

                  =    768                      ลูกบาศกเ์ซนติเมตร 

  ปริมาตรของปริซึมสามเหลี�ยมมุมฉาก   =    พื�นที�ฐาน × ความสูง 

                   =    ( 2
1  ×  สูง ×  ฐาน) × ความสูง 

                                                                          =    ( 2
1  ×  8 ×  16) × 12 ลูกบาศกเ์ซนติเมตร 

                  =    768                      ลูกบาศกเ์ซนติเมตร 

           ดงันั�น ปริมาตรของรูปทรงนี� เท่ากบั      768  + 768  = 1,536                ลูกบาศกเ์ซนติเมตร 

 

ตัวอย่างที� 86  แกว้ทรงกระบอกใบหนึ�งมีรัศมี  7  เซนติเมตร สูง 14 เซนติเมตร ใส่นํ�าไวเ้ตม็  เมื�อ

หยอ่นโลหะทรงกลมลงไปในแกว้แลว้นาํโลหะออก พบวา่ เหลือนํ�าในแกว้ ครึ� งหนึ�ง โลหะชนิดนี�     

มีปริมาตรเท่าไร (π  มีค่าประมาณ 7
22 ) 

วธีิทาํ      ปริมาตรของทรงกระบอก               =    hr2
π  

                                                                           ≈     7
22  × 7 × 7 × 14              ลูกบาศกเ์ซนติเมตร     

ดงันั�น แกว้ใบนี� มีนํ�าอยู ่                      ≈        2,156                  ลูกบาศกเ์ซนติเมตร 

ถา้หยอ่นโลหะทรงกลมลงไปในแกว้แลว้นาํโลหะออก พบวา่ เหลือนํ�าในแกว้ ครึ� งหนึ�ง 

จะไดว้า่ ปริมาตรนํ�าที�หายไปครึ� งหนึ�งคือ ปริมาตรของโลหะทรงกลม 

ดงันั�นโลหะชนิดนี�     มีปริมาตรประมาณ    2
156,2    ≈      1,078         ลูกบาศกเ์ซนติเมตร 
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หน่วยการวดัปริมาตร 

หน่วยการวดัปริมาตรที�สาํคญั ซึ� งผูเ้รียนควรรู้จกัมีดงันี�  

 O       ลูกบาศกเ์มตร          เท่ากบั    O,PPP,PPP   ลูกบาศกเ์ซนติเมตร 

              O     ลิตร                          เท่ากบั    O, PPP         ลูกบาศกเ์ซนติเมตร 

O    ลูกบาศกเ์มตร             เท่ากบั    O,PPP          ลิตร 

O    ถว้ยตวง                      เท่ากบั        `              ออนซ์ 

O    ชอ้นชา          เท่ากบั        \             ลูกบาศกเ์ซนติเมตร( โดยประมาณ) 

O    ถว้ยตวง         เท่ากบั      3ZP          ลูกบาศกเ์ซนติเมตร 

 

ตัวอย่างที� 87  อิ�มอุ่นดื�มนมวนัละ 3 ขวด ขวดละ 12 ออนซ์ ในแต่ละวนัอิ�มอุ่นไดดื้�มนมกี�ลูกบาศก์

เซนติเมตร 

วธีิทาํ นม  3   ขวด  ขวดละ 12  ออนซ์  คิดเป็นนม  24  ออนซ์       

เนื�องจาก  `  ออนซ์   เท่ากบั  O  ถว้ยตวง 

                นม  3   ขวด  ขวดละ 12  ออนซ์  คิดเป็นนม  3 ถว้ยตวง 

                เนื�องจาก   O  ถว้ยตวง  เท่ากบั  3ZP  ลูกบาศกเ์ซนติเมตร 

         ดงันั�น  นม  3  ถว้ยตวง  คิดเป็นนม  3 × 240 =   720 ลูกบาศกเ์ซนติเมตร 

                นั�นคือ อิ�มอุ่นดื�มนมวนัละ 72P  ลูกบาศกเ์ซนติเมตร    
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ตัวอย่างที� 88  กล่องพลาสติกทรงสี�เหลี�ยมมุมฉากใบหนึ�งกวา้ง  7P  เซนติเมตร  ยาว  O.5  เมตร  สูง  

O.3  เมตร  กล่องนี�จะมีความจุกี�ลิตร 

วธีิทาํ 

ปริมาตรของทรงสี�เหลี�ยมมุมฉาก      =    ความกวา้ง ×  ความยาว ×  ความสูง 

  ขนาดของกล่อง               กวา้ง     7P   เซนติเมตร 

  ยาว  O.5  เมตร         =    O5P   เซนติเมตร 

  สูง  O.3   เมตร       =   O3P    เซนติเมตร 

  กล่องใบนี� มีปริมาตร             =    7P ×  O5P ×  O3P   

         =   1,36P,PPP     ลูกบาศกเ์ซนติเมตร 

ปริมาตร O,PPP   ลูกบาศกเ์ซนติเมตร    เท่ากบั       O         ลิตร 

   ดงันั�น  กล่องใบนี� มีความจุเท่ากบั    000,1
000,260,1  =  1,260   ลิตร 

 

ตัวอย่างที� 19   โคมไฟฟ้าแกว้รูปทรงกลมมีรัศมีภายนอก  O2  เซนติเมตร  แกว้หนา  P.6  เซนติเมตร  

จงหาปริมาตรของแกว้ที�ใชท้าํโคมไฟฟ้านี�    (π  มีค่าประมาณ 3.14) 

วธีิทาํ 

 โคมไฟฟ้าแกว้รูปทรงกลมมีรัศมี   O2       เซนติเมตร  

  แกว้หนา     P.6        เซนติเมตร 

  รัศมีภายใน   =   12 – 0.3    =            11.7     เซนติเมตร   

ปริมาตรของทรงกลม                             =    3
πr3

4   เมื�อ r คือความยาวรัศมีของทรงกลม   

ดงันั�น  ปริมาตรของโคมไฟฟ้ารวมช่องวา่งภายในดว้ย 

                                                                              ≈   3
4 × 3.14 × 12 × 12 × 12  ลูกบาศกเ์ซนติเมตร     

               ≈               7,234.56               ลูกบาศกเ์ซนติเมตร 

  ปริมาตรของช่องวา่งภายใน       ≈   3
4  × 3.14 × 11.7 × 11.7 × 11.7     

               ≈               6,705.42               ลูกบาศกเ์ซนติเมตร 
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 ดงันั�น   แกว้ที�ใชท้าํโคมไฟฟ้านี� มีปริมาตร ≈    7,234.56 – 6,705.42                            

         ≈       529.14             ลูกบาศกเ์ซนติเมตร 

 

ตัวอย่างที� 20  ท่อเหล็กกลวงทรงกระบอกยาว   21   เซนติเมตร  หนา   1   เซนติเมตร   มีเส้นผา่น

ศูนยก์ลาง   16   เซนติเมตร    จงหาปริมาตรของเหล็กที�ใชท้าํท่อ   (π  มีค่าประมาณ 7
22 ) 

                                                                          

                                                                               r                   1 

 

                                                                      14                              R   =   8 

 

                                                                                                         r   =   7 

 

                                                                       

                                                                    16 

วธีิทาํ  

               ปริมาตรของทรงกระบอก               =    hr2
π  

               ปริมาตรท่อกลวง                    =   hR 2
π  – hr2

π  

       =   (π ×82 
×21) – (π ×72 

×21) 

                                                                      =    1,344π  – 1,029π  

                                                                      =    315π                                                          

                                                                      ≈     315 ×  7
22   ≈   990    ลูกบาศกเ์ซนติเมตร 

              ดงันั�น   ปริมาตรเหล็กที�ใชท้าํท่อประมาณ   990   ลูกบาศกเ์ซนติเมตร                        
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ตัวอย่างที� 21 ระบายนํ�าจากบ่อนํ�าใหญ่เขา้บ่อปลาทรงสี�เหลี�ยมมุมฉากซึ�งมีพื�นที�ฐาน 5,400  ตาราง

ฟุต ถา้ระบายนํ�าเขา้บ่อปลาไดน้าทีละ 300 ลูกบาศกฟุ์ต ตอ้งใชเ้วลานานเท่าไร  ระดบันํ�าในบ่อปลา

จึงจะสูงขึ�น 20 นิ�ว 

วธีิทาํ  

ปริมาตรของทรงสี�เหลี�ยมมุมฉาก          =    พื�นที�ฐาน × ความสูง      

บ่อปลาทรงสี�เหลี�ยมมุมฉากมีพื�นที�ฐาน              5,400                   ตารางฟุต 

ถา้ระบายนํ�าเขา้บ่อปลาไดน้าทีละ                          300                   ลูกบาศกฟุ์ต 

 ดงันั�น ใน 1 นาที   ระดบันํ�าในบ่อปลาจะสูงขึ�น    400,5
300   =    18

1   ฟุต 

เนื�องจาก  O ฟุต    เท่ากบั     O2       นิ�ว 

ดงันั�น ใน 1 นาที   ระดบันํ�าในบ่อปลาจะสูงขึ�น        18
1 × 12    = 3

2    นิ�ว 

ถา้ตอ้งการให้ระดบันํ�าในบ่อปลาสูงขึ�น                      20                         นิ�ว 

                 จะตอ้งใชเ้วลาระบายนํ�าเขา้บ่อปลา   =   3
220 ÷   =  20 × 2

3  =  30 นาที     

 

ตัวอย่างที� 22  แท่งเหล็ก ขนาดกวา้ง 10  เซนติเมตร ยาว 32  เซนติเมตรสูง 0.5 เมตรนาํมาหลอม 

เพื�อหล่อเป็นลูกเปตองเหล็กที�มีเส้นผา่นศูนยก์ลางยาว 8 เซนติเมตร จะไดท้ั�งหมดประมาณกี�ลูก   
(π  มีค่าประมาณ 3.14) 

วธีิทาํ  

ปริมาตรของทรงสี�เหลี�ยมมุมฉาก      =    ความกวา้ง ×  ความยาว × ความสูง 

  ขนาดของแท่งเหล็ก   กวา้ง      1P    เซนติเมตร 

  ยาว                          32         เซนติเมตร 

  สูง  0.5   เมตร      =       5P     เซนติเมตร 

   แท่งเหล็กนี� มีปริมาตร               =    1P ×  32 ×  5P   

         =    16,PPP     ลูกบาศกเ์ซนติเมตร 
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ปริมาตรของทรงกลม               =    3
πr3

4   เมื�อ r คือความยาวรัศมีของทรงกลม   

      ≈     3
4  × 3.14 × 4 × 4 × 4 ลูกบาศกเ์ซนติเมตร     

ลูกเปตองเหล็กหนึ�งลูกมีปริมาตร     ≈         267.95               ลูกบาศกเ์ซนติเมตร     

                เมื�อนาํแท่งเหล็กมาหลอม เพื�อหล่อเป็นลูกเปตองจะไดท้ั�งหมด 
95.267

000,16
≈  59  ลูก 

 

สรุป 

 รูปเรขาคณิตสองมิติ  มีสูตรการหาเส้นรอบรูปและการหาพื�นที� ดงันี�  

 เส้นรอบรูปของสี�เหลี�ยมจตุัรัส       =      4 × ความยาวดา้น 

    เส้นรอบรูปของสี�เหลี�ยมผืนผา้      =      2 × (ดา้นกวา้ง + ดา้นยาว) 

    เส้นรอบรูปของรูปวงกลม             =     r2π   เมื�อ r คือความยาวของรัศมี                                                

  พื�นที�รูปสี� เหลี�ยมจตุัรัส       = ดา้น ×  ดา้น 

  พื�นที�รูปสี� เหลี�ยมผนืผา้       = ดา้นกวา้ง ×  ดา้นยาว 

    พื�นที�ของรูปสี� เหลี�ยมดา้นขนาน      = ความยาวของฐาน ×  ความสูง 

    พื�นที�ของรูปสี� เหลี�ยมขนมเปียกปูน    = 2
1  ×  ผลคูณความยาวเส้นทแยงมุม 

 พื�นที�สี� เหลี�ยมคางหมู       = 2
1  ×  สูง ×  ผลบวกดา้นคู่ขนาน 

                พื�นที�สี� เหลี�ยมใดๆ       = 2
1  ×  ความยาวของเส้นทแยงมุม ×                      

                                                                                  ผลบวกของเส้นกิ�งที�ตั�งฉากกบัเส้นทแยงมุมนั�น 

 พื�นที�รูปสามเหลี�ยม       = 2
1  ×  สูง ×  ฐาน 

                พื�นที�ของรูปวงกลม         =         2rπ  เมื�อ r คือความยาวของรัศมี                               
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 รูปเรขาคณิตสามมิติ  มีสูตรการหาพื�นที�ผวิและการหาปริมาตร ดงันี�  

 พื�นที�ผวิของทรงสี�เหลี�ยมมุมฉาก           =    พื�นที�ผวิขา้ง + (2 × พื�นที�ฐาน) 

 พื�นที�ผวิขา้งของทรงสี�เหลี�ยมมุมฉาก    =    ความยาวรอบฐาน × ความสูง 

                 พื�นที�ผวิของทรงกระบอก           =    พื�นที�ผวิขา้ง + (2 × พื�นที�ฐาน) 

                                                                             =    rh2π  + (2 × 2rπ ) 

 พื�นที�ผวิของทรงกลม          =    2r4π   

 ปริมาตรของทรงสี�เหลี�ยมมุมฉาก          =    พื�นที�ฐาน × ความสูง 

           ปริมาตรของทรงสี�เหลี�ยมมุมฉาก      =    ความกวา้ง ×  ความยาว × ความสูง 

    ปริมาตรของทรงกระบอก                     =    hr2
π  

    ปริมาตรของทรงกลม          =    3
πr3

4    
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แบบฝึกหัดท้ายบทที� 2 

1. ที�ดินแปลงหนึ�งเป็นรูปสี�เหลี�ยมจตุัรัสยาวดา้นละ 24 เมตร ตอ้งการปลูกตน้ไผร่อบที�ดินแห่งนี�  

โดยปลูกห่างกนัตน้ละ 2 เมตร จะตอ้งใชต้น้ไผท่ั�งหมดกี�ตน้ 

 

………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………… 

………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………… 

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………,

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………. 

 

2. สวนขนดัหนึ�งเป็นรูปสี�เหลี�ยมจตุัรัสมีพื�นที� 7,396 ตารางเมตร สวนนี�ยาวดา้นละกี�วา 

 

………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………… 

………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………… 

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………… 
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3. ฝาผนงัรูปสี�เหลี�ยมผนืผา้มีความกวา้ง 3.5 เมตร ยาว 5 เมตร มีหนา้ต่างรูปสี�เหลี�ยมจตุัรัสยาวดา้น

ละ 80 เซนติเมตรอยู ่2 บานถา้ตอ้งการทาสีผนงัหอ้งโดยไม่ทาสีหนา้ต่าง จะตอ้งทาสีเป็นพื�นที�เท่าไร 

 

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………. 

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………. 

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………. 

 

4. กรอบรูปอนัหนึ�งมีกรอบทาํดว้ยไมส้ัก วดัขอบรอบนอกได ้กวา้ง 42 นิ�ว ยาว 54 นิ�ว ขอบไมก้วา้ง 

3 นิ�ว  จงหาวา่บริเวณที�เป็นภาพมีพื�นที�กี�ตารางฟุต 

 

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………… 

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………. 

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………. 
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5. นายหนุ่มตอ้งการเดินออกกาํลงักายอยา่งนอ้ยวนัละ 1 กิโลเมตร ถา้ในหมู่บา้นของนายหนุ่มมี

สนามหญา้รูปวงกลมที�มีเส้นผา่นศูนยก์ลาง 50 เมตร นายหนุ่มจะตอ้งเดินอยา่งนอ้ยกี�รอบสนามจึง

ไดร้ะยะทางตามที�ตอ้งการ  (π มีค่าประมาณ3.14 ) 

 

………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………… 

………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………… 

………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………… 

………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………… 

 

6. นํ�าทิพยต์อ้งการซื�อดินมาถมสนามหญา้หนา้บา้นซึ�งเป็นรูปสี�เหลี�ยมมุมฉากกวา้ง 18 เมตร ยาว 22 

เมตร โดยยกระดบัสูงกวา่ระดบัเดิม 35 เซนติเมตร  ถา้รถบรรทุกดินคนัหนึ�งมีกระบะบรรทุกยาว 3.5 

เมตร กวา้ง 2 เมตร สูง 1 เมตร จะตอ้งซื�อดินอยา่งนอ้ยกี�คนั 

 

………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………… 

………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………… 

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………… 
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7. แม่นํ�าสายหนึ�งลึก 9 เมตร กวา้ง 175 เมตร โดยเฉลี�ยนํ�าไหลลงทะเลดว้ยอตัราเร็วประมาณ 4.5 

กิโลเมตรต่อชั�วโมง  จงหาปริมาตรนํ�าที�ไหลลงทะเลใน 1 วนิาที   

 

………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………… 

………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………… 

………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………… 

………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………… 

 

8. ถงัเก็บนํ�าฝนทรงกระบอกของบา้นหลงัหนึ�งสูง 3 เมตร วดัเส้นรอบวงภายในไดเ้ท่ากบั 3.14 เมตร 

ถงัใบนี� เก็บนํ�าฝนไวไ้ดม้ากที�สุดเท่าใด (π มีค่าประมาณ3.14 ) 

 

………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………… 

………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………… 

………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………… 

………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………… 

………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………… 
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9. ลูกฟุตบอลลูกหนึ�งวดัความยาวรอบวงกลมใหญ่ได ้66 เซนติเมตร ถา้ลูกฟุตบอลทาํดว้ยหนงัหนา 

0.5 เซนติเมตร จะจุลมไดกี้�ลูกบาศกเ์ซนติเมตร (π  มีค่าประมาณ 7
22 ) 

 

………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………… 

………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………… 

………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………… 

………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………… 

 

10. ท่อนํ�าทรงกระบอกสองท่อทาํจากวสัดุชนิดเดียวกนั มีความหนาสมํ�าเสมอ ท่อที�หนึ� งยาว 42

เซนติเมตร เส้นผา่นศูนยก์ลางภายในยาว 60 เซนติเมตร ท่อที�สองยาว 90 เซนติเมตร เส้นผา่น

ศูนยก์ลางภายในยาว 40 เซนติเมตร  ถา้ปล่อยใหน้ํ�าไหลผา่นท่อพร้อมกนั จงหาวา่ท่อนํ� าใดมีนํ�าไหล

ผา่นไดม้ากกวา่  (π มีค่าประมาณ3.14 ) 

 

………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………… 

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………. 



GEN1101 คณิตศาสตร์ในชีวิตประจาํวนั                                                                                       49                                             

เอกสารอ้างองิ 

 

ส่งเสริมการสอนวทิยาศาสตร์และเทคโนโลย,ีสถาบนั. (2553). หนงัสือเรียนรายวชิาพื�นฐาน            

             คณิตศาสตร์ เล่ม 1 ชั�นมธัยมศึกษาปีที� 2 กลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ ตามหลกัสูตร 

หลกัสูตรแกนกลางการศึกษาขั�นพื�นฐาน พุทธศกัราช 2551. กรุงเทพมหานคร: โรงพิมพ ์สกสค. 

ลาดพร้าว.  

ส่งเสริมการสอนวทิยาศาสตร์และเทคโนโลย,ีสถาบนั. (2552). หนงัสือเรียนสาระการเรียนรู้พื�นฐาน            

            คณิตศาสตร์ เล่ม 1 กลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ ชั�นมธัยมศึกษาปีที� 3 ตามหลกัสูตร 

หลกัสูตรการศึกษาขั�นพื�นฐาน พุทธศกัราช 2544. กรุงเทพมหานคร: โรงพิมพ ์สกสค.ลาดพร้าว.  

คณิตศาสตร์ในชีวติประจาํวนั.สืบคน้เมื�อ 15 พฤษภาคม 2557, จาก  http://goo.gl/XQblon 

คณิตศาสตร์ในชีวติประจาํวนั.สืบคน้เมื�อ 15 พฤษภาคม 2557, จาก  http://goo.gl/K9NeYG 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



GEN1101 คณิตศาสตร์ในชีวิตประจาํวนั                                                                                       50 

 

 



บทที� 3 

อตัราส่วน สัดส่วนและร้อยละ                                                                                      เวลา 6 ชั�วโมง 

สาระสําคัญ /ความคิดรวบยอด 

 อตัราส่วน เป็นการเปรียบเทียบจาํนวนตั�งแต่สองจาํนวนขึ�นไป ซึ� งเขียนอยูใ่นรูปทั�วไป

คือ  ba : หรือ b
a

 ในการเขียนอตัราส่วนนิยมเขียนให้อยูใ่นรูปอตัราส่วนอยา่งตํ�า ส่วนการหา

อตัราส่วนที�เท่ากบัอตัราส่วนที�กาํหนดใหน้ั�น หาไดโ้ดยใชก้ารคูณหรือการหารดว้ยจาํนวนเดียวกนั 
และการตรวจสอบการเท่ากนัของอตัราส่วนอาจจะใชว้ธีิการคูณไขว ้ และการเปรียบเทียบจาํนวน
ตั�งแต่สามจาํนวนขึ�นไปในรูปอตัราส่วนนั�น ตอ้งทาํใหอ้ตัราส่วนนั�นๆ  เป็นอตัราส่วนเดียวกนั จึงจะ
เปรียบเทียบกนัได ้ 

สัดส่วน เป็นการเขียนแสดงการเท่ากนัของสองอตัราส่วน การหาค่าตวัแปรในสัดส่วนหา
ไดโ้ดยใชว้ธีิการคูณ วธีิการหาร และวธีิการคูณไขว ้

ร้อยละ เป็นอตัราส่วนที�มีจาํนวนหลงัหรือมีตวัส่วนเป็น 100 นิยมเรียกวา่ เปอร์เซ็นต ์เรา
สามารถเปลี�ยนอตัราส่วนใหเ้ป็นร้อยละ หรือเปลี�ยนร้อยละใหเ้ป็นอตัราส่วนได ้

 
จุดประสงค์การเรียนรู้ 

1. เพื�อใหผู้เ้รียนเขา้ใจความหมายของอตัราส่วน สัดส่วน และร้อยละ 
2. เพื�อให้ผูเ้รียนหาอตัราส่วนที�เท่ากบัอตัราส่วนที�กาํหนดใหไ้ด ้
3. เพื�อให้ผูเ้รียนใชค้วามรู้เรื�องอตัราส่วน สัดส่วน หาค่าของตวัแปรที�ตอ้งการได ้
8. เพื�อใหผู้เ้รียนเขียนอตัราส่วนใหอ้ยูใ่นรูปร้อยละและเขียนร้อยละใหอ้ยูใ่นรูปอตัราส่วน

ได ้
5. เพื�อใหผู้เ้รียนสามารถแกโ้จทยปั์ญหาและตรวจสอบคาํตอบเกี�ยวกบัอตัราส่วน สัดส่วน 

ร้อยละ และดอกเบี�ยได ้
 

เนื(อหา 

1. อตัราส่วนและการแกปั้ญหา 
;. สัดส่วนและการแกปั้ญหา 
<. ร้อยละ ดอกเบี�ยและการแกปั้ญหา 
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กจิกรรมประกอบการสอน 

 1. ผูส้อนบรรยายใหค้วามรู้ 

 2. ผูส้อนเปิดโอกาสใหผู้เ้รียนซกัถาม  แลว้สรุปเนื�อหา 

 <. ผูส้อนมอบหมายใหผู้เ้รียนทาํแบบฝึกหดัหรือกิจกรรมตามที�กาํหนดไว ้

 

สื�อประกอบการสอน 

 1.  เอกสารเนื�อหาประกอบการสอน 

 2.  แบบฝึกหดั 

 

การวดัและการประเมินผล 

1.  ดา้นความรู้ โดยการตรวจแบบฝึกหดั 

2.  ดา้นทกัษะกระบวนการ โดยการสังเกตการให้เหตุผล  

3.  คุณลกัษณะที�พึงประสงค ์โดยการสังเกตการมีส่วนร่วมในการทาํกิจกรรมการเรียน 
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 อตัราส่วน  (Ratio)  และ สัดส่วน (Proportion)  เป็นเครื�องมือที�ใชใ้นการเปรียบเทียบหรือ

หาค่าที�เกิดจากการเปรียบเทียบสิ�งต่างๆอาทิ การผสมสารเคมีกาํจดัวชัพืช ที�ตอ้งเปรียบเทียบปริมาณ

สารเคมีกบัปริมาณนํ� า หรือการประกอบอาหาร ที�ตอ้งเปรียบเทียบปริมาณเครื�องปรุง และวตัถุดิบ 

เป็นตน้ ซึ� งหาไดโ้ดยใชก้ารคูณหรือการหารดว้ยจาํนวนเดียวกนั และการตรวจสอบการเท่ากนัของ

อัตราส่วน และเราสามารถเปลี�ยนอัตราส่วนให้เป็นร้อยละ ร้อยละ (Percent) โดยทาํให้เป็น

อตัราส่วนที�มีจาํนวนหลงัหรือมีตวัส่วนเป็น 100 ซึ� งเราสามารถประยุกต ์ใช่กบัปัญหาเรื�อง  ดอกเบี(ย 

(Interest) ซึ� งมี 2 แบบคือ ดอกเบี(ยเชิงเดียว (Simple Interest) และดอกเบี(ยทบต้น (Compound 

Interest) ซึ� งปัญหาเหล่านี�สามารถเจอไดใ้นชีวติประจาํวนั  

 

อตัราส่วน   

อตัราส่วนเป็นการเปรียบเทียบของสิ�งหนึ�งต่อของอีกสิ�งหนึ�งที�มีหน่วยอยา่งเดียวกนั เช่น 

a: b อ่านวา่ a ต่อ b   หรือ  
b
a  

ตัวอย่างที� 1  ในการเปรียบเทียบความสูงของคนสองคนระหวา่งนายสมภพ YZ[ ซม. และนาง

สมหวงั  Y\[ ซม.  ดงันั�นความสูงของนายสมภพต่อความสูงของนางสมหวงั  คือ YZ[ ต่อ Y\[ หรือ

เขียนเป็น  

นายสมภพ : นางสมหวงั  = YZ[ : Y\[  หรือ นางสมหวงั  : นายสมภพ = Y70 : Y5[   

ตัวอย่างที� 2   จากการสาํรวจจาํนวนระหวา่งผูใ้ชร้ถยนต ์ผูใ้ชร้ถจกัรยานยนต ์และผูใ้ชร้ถจกัรยาน 

ในมหาวทิยาลยัราชภฏัเชียงราย มีขอ้มูลดงัต่อไปนี�  

ประเภทของยานพาหนะ จาํนวนผูใ้ช(้คน) 

รถจกัรยานยนต ์ 4,030 

รถยนต ์ 1,601 

รถจกัรยาน 598 

ดงันั�น    อตัราส่วนระหวา่งผูใ้ชร้ถจกัรยานยนตก์บัรถยนต ์              คือ    4,030 : 1,601 

              อตัราส่วนระหวา่งผูใ้ชร้ถจกัรยานยนตก์บัรถจกัรยาน         คือ    4,030 : 598 

              อตัราส่วนระหวา่งผูใ้ชร้ถยนตก์บัรถจกัรยาน                       คือ     1,601 : 598 

              อตัราส่วนระหวา่งผูใ้ชร้ถยนตก์บัผูใ้ชย้านพาหนะ                คือ     1,601 : 6,229 
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15x
2

310x

3102x
x

10
3
2

=

×=

×=

=

               อตัราส่วนระหวา่งผูใ้ชร้ถยนต ์รถจกัรยานและรถจกัรยาน  คือ     1,601 : 598 : 4,030 

อตัราส่วนที�เท่ากนั  

 อตัราส่วนที�แสดงอตัราเดียวกนั  

ตัวอย่างที� 3   จาก ตวัอยา่ง 1 ทาํใหเ้ราไดว้า่อตัราส่วนที�เท่ากนักบัของคาํตอบของตวัอยา่งที� 1 คือ 

            150 : 170  =  15 : 17  =   30 : 34    เป็นตน้ 

 

 

 

สัดส่วน  

ประโยคสัญลกัษณ์ที�แสดงการเท่ากนัของ  2  อตัราส่วน  เช่น  a : b  =  c : d    อ่านวา่       

a  ต่อb เท่ากบั  c ต่อ d  

 

ตัวอย่างที� 4  ถา้สัดส่วน  x:103:2 =   ÷   จงหาค่าของ x 

        วธีิทาํ   จดัรูปใหม่ได ้

  

                                   

   

 

การแก้ปัญหาโจทย์สัดส่วน 

1. อ่านโจทยใ์หเ้ขา้ใจวา่โจทยต์อ้งการอะไร และใหข้อ้มูลอะไรมาบา้ง 
2. สมมุติตวัแปร  แทนสิ�งที�ตอ้งการ 
3. เขียนเป็นสัดส่วน (เปลี�ยนประโยคภาษาไทยใหเ้ป็นประโยคสัญลกัษณ์) 
4. หาค่าตวัแปรในสัดส่วน 
5. ตรวจสอบคาํตอบ (นาํคาํตอบที�ไดไ้ปแทนค่าในโจทย)์ เพื�อความไม่ประมาท 

 

 

 

150÷10   : 170÷10   150÷5   : 170÷5   
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20x
9

454 x

45
x

9
4

=

×
=

=

ตัวอย่างที� 5  การผสมปูนใชปู้นซีเมนตแ์ละทรายผสมกนัดว้ยอตัราส่วน 4 : 5  ถา้ตอ้งการปูนฉาบ   
45 ถงั จะตอ้งใชปู้นซีเมนตแ์ละทรายอยา่งละเท่าไร 
วธีิทาํ  ปูนซีเมนตแ์ละทรายมีอตัราส่วน 4 : 5  

             ∴ปริมาณปูนฉาบทั�งหมดเท่ากบั 4 + 5 = 9  ปูนซีเมนตต่์อปูนฉาบทั�งหมดคือ 4  ต่อ 5       

             สมมุติให ้ปูนซีเมนต ์จาํนวน x  ถงัดงันั�น 

 

    

 

  ∴ใชปู้นซีเมนตจ์าํนวน  20  ถงั    ใชท้ราย จาํนวน  45 - 20 = 15  ถงั 

ตัวอย่างที� 6  ในการผสมเครื�องดื�มชนิดหนึ�งจะตอ้งใชอ้ตัราส่วนดงันี�  สารเอทิลแอลกอฮอล ์2 ส่วน 

ต่อ  โซดา 8 ส่วน และ  อตัราส่วนระหวา่ง โซดา ต่อ นํ�าที�มีกรดซิตริกผสมอยู ่เป็น  4  : 1 จงหาวา่ถา้

ตอ้งการผลิตเครื�องดื�มชนิดนี�  4,800 มิลลิลิตร จะตอ้งใช ้โซดากี�ลิตร 

วธีิทาํ    ดงันั�น  สารเอทิลแอลกอฮอล ์ : โซดา =  2 : 8                                                               1 

    และ  นํ�าที�มีกรดซิตริกผสมอยู ่: โซดา =  1 : 4                                                               2                             

                 นาํ   2   คูณดว้ย 2 จะได ้นํ�าที�มีกรดซิตริกผสมอยู ่: โซดา = 2 : 8 

ดงันั�น    สารเอทิลแอลกอฮอล ์ : โซดา : นํ�าที�มีกรดซิตริกผสมอยู ่=  2:8:2 

                ใหส้ารทั�งสามชนิดมีหน่วยเป็นมิลลิลิตร ดงันั�นเครื�องดื�มชนิดนี�จะเกิดจาก สาร

เอทิลแอลกอฮอล ์2  มิลลิลิตร โซดา 8 มิลลิลิตร และนํ�าที�มีกรดซิตริกผสมอยู ่2 มิลลิลิตร ทาํให้

เครื�องดื�มชนิดนี� มีปริมาตร 2 + 8 + 2 = 12   มิลลิลิตร  แต่จากโจทยต์อ้งการ 4,800 มิลลิลิตรดงันั�น                    

จะตอ้งเพิ�มอตัราส่วนอยา่งละ 400
12

4800
=  ทาํใหไ้ดอ้ตัราส่วนใหม่เป็น 

สารเอทิลแอลกอฮอล ์ : โซดา : นํ�าที�มีกรดซิตริกผสมอยู ่= 4002:4008:4002 ×××  

                                                                                          = 800 : 3200 : 800 

               ดงันั�น    ตอ้งใชโ้ซดา  3,200  มิลิลิตร 
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ร้อยละ  
 อตัราส่วนที�มีจาํนวนหลงั หรือจาํนวนที�สองเป็น 100  เช่น  49 :100  หมายถึง  ร้อยละ \k  

หรือ \k% 
 

ตัวอย่างที� 7  3.5% ของ k[[ เท่ากบัเท่าไร 

วธีิทาํ ให ้x  เป็นจาํนวนที�ตอ้งการ  

 จดัในรูปอตัราส่วนได ้            
800

x
100
3.5
=  

                                                      x
100

8003.5
=

×  

                                                                    28x =  
ดงันั�น    3.5% ของ 800 เท่ากบั 28 

ตัวอย่างที� 8  20 เป็นกี�เปอร์เซ็นตข์อง 1000 

วธีิทาํ ใหจ้าํนวนที�ตอ้งการคือ x 

 จดัในรูปอตัราส่วนได ้           
1000

20
100

x
=  

                                                   
1000

10020x ×
=  

                                                   2x =  
ดงันั�น         20 เป็นกี�เปอร์เซ็นตข์อง 1000 คือ 2 

ตัวอย่างที� 9  <;7 เป็น \Z% ของจาํนวนใด 

วธีิทาํ ให ้x  เป็นจาํนวนที�ตอ้งการ 

 จดัในรูปอตัราส่วนได ้             
x

327
100
75
=  

                                                     
75

100327x ×
=  

                                                                     436x =  
ดงันั�น    327 เป็น 75% ของ 436 
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ตัวอย่างที� 10 บวัขาวไดรั้บส่วนแบ่งที�ดินจากการเปิดพินยักรรมของครอบครัวโดยที�บวัขาวไดที้�ดิน

จาํนวน 237 ไร่ซึ� งคิดเป็นร้อยละ 15 ของจาํนวนที�ดินในพินยักรรม จงหาวา่ที�ดินทั�งหมดใน

พินยักรรมมีจาํนวนกี�ไร 

วธีิทาํ ให ้ x   เป็นจาํนวนที�ดินทั�งหมด 

                 จดัในรูปอตัราส่วนได ้           
x

237
100
15
=  

                                                                    
15

100237x ×
=  

                                                                    1,580x =  

ดงันั�น    ที�ดินทั�งหมดในพินยักรรมเท่ากบั 1,580 ไร่ 

ตัวอย่างที� 11  นายพุงกางกบันางสาวพุงยอ้ยรับประทานอาหารในร้านอาหารบุฟเฟ่ตปิ์� งยา่งแบบ

เกาหลีโดยมีราคาหนา้ร้าน 320 บาทต่อคน แต่มีค่าภาษีมูลค่าเพิ�ม 15 % แต่เนื�องจากเป็นวนัจนัทร์

ทางร้านจึงลดให ้  25 % จากราคาป้ายหนา้ร้าน จงหาวา่นายพุงกางกบันางสาวพุงยอ้ยจะตอ้งจ่ายเงิน

เป็นจาํนวนกี�บาท 

วธีิทาํ ขั�นตอนที� 1 หาราคาที�ตอ้งจ่ายหลงัจากทางร้านลดราคา 25 % 

                ทาํให ้จ่าย 75% จากราคาป้ายหนา้ร้าน 

 ดงันั�น            
320
x

100
75
=   

                              
100

32075x ×
=  

                                           240x =  
 ขั�นตอนที� 2 หาราคาที�ตอ้งจ่ายจริงหลงัจากรวมภาษีมูลค่าเพิ�มทาํให ้จ่าย 115% จากราคา  

                240 (ราคาที�ลดแลว้) 

 ดงันั�น            
240
x

100
115

=  

                              
100

240115x ×
=  

                                          276x =  
แต่เนื�องจากมี 2 คน จึงตอ้งจ่าย 552 บาท 
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ดอกเบี(ย  

ในโลกเราทุกวนันี�  แทบจะกล่าวไดว้า่ไม่มีผูใ้ดไม่รู้จกัคาํวา่ “ดอกเบี�ย” ทั�งนี� เพราะในการ

ดาํรงชีวิตปัจจุบนัของคนเรามกัเกี�ยวขอ้งกบัเงินเป็นส่วนใหญ่ ทั�งในเรื�องการนาํเงินไปลงทุน หรือ

ใหผู้อื้�นกูย้มืไปใชป้ระโยชน์ก็ตาม ซึ� งแน่นอนวา่ผูล้งทุนหรือผูใ้หกู้ย้อ่มตอ้งการผลตอบแทนจาก

การลงทุนหรือการใหกู้น้ั�น ผลตอบแทนดงักล่าวนี� เองที�เราเรียกวา่ “ดอกเบี�ย” ดอกเบี�ยสามารถแบ่ง

ออกเป็น 2 ประเภท คือ 

 1. ดอกเบี�ยเชิงเดียว หมายถึง ดอกเบี�ยที�คิดจากเงินตน้เริ�มแรก ซึ� งจาํนวนดอกเบี�ยดงักล่าว 

จะคงที�เท่ากนัทุกปีซึ� ง 

สูตรทั�วไปในการคาํนวณหาดอกเบี�ยเชิงเดียว ดงันี�  

                                                             trP  I ××=  
โดย       I   แทน จาํนวนดอกเบี�ย 

 P  แทน เงินตน้ 

r  แทน อตัราดอกเบี�ย 

t  แทน ระยะเวลา 

และจะไดสู้ตรในการคาํนวณหาเงินรวมซึ�งประกอบไปดว้ยเงินตน้และอตัราดอกเบี�ย ดงันี�  

     S = P+ I 

โดยที� S คือ เงินรวมหรือเงินที�ลูกหนี�จะตอ้งชาํระคืนแก่เจา้หนี�ทั�งเงินตน้และดอกเบี�ย 

หมายเหตุ : ในการคาํนวณดอกเบี�ยเชิงเดียวนี�  มีขอ้สังเกตที�ควรทราบดงันี�  

  1. ค่า r เป็นอตัราดอกเบี�ยร้อยละ ดงันั�น การแทนค่าในสูตรจะตอ้งหารดว้ย 100 เสมอ เช่น                  

ถา้กาํหนดวา่ อตัราดอกเบี�ยคือ 15% ในสูตร ก็จะตอ้งแทนค่า เป็น 
100
15   หรือ 0.15  

 2. ค่า r และ t จะตอ้งสัมพนัธ์กนั เช่น ถา้ r คืออตัราดอกเบี�ยต่อเดือน ค่า t ตอ้งทาํใหมี้

หน่วยเป็นเดือนดว้ย ถา้ r คือ อตัราดอกเบี�ยต่อปี ค่า t ก็จะตอ้งทาํใหมี้หน่วยเป็นปีดว้ย 
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ตัวอย่างที� 12 ขดัศลกูเ้งินจากแหล่งเงินกูน้อกระบบที�ชื�อวา่พระพกัตร์โลหิตมา 100,000 บาท เป็น

เวลา 3 ปีมาแลว้ โดยที�พระพกัตร์โลหิตคิดดอกเบี�ยเชิงเดียวในอตัรา 15% อยากทราบวา่ขดัศล

จะตอ้งใชห้นี�ทั�งเงินตน้และดอกเบี�ยรวมเป็นเงินเท่าไร 

วธีิทาํ       ขั�นที� 1 หาดอกเบี�ย 

 สูตร       trP  I ××=  

จากโจทย ์ P  = 100,000 บาท  t = 3 ปี  r = 15% 

ดงันั�น       I  =  
100
153100,000 ××                      

              นั�นคือดอกเบี�ยเท่ากบั  45,000 บาท 

 ขั�นที� 2 เงินตน้และดอกเบี�ยรวม 

สูตร        S = P + I 

ดงันั�น        = 100,000 + 45,000 

                  = 145,000 

 เพราะฉะนั�นขดัศลจะตอ้งใชห้นี�พระพกัตร์โลหิตทั�งเงินตน้และดอกเบี�ยรวมเป็นเงิน 145,000 บาท 

 2. ดอกเบี�ยทบตน้ หมายถึง ดอกเบี�ยที�คิดจากเงินตน้เริ�มแรกบวกกบัดอกเบี�ยที�ไดรั้บในแต่

ละงวดที�ผา่นมาโดยมีแนวคิดวา่ไดมี้การนาํจาํนวนดอกเบี�ยที�ไดรั้บในงวดก่อน ๆ นั�นไปลงทุนต่อ 

อนัจะมีผลใหด้อกเบี�ยที�คาํนวณไดเ้พิ�มขึ�นทุกปีตามเงินตน้ที�เพิ�มขึ�นนั�น 

การคาํนวณดอกเบี�ยทบตน้จะยุง่ยากกวา่การคาํนวณดอกเบี�ยเชิงเดียว เพราะเงินตน้ที�นาํมา

คิดดอกเบี�ยในแต่ละปีจะไม่เท่ากนัและนอกจากนี�  ในวงการธุรกิจประเภทต่างๆ  ก็ยงันิยมคิด

ดอกเบี�ยทบตน้ต่อช่วงเวลาที�แตกต่างกนัอีกดว้ย เช่น อาจจะคิดดอกเบี�ยทบตน้ต่อปี ต่อครึ� งปี ต่อ

เดือนจนไปถึงต่อวนัก็ได ้อีกทั�งในการลงทุนบางอยา่ง ผลตอบแทนกวา่จะไดรั้บใชเ้วลาหลายปีมาก 

ดงันั�น จึงมีการคิดสูตรทั�วไปในการหาดอกเบี�ยทบตน้ ดงันี�  

ถา้กาํหนดให ้ P  แทน เงินตน้ 

  i   แทน อตัราดอกเบี�ยต่องวด 

  n   แทน จาํนวนงวดทั�งหมด 

  Sn    แทน เงินรวมปลายงวดที� n 
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สูตรทั�วไปในการคาํนวณหาเงินรวมในปีที� n หรือมูลค่าของเงินต้นจาํนวนหนึ� งที�

ฝากเมื�อต้นปีที�  1 เป็นเวลา n ปี อัตราดอกเบี� ย i % ต่อปี  โดยที�ผูฝ้ากจะไม่มีการรับดอกเบี� ย

ไปใช้ก่อนถึงกาํหนดเวลา ดังนี�  

                                                   Sn = P (1+i) n  

 

 
และสูตรทั�วไปที�ใช้คาํนวณหาดอกเบี� ยทบต้น ได้ดังนี�  
                                                    I = Sn- P 
โดยที� I คือ จาํนวนดอกเบี� ยทบต้นที�ต้องการหา 
หมายเหตุ : ในการคาํนวณหาเงินรวมและดอกเบี� ยทบต้น มีข้อสังเกตที�ควรทราบ 

คือ ค่า i และ n จะต้องสัมพนัธ์กัน เช่น ถ้า i คืออัตราดอกเบี� ยต่อเดือน n ก็ต้องนับเป็น
จาํนวนเดือนด้วย หรือ ถ้า i คืออตัราดอกเบี� ยต่อ 6 เดือน n ก็ต้องนับจาํนวนงวดโดยที� 1 งวด 
คือ 6 เดือนด้วย แต่เนื�องจากค่า i มกันิยมคิดเป็นต่อปี ดงันั�น เพื�อใหส้อดคลอ้งกบัค่า n จึงใชสู้ตร 
ดงันี�  

 

           อตัราดอกเบี�ยต่องวด (i)  =         อตัราดอกเบี�ยต่อปีที�กาํหนด 

                                                                         จาํนวนครั� งที�คิดดอกเบี�ยใน 1 ปี 

      

ส่วนจาํนวนงวด ก็สามารถทาํได ้ดงันี�  

จาํนวนงวดทั�งหมด (n) = จาํนวนครั� งที�คิดดอกเบี�ยใน 1 ปี × จาํนวนปีที�กูย้มื 

 

ตัวอย่างที� 13  นายบุญตระกลูฝากเงินไวที้�ธนาคารแห่งหนึ�งเป็นจาํนวนเงิน 100,000 บาท อตัรา

ดอกเบี�ย 7% ต่อปี โดยธนาคารจะคิดดอกเบี�ยแบบทบตน้ใหทุ้ก ๆ 6 เดือน  ถา้นายบุญตระกลูฝาก

เงินไวเ้ป็นเวลา 5 ปีแลว้โดยที�ไม่ไดถ้อนเงินเลย อยากทราบวา่ 

 ก.นายบุญตระกลูจะมีเงินในบญัชีเท่าไร 

ข.นายบุญตระกลูไดรั้บดอกเบี�ยจาํนวนเท่าไร 

วธีิทาํ           ก. สูตร            Sn   =  P( )1 + i n   

จากโจทย ์        P = 100,000 บาท 
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                       i = 
2

0.07 = 0.035 

                   n = 2 × 5 = 10 งวด 

แทนค่า           Sn = 100,000(1 + 0.035)10 

                  = 100,000(1.4106) 

ดงันั�นเงินในบญัชีเท่ากบั 141,060 บาท 

ข. สูตร           I = Sn - P 

จากโจทย ์        P = 100,000 บาท 

                      Sn = 141,060 บาท 

แทนค่า            I = 141,060 - 100,000 

ไดรั้บดอกเบี�ยจาํนวนเท่ากบั 41,060 บาท 

 

สรุป 

  ในการเปรียบเทียบนั�นวชิาคณิตศาสตร์ไดมี้ระเบียบวธีิที�ใชเ้ปรียบเทียบ  ซึ� งเรียกวา่ 

อตัราส่วน ซึ� งเป็นการเปรียบเทียบจาํนวนตั�งแต่สองจาํนวนขึ�นไป และเขียนอยูใ่นรูปทั�วไปคือ 

ba : หรือ b
a

 ในการเขียนอตัราส่วนนิยมเขียนใหอ้ยูใ่นรูปอตัราส่วนอยา่งตํ�า ส่วนการหาอตัราส่วน

ที�เท่ากบัอตัราส่วนที�กาํหนดใหน้ั�น หาไดโ้ดยใชก้ารคูณหรือการหารดว้ยจาํนวนเดียวกนั และการ

ตรวจสอบการเท่ากนัของอตัราส่วนอาจจะใชว้ธีิการคูณไขว ้ และการเปรียบเทียบจาํนวนตั�งแต่สาม

จาํนวนขึ�นไปในรูปอตัราส่วนนั�น ตอ้งทาํให้อตัราส่วนนั�นๆ  เป็นอตัราส่วนเดียวกนั จึงจะ

เปรียบเทียบกนัได ้และการเขียนแสดงการเท่ากนัของสองอตัราส่วน เราเรียกวา่ สัดส่วนซึ�งจะใช้

แกปั้ญหาในการหาคาํตอบของตวัแปรที�เกิดจากอตัราส่วน และอตัราส่วนที�เราคุน้เคยอีกหนึ�งก็คือ 

ร้อยละ ซึ� งเป็นอตัราส่วนที�มีจาํนวนหลงัหรือมีตวัส่วนเป็น 100 เราสามารถเปลี�ยนอตัราส่วนใหเ้ป็น

ร้อยละ หรือเปลี�ยนร้อยละใหเ้ป็นอตัราส่วนได ้ และประโยชน์ของร้อยละยงัใชแ้กปั้ญหาเกี�ยวกบั 

ดอกเบี�ยไดอี้กดว้ย 

…………………………………………. 
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แบบฝึกหัดท้ายบทที� 3 

1.โตโน่แบ่งเงินใหห้ลาน 2 คน โดยให้อตัราส่วนคนโตต่อคนเล็กเป็น 5 : 4 ถา้โตโน่มีเงิน 630,000 

บาท หลานแต่ละคนจะไดรั้บส่วนแบ่งคนละเท่าไร 

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………... 

 

2.ในสวนของลูกเกดมีตน้มะม่วง  
5

4  ของจาํนวนตน้ชมพูจ่งหา  

2.1 อตัราส่วนระหวา่งจาํนวนตน้มะม่วงต่อจาํนวนตน้ชมพู ่

      ……………..……………………………………………………………………………………. 

2.2 ถา้มีตน้มะม่วง ;[[ ตน้ จะมีชมพูกี่�ตน้  

      ……………..……………………………………………………………………………………. 

2.3 ถา้มีตน้ ชมพู ่<[[ ตน้ จะมีมะม่วงกี�ตน้ 

      ……………..……………………………………………………………………………………. 

2.4 ถา้ในสวนนี� มีตน้มะม่วงและตน้ชมพูร่วมกนั Z8 ตน้ จะมีมะม่วงและตน้ชมพูอ่ยา่งละกี�ตน้ 

      ……………..……………………………………………………………………………………. 

      ……………..……………………………………………………………………………………. 
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3.ในโรงงานแห่งหนึ�ง อตัราส่วนของจาํนวนพนกังานชายต่อเครื�องจกัรเป็น 3 : 2 และอตัราส่วน

พนกังานหญิง ต่อเครื�องจกัรเป็น 5 : 3 จงหาอตัราส่วนของเครื�องจกัรต่อจาํนวนพนกังานชายต่อ

จาํนวนพนงังานหญิง 

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………… 

4. แบ่งเงินจาํนวนหนึ�งใหอ้อ้ย อน้ ออ้ม อั�น ในอตัราส่วน ออ้ย : อน้ = 1 : 2 ,อน้ : ออ้ม = 4 : 3 และ                

ออ้ม: อั�น = 5 : 4  จงหาถา้อั�นมีเงิน 240 บาท แต่ละออ้ยและออ้มจะมีเงินต่างกนักี�บาท 

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………... 
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5. บริษทับุญสนุกเกิดจากการลงทุนของ สมสนุก และ แสนสนุก คนละ 480,000 บาท และ 400,000 

บาทตามลาํดบั ต่อมา สมสนุกขายหุน้ใหนึ้กสนุก และทาํใหจ้าํนวนหุน้ของ สมสนุก และ แสนสนุก 

เท่ากนั จงตอบคาํถามต่อไปนี�  

5.1 จงหาวา่นึกสนุกถือหุ้นร้อยละเท่าไรของบริษทั 

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………… 

5.2 ถา้กาํไรของบริษทัเป็น 1,200,000 บาท สมสนุกจะไดเ้งินปันผลกี�บาท 

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………... 
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6. ที�ดินแปลงหนึ�งใชพ้ื�นที�สาํหรับอยูอ่าศยัต่อพื�นที�เก็บกกันํ�าเป็นอตัราส่วน 2 : 3 ใชพ้ื�นที�สาํหรับ

เก็บกกัต่อพื�นที�เพาะปลูกเป็นอตัราส่วน 4 : 15 ถา้ที�ดินแปลงนี� มีพื�นที� 455 ไร่ จะเป็นที�อยูอ่าศยั ที�

เก็บกกันํ�า และพื�นที�เพาะปลูกอยา่งละกี�ไร่ 

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………… 

7. นํ�าผลไมร้วมบรรจุขวดปริมาตร 200 ลบ.ซม. มีส่วนผสมของ นํ�าส้ม:นํ�าแครอท:นํ�าตาล  เท่ากบั   

3 : 2 : 1 ถา้ตอ้งการนํ�าผลไมร้วม 250 ขวด ตอ้งใชน้ํ�าส้มกี� ลบ.ซม. 

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………... 
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8.โรงเรียนมีอตัราส่วนของนกัเรียนชายต่อนกัเรียนหญิงเป็น 5 : 7 โดยมีนกัเรียนหญิงมากกวา่

นกัเรียนชายอยู ่264 คน และตอ้งจ่ายเงินค่านมกล่องละ 11.50 บาท สาํหรับนกัเรียนทุกคน ดงันั�น

ตอ้งจ่ายเงินเท่าใด 

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………… 

9.จงหาค่าของแต่ละขอ้ 

9.1 40% ของ 30 เป็นเท่าใด 

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………… 

9.2 5.2% ของ 950 เป็นเท่าใด 

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………… 

9.3 93 เป็น 20% ของจาํนวนใด 

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………… 
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10. เสรีไดค้่านายหนา้จากการขายที�ดิน 5% จากราคาขาย 850,000 บาท เสรีจะไดค้่านายหนา้ขาย

ที�ดินไดกี้�บาท 

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………... 

11. ขายของชิ�นแรกไดก้าํไร 10% ขายชิ�นที�สองไดก้าํไร 20% ถา้ตน้ทุนของชิ�นแรกเป็นสองเท่าของ

ชิ�นที�สอง จงหาวา่ขายของทั�งสองชิ�นไดก้าํไรกี�เปอร์เซ็นต ์

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………... 
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12.ลิดดาซื�อเสื�อมาตวัหนึ�งราคา 450 บาท แลว้ขายใหว้นัเพญ็ไดก้าํไร 10 % วนัเพญ็ขายต่อใหม้าลี

โดยไดก้าํไร 5 % ถา้ลินดาขายใหม้าลีเท่ากบัราคาที�วนัเพญ็ขายใหม้าลี ลินดาจะไดก้าํไรกี�เปอร์เซ็นต ์

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………… 

13.โรงงานตั�งราคาเสื�อไว ้240 บาท ใหส่้วนลดแก่ร้านคา้ ;[ % ของราคาที�ตั�งไว ้ร้านคา้ปลีกลดใหผู้ ้

ซื�อ 10% ของราคาโรงงาน จงหาวา่ร้านไดก้าํไรกี�เปอร์เซ็นต ์

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………... 
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14. นายวนัชยัฝากเงิน 10,000 บาทไวก้บัธนาคารแห่งหนึ�งซึ� งธนาคารแห่งนั�นใหด้อกเบี�ยในอตัรา 

12 % ต่อปี โดยคิดดอกเบี�ยปีละ 3 ครั� งแบบทบตน้ ถา้นายวนัชยัฝากเงินไวค้รบ 5 ปี เขาจะไดรั้บเงิน

คืนจาํนวนเท่าใด และจาํนวนดอกเบี�ยที�เขาไดรั้บนั�นเป็นเงินเท่าไร 

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………… 

15. นายเจนณรงคก์ูเ้งินธนาคารเป็นจาํนวนเงิน 480,000 บาทโดยธนาคารคิดดอกเบี�ย 7.5%ต่อปี เมื�อ

เวลาผา่นไประยะหนึ�งนายเจนณรงคไ์ปตรวจสอบดูที�ธนาคาร ปรากฏวา่ธนาคารแจง้วา่นายเจน

ณรงคเ์ป็นหนี�ธนาคารเป็นจาํนวนเงินทั�งสิ�น 498,000 บาท อยากทราบวา่ นายเจนณรงคไ์ดกู้เ้งินจาก

ธนาคารเป็นเวลานานเท่าใด 

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………  
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บทที� 4 

การคํานวณภาษีในชีวติประจําวนั                                                                                 เวลา 6 ชั�วโมง 

สาระสําคัญ /ความคิดรวบยอด 

 ภาษีเงินไดบุ้คคลธรรมดา เป็นภาษีที�รัฐจดัเก็บจากผูที้�มีรายไดซึ้� งไดม้าในรูปแบบต่าง ๆ 

ในทางกฎหมายไดแ้ยกประเภทของเงินไดบุ้คคลธรรมดาไว ้ในมาตรา 40 (1) – (8) การคาํนวณหกั

ค่าใชจ่้าย และการคาํนวณหกัลดหยอ่นภาษี ซึ� งเป็นตวับทกฎหมายที�ตอ้งศึกษา จากนั7นจึงคาํนวณ

ภาษีเงินไดบุ้คคลธรรมดา โดยผูเ้สียภาษีมีหนา้ที�ยื�นแบบแสดงภาษีโดยใชแ้บบ ภ.ง.ด. 90 หรือ 

ภ.ง.ด. 91 ตามที�กฎหมายกาํหนด สาํหรับภาษีมูลค่าเพิ�ม  (Value added tax) เป็นภาษีตาม ประมวล

รัษฎากร เป็นภาษีทางออ้มที�จดัเก็บจากการขายสินคา้หรือการใหบ้ริการโดยผูมี้หนา้ที�เสีย

ภาษีมูลค่าเพิ�ม ไดแ้ก่ ผูข้ายสินคา้และผูใ้หบ้ริการ โดยผูข้ายสินคา้และผูใ้หบ้ริการสามารถเรียกเก็บ

ไดจ้ากผูซื้7อสินคา้หรือผูรั้บบริการตามอตัราภาษีที�กาํหนด ซึ� งปัจจุบนัอตัราภาษีมูลค่าเพิ�มมีอตัราร้อย

ละ 7 ของมูลค่าสินคา้หรือบริการ  
           

จุดประสงค์การเรียนรู้ 
             

1.  เพื�อใหผู้เ้รียนสามารถคาํนวณภาษีเงินไดบุ้คคลธรรมดาตามแบบ ภ.ง.ด. 90 และ ภ.ง.ด.  

      91ได ้

              2. เพื�อใหผู้เ้รียนสามารถคาํนวณภาษีมูลค่าเพิ�มได ้

3. เพื�อใหผู้เ้รียนสามารถนาํความรู้ในการคาํนวณภาษีเงินไดบุ้คคลธรรมดาและการคาํนวณ 

                 ภาษีมูลค่าเพิ�มไปใชใ้นชีวติประจาํวนัไดอ้ยา่งเหมาะสม 

 

เนื*อหา 
 

1.  ภาษีเงินไดบุ้คคลธรรมดาตามแบบ ภ.ง.ด. 90 และ ภ.ง.ด. 91 

              J.  ภาษีมูลค่าเพิ�ม  
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กจิกรรมประกอบการสอน 
 

              1.  ผูส้อนบรรยายใหค้วามรู้ 

              2.  ผูส้อนเปิดโอกาสใหผู้เ้รียนซกัถาม  แลว้สรุปเนื7อหา  

O.  ผูส้อนมอบหมายใหผู้เ้รียนทาํแบบฝึกหดัหรือกิจกรรมตามที�กาํหนดไว ้

 

สื�อประกอบการสอน 
 

1.  เอกสารเนื7อหาประกอบการสอน 

2.  แบบฝึกหดั 

 

การวดัและการประเมินผล 
 

1.  ดา้นความรู้ โดยการตรวจแบบฝึกหดั 

2.  ดา้นทกัษะ/กระบวนการ โดยการสังเกตการแกปั้ญหาและการใหเ้หตุผล  

3.  คุณลกัษณะที�พึงประสงค ์โดยการสังเกตการมีส่วนร่วมในการทาํกิจกรรมการเรียน 
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 ภาษีเป็นรายรับประเภทรายไดข้องรัฐบาลที�ถือวา่สาํคญัอยา่งยิ�งและเป็นยอดรายรับที�สูง

ที�สุดเมื�อเทียบกบัรายรับอื�น ๆ ที�รัฐบาลจะไดม้าเพื�อใชใ้นการพฒันาประเทศ ซึ� งมีการจดัเก็บ

หลากหลายประเภทต่างกนัออกไปตามประมวลกฎหมาย โดยภาษีที�รัฐบาลจดัเก็บและเป็นภาษีที�

สาํคญัมากประเภทหนึ�ง คือรายไดที้�เป็นภาษีอากร เป็นรายไดที้�รัฐบาลบงัคบัเก็บจากประชาชนโดย

อาศยัอาํนาจทางกฎหมาย ประชาชนของชาติที�มีรายไดต้ามที�กฎหมายกาํหนดจึงตอ้งเสียภาษีเพื�อ

เป็นรายไดข้องรัฐบาลที�นาํไปใชใ้นการพฒันาประเทศเพื�อใหป้ระชาชนมีความเป็นอยูดี่ มีงานทาํ มี

ความมั�นคง และมีความปลอดภยัในชีวติและทรัพยสิ์น   

 ในบทนี7จะศึกษาภาษีที�เกี�ยวขอ้งกบัประชาชนและสาํคญักบัผูมี้เงินไดซึ้� งไดม้าจากการ

ประกอบอาชีพทั�ว ๆ ไป คือ ภาษีเงินไดบุ้คคลธรรมดา (ภ.ง.ด. 90 – ภ.ง.ด. 91) และภาษีมูลค่าเพิ�ม 

(VAT)   

 ภาษีเงินได้บุคคลธรรมดา 

 ภาษีเงินไดบุ้คคลธรรมดา คือ ภาษีที�จดัเก็บจากบุคคลทั�วไป หรือจากหน่วยภาษีที�มี

ลกัษณะพิเศษ ตามที�กฎหมายกาํหนดและมีรายไดเ้กิดขึ7นตามเกณฑที์�กาํหนด โดยปกติจดัเก็บเป็น

รายปี รายไดที้�เกิดขึ7นในปีใด ๆ ผูมี้รายไดมี้หนา้ที�ตอ้งนาํไปแสดงรายการตนเองตามแบบแสดง

รายการภาษีที�กาํหนดภายในเดือนมกราคม ถึง เดือนมีนาคมของปีถดัไป โดยการยื�นแบบแบ่งเป็น 2 

ประเภท คือ แบบแสดงรายการภาษีเงินไดบุ้คคลธรรมดา ภ.ง.ด. 90 และ แบบแสดงรายการภาษีเงิน

ไดบุ้คคลธรรมดา ภ.ง.ด. 91 โดยผูมี้หนา้ที�ยื�นแบบ ภ.ง.ด. 90 และ ภ.ง.ด. 91 มีรายละเอียดดงันี7  

 ผูมี้หนา้ที�ยื�นแบบ ภ.ง.ด. 90 ไดแ้ก่ ผูมี้เงินไดพ้ึงประเมินตามมาตรา 40 (1) - (8) แห่ง

ประมวลรัษฎากรหลายประเภทหรือประเภทเดียว (แต่มิใช่เงินไดต้ามมาตรา 40 (1) แห่งประมวณ

รัษฎากรประเภทเดียว) ตามเกณตต่์อไปนี7  

1. ผูมี้เงินไดจ้ากการทาํธุรกิจการคา้ทั�วไปที�มิใช่เกิดจากการจา้งแรงงานที�ไดรั้บในปีภาษีนั7น  

        (ตั7งแต่ 1 มกราคม ถึง 31 ธนัวาคม) 

2. กรณีไม่มีคู่สมรสตอ้งมีเงินไดพ้ึงประเมินเกิน 30,000 บาท 

3. กรณีมีคู่สมรสไม่วา่ฝ่ายเดียวหรือทั7งสองฝ่าย ตอ้งมีเงินไดพ้ึงประเมินรวมกนั เกิน 60,000 บาท 

 ผูมี้หนา้ที�ยื�นแบบ ภ.ง.ด. 91 ไดแ้ก่ ผูมี้เงินไดจ้ากการจา้งแรงงาน ตามมาตรา 40 (1) แห่ง

ประมวลรัษฎากรประเภทเดียว  ตามเกณตต่์อไปนี7  
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1. ผูมี้เงินไดจ้ากการจา้งแรงงานประเภทเงินเดือน ค่าจา้งที�ไดรั้บในปีภาษีนั7น  

    (ตั7งแต่ 1 มกราคม ถึง 31 ธนัวาคม) 

2. กรณีไม่มีคู่สมรสตอ้งมีเงินไดพ้ึงประเมินเกิน 50,000 บาท 

3. กรณีที�มีคู่สมรสไม่วา่ฝ่ายเดียว หรือทั7งสองฝ่าย ตอ้งมีเงินไดพ้ึงประเมินรวมกนั เกิน 100,000  

    บาท 

ผู้มีเงินได้พงึประเมินแยกตามประเภท มาตรา 40 (1) – (8) 

 เนื�องจากผูมี้เงินไดป้ระกอบอาชีพแตกต่างกนั มีความยากง่ายหรือตน้ทุนที�แตกต่างกนั 
เพื�อความ เป็นธรรม ในกฎหมายจึงไดแ้บ่งลกัษณะเงินได ้(พึงประเมิน) ออกเป็นกลุ่ม ๆ ตามความ
เหมาะสมเพื�อกาํหนดวธีิคาํนวณภาษีใหเ้กิดความเป็นธรรมมากที�สุด ดงันี7  
1. เงินไดป้ระเภทที� 1 40 (1) ไดแ้ก่ เงินไดเ้นื�องจากการจา้งแรงงาน ไม่วา่จะเป็น เงินเดือน ค่าจา้ง 
เบี7ยเลี7ยง โบนสั เบี7ยหวดั บาํเหน็จ บาํนาญ 
2. เงินไดป้ระเภทที� 2 40 (2)ไดแ้ก่ เงินไดเ้นื�องจากหนา้ที�หรือตาํแหน่งงานที�ทาํ หรือจากการรับ
ทาํงานให ้ไม่วา่จะเป็น ค่าธรรมเนียม ค่านายหนา้ ตลอดจน เงิน ทรัพยสิ์น หรือประโยชน์ใด ๆ ที�ได้
เนื�องจากหนา้ที�หรือตาํแหน่งงานที�ทาํ หรือจากการรับทาํงานใหน้ั7น  
3. เงินไดป้ระเภทที� 3 40 (3) ไดแ้ก่ ค่าแห่งกู๊ดวลิล ์(Goodwill) หมายถึงค่าความนิยมที�เป็นผลมาจาก
การประกอบธุรกิจดว้ยความยติุธรรม มีคุณภาพดีจนเป็นที�เชื�อถือและวางใจของลูกคา้ ค่าแห่ง
ลิขสิทธิ_ หรือสิทธิอยา่งอื�น เงินปี หรือเงินไดที้�มีลกัษณะเป็นเงินรายปีอนัไดม้าจากพินยักรรม นิติ
กรรมอยา่งอื�น หรือคาํพิพากษาของศาล 
4. เงินไดป้ระเภทที� 4 40 (4) เงินไดจ้ากเงินลงทุน ไดแ้ก่ ดอกเบี7ย เงินปันผล เงินส่วนแบ่งกาํไร เงิน
ลดทุน เงินเพิ�มทุน ผลประโยชน์ที�ไดจ้ากการโอนหุน้  เป็นตน้ 
5. เงินไดป้ระเภทที� 5 40 (5)   เงินไดจ้ากการใหเ้ช่าทรัพยสิ์น หรือเงินที�ไดจ้ากประโยชน์อยา่งอื�น 
เช่น การผดิสัญญาเช่าซื7อทรัพยสิ์น การผดิสัญญาซื7อขายเงินผอ่นซึ�งผูข้ายไดรั้บคืนทรัพยสิ์นที�ซื7อ
ขายนั7นโดยไม่ตอ้งคืนเงินหรือประโยชน์ที�ไดรั้บไวแ้ลว้   
6. เงินไดป้ระเภทที� 6 40 (6) ไดแ้ก่ เงินไดจ้ากวชิาชีพอิสระ คือ วชิากฎหมาย การประกอบโรคศิลป์ 
วศิวกรรม สถาปัตยกรรม การบญัชี ประณีตศิลปกรรม หรือวชิาชีพอื�นซึ� งจะไดมี้พระราชกฤษฎีกา
กาํหนดไว ้ 
7. เงินไดป้ระเภทที� 7 40 (7) ไดแ้ก่ เงินไดจ้ากการรับเหมาที�ผูรั้บเหมาตอ้งลงทุนดว้ยการจดัหา
สัมภาระในส่วนสาํคญันอกจากเครื�องมือ  
8. เงินไดป้ระเภทที� 8 40 (8) ไดแ้ก่ เงินไดจ้ากการธุรกิจ การพาณิชย ์การเกษตร การอุตสาหกรรม  
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การขนส่ง การขายอสังหาริมทรัพย ์หรือการอื�นนอกจากที�ระบุไวใ้นประเภทที� 1 ถึงประเภทที� 7  
 

รายการคํานวณหักค่าใช้จ่าย เงินได้พงึประเมินแต่ละกรณี 

1. เงินไดพ้ึงประเมินประเภทที� 1 และ 2 ในการคาํนวณภาษีเงินไดบุ้คคลธรรมดา กฎหมายใหห้กั 
ค่าใชจ่้ายเป็นการเหมา ตามเงื�อนไขที�กาํหนดดงันี7  
(1) ผูมี้เงินไดส้ามารถหกัค่าใชจ่้ายเป็นการเหมาไดร้้อยละ 40 ของเงินได ้แต่รวมกนัแลว้ตอ้งไม่เกิน 
60,000 บาท  
(2) ในกรณีสามีภริยา ต่างฝ่ายต่างมีเงินไดแ้ละความเป็นสามีภริยาไดมี้อยูต่ลอดปีภาษี ใหต่้างฝ่าย
ต่างหกัค่าใชจ่้ายไดร้้อยละ 40 แต่ไม่เกินฝ่ายละ 60,000 บาท   

2. เงินไดพ้ึงประเมินประเภทที� 3 ในการคาํนวณภาษีเงินไดบุ้คคลธรรมดา กฎหมายยอมให้
หกัค่าใชจ่้ายไดเ้ฉพาะเงินไดที้�เป็นค่าแห่งลิขสิทธิ_  โดยให้หกัเป็นการเหมาไดร้้อยละ 40 ของค่าแห่ง
ลิขสิทธิ_ แต่ไม่เกิน 60,000 บาท 

สาํหรับค่าแห่งกู๊ดวลิล ์หรือสิทธิอยา่งอื�น เงินปี หรือเงินไดที้�มีลกัษณะเป็นเงินรายปีอนั
ไดม้าจาก พินยักรรม นิติกรรมอยา่งอื�น หรือคาํพิพากษาของศาล ไม่ยอมใหห้กัค่าใชจ่้ายใด ๆ 
ทั7งสิ7น   

3. เงินไดพ้ึงประเมินประเภทที� 4 ในการคาํนวณภาษีเงินไดบุ้คคลธรรมดา กฎหมายไม่ยอม
ใหห้กั ค่าใชจ่้ายใด ๆ ทั7งสิ7น 

4. เงินไดพ้ึงประเมินประเภทที� 5 ในการคาํนวณภาษีเงินไดบุ้คคลธรรมดา กฎหมายใหห้กั
ค่าใชจ่้ายได ้ดงันี7   

(1) การใหเ้ช่าทรัพยสิ์น ผูมี้เงินไดมี้สิทธิเลือกหกัค่าใชจ่้ายวธีิใดวธีิหนึ�งดงันี7  
      ก. หกัตามความจาํเป็นและสมควร 
      ข. หกัเป็นการเหมาในอตัราที�กาํหนด ร้อยละ 30 
 
(2) การผดิสัญญาเช่าซื7อทรัพยสิ์น กฎหมายยอมใหผู้มี้เงินไดห้กัค่าใชจ่้ายเป็นการเหมาไดร้้อยละ 20 
วธีิเดียว 
(3) การผดิสัญญาซื7อขายเงินผอ่น ซึ� งผูข้ายไดรั้บคืนทรัพยสิ์นที�ซื7อขายนั7นโดยไม่ตอ้งคืนเงินหรือ
ประโยชน์ที�ไดรั้บไวแ้ลว้ กฎหมายยอมใหห้กัค่าใชจ่้ายเป็นการเหมาไดร้้อยละ 20 วธีิเดียว 
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5. เงินไดพ้ึงประเมินประเภทที� 6 ในการคาํนวณภาษีเงินไดบุ้คคลธรรมดา กฎหมายยอมใหเ้ลือกหกั 
ค่าใชจ่้ายวธีิใดวธีิหนึ�งดงันี7  
           5.1 ใหห้กัตามความจาํเป็นและสมควร 
           5.2 ใหห้กัเป็นการเหมาดงัต่อไปนี7  
                  5.2.1 เงินไดจ้ากการประกอบวชิาชีพอิสระ การประกอบโรคศิลป์ ใหห้กัค่าใชจ่้ายร้อยละ 
60 
                  5.2.2 เงินไดจ้ากการประกอบวชิาชีพอิสระนอกจาก 5.2.1 หกัค่าใชจ่้ายไดร้้อยละ 30 
6. เงินไดพ้ึงประเมินประเภทที� 7 ในการคาํนวณภาษีเงินไดบุ้คคลธรรมดา กฎหมายยอมใหห้กัค่า ใช้
จ่ายวธีิใดวธีิหนึ�ง ดงันี7  
           6.1 หกัตามความจาํเป็นและสมควร  
           6.2 หกัเป็นการเหมาในอตัราร้อยละ 70 
7. เงินไดพ้ึงประเมินประเภทที� 8 ในการคาํนวณภาษีเงินไดบุ้คคลธรรมดา กฎหมายยอมใหเ้ลือกหกั 
ค่าใชจ่้ายวธีิใดวธีิหนึ�ง ดงันี7  
           7.1 หกัตามความจาํเป็นและสมควร  
           7.2 หกัเป็นการเหมาในอตัราร้อยละตามที�กฎหมายกาํหนด 
 

สิทธิหักลดหย่อนสําหรับผู้มีเงินได้บุคคลธรรมดา 

การหักลดหย่อน หมายถึง รายการต่าง ๆ ที�กฎหมายไดก้าํหนดใหห้กัไดเ้พิ�มขึ7นหลงัจากได้
หกัค่าใชจ่้ายแลว้ เพื�อเป็นการบรรเทาภาระภาษีให้แก่ผูเ้สียภาษี ก่อนนาํเงินไดที้�เหลือซึ� งเรียกวา่ เงิน
ไดสุ้ทธิ ไปคาํนวณภาษีตามบญัชีอตัราภาษีเงินไดบุ้คคลธรรมดา รายการหกัลดหยอ่นกรณีต่าง ๆ มี
ดงันี7       1. การหกัลดหยอ่นในกรณีทั�วไป 

       1.1 ผูมี้เงินได ้30,000 บาท (ไม่วา่จะอยูใ่นประเทศไทยถึง 180 วนั หรือไม่ก็
ตาม) 
         1.2 สามีหรือภริยาของผูมี้เงินได ้30,000 บาท  

        1.2.1 สามีหรือภริยาของผูมี้เงินไดที้�มีสิทธิหกัลดหยอ่น จะตอ้งเป็นสามีหรือภริยา
ชอบดว้ยกฎหมาย การสมรส ไม่ครบปีภาษีก็มีสิทธิหกัลดหยอ่นได ้เช่น จดทะเบียนสมรสระหวา่งปี
ภาษี หรือตายในระหวา่งปีภาษี ก็มีสิทธิหกัลดหยอ่นได ้30,000 บาท  
        1.2.2 สามีหรือภริยาของผูมี้เงินไดที้�จะนาํมาหกัลดหยอ่นจะตอ้งไม่มีเงินไดพ้ึง
ประเมินหรือมีแต่ไม่ไดแ้ยกคาํนวณภาษี เช่น สามีภริยาแต่งงานครบปีภาษีและต่างฝ่ายต่างมีเงินได้
ประเภทที� 1 กรณีดงักล่าว ภริยาสามารถแยกคาํนวณภาษีต่างหากจากสามีไดโ้ดยชอบ ทั7งสามีภริยา
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จึงไม่มีสิทธินาํคู่สมรสมาหกัลดหยอ่นได ้แต่หากภริยามีเงินไดป้ระเภทอื�น (2 - 8) ใหส้ามีนาํเงินได้
ของภริยามารวมคาํนวณและมีสิทธินาํคู่สมรสมาหกัลดหยอ่นได ้
         1.3 การหกัลดหยอ่นบุตร ใหห้กัสาํหรับบุตรชอบดว้ยกฎหมาย หรือบุตรบุญธรรมของผู ้
มีเงินได ้รวมทั7งบุตรชอบดว้ยกฎหมายของสามีหรือภริยาของผูมี้เงินไดด้ว้ย โดยมีเงื�อนไขวา่บุตรที�
เกิดก่อน หรือในพ.ศ. 2522 หรือที�ไดรั้บเป็นบุตรบุญธรรม ก่อน พ.ศ. 2522 คนละ 15,000 บาท บุตร
ที�เกิดหลงั พ.ศ. 2522 หรือที�ไดรั้บเป็นบุตรบุญธรรมในหรือหลงั พ.ศ. 2522 คนละ 15,000 บาท แต่
รวมกนัตอ้งไม่เกิน 3 คน การนบัจาํนวนบุตรใหน้บัเฉพาะบุตรที�มีชีวิตอยูต่ามลาํดบัอายุสูงสุดของ
บุตร โดยใหน้บัรวมทั7งบุตรที�ไม่อยูใ่นเกณฑไ์ดรั้บการหกัลดหยอ่นดว้ย 
      การหกัลดหยอ่นสาํหรับบุตร ใหห้กัไดเ้ฉพาะบุตรซึ�งมีอายไุม่เกิน 25 ปี และยงัศึกษาอยู ่ใน
มหาวทิยาลยัหรือชั7นอุดมศึกษาเฉพาะภายในประเทศใหล้ดหยอ่นเพื�อการศึกษาไดอี้กคนละ 2,000 
บาท หรือเป็นผูเ้ยาว ์หรือศาลสั�งใหเ้ป็นคนไร้ความสามารถหรือเสมือนไร้ความสามารถอนัอยูใ่น
ความอุปการะเลี7ยงดู       

    1.4 เบี7ยประกนัภยั  ที�ผูมี้เงินไดจ่้ายไปในปีภาษี สาํหรับการประกนัชีวิตของผูมี้เงินได้
ตามจาํนวนที�จ่ายจริง โดยส่วนแรกหกัได ้10,000 บาท ส่วนที�เกิน 10,000 บาท หกัไดไ้ม่เกินเงินได้
หลงัจากหกัค่าใชจ่้าย แต่ไม่เกิน 90,000 บาท ทั7งนี7 เฉพาะในกรณีที�กรมธรรมป์ระกนัชีวิตมี
กาํหนดเวลาตั7งแต่ 10 ปีขึ7นไป  
        1.5 เงินสะสม ที�จ่ายเขา้กองทุนสาํรองเลี7ยงชีพ หกัลดหยอ่นไดต้ามจาํนวนที�จ่ายจริง แต่
ไม่เกิน 10,000 บาท ส่วนที�เกิน 10,000 บาท แต่ไม่เกิน 490,000 บาท เป็นเงินที�ไดรั้บยกเวน้ภาษี 
โดยนาํจาํนวนเงินส่วนที�เกินดงักล่าวหกัจากเงินไดพ้ึงประเมิน ก่อนหกัค่าใชจ่้ายตามจาํนวนที�จ่าย
จริงแต่ไม่เกิน 490,000 บาท 
           1.6 ดอกเบี7ยเงินกูย้มื การยกเวน้ภาษีเงินไดส้าํหรับเงินไดเ้ท่าที�ไดจ่้ายเป็นดอกเบี7ยเงินกู้
สาํหรับการกูย้มืเงินเพื�อซื7อ เช่าซื7อ หรือสร้างอาคารที�อยูอ่าศยั โดยจาํนองอาคารที�ซื7อหรือสร้างเป็น
ประกนัการกูย้มืนั7น ตามจาํนวนเงินที�ไดจ่้ายไปจริงแต่ไม่เกิน 100,000 บาท  
         1.7 เงินสมทบ ที�ผูป้ระกนัตนจ่ายเขา้กองทุนประกนัสังคม ตามกฎหมายวา่ดว้ยการ
ประกนัสังคมตามจาํนวนที�จ่ายจริง  
         1.8 ค่าลดหยอ่นบิดามารดา กรณีผูมี้เงินไดแ้ละคู่สมรสที�มีเงินไดร้วมคาํนวณภาษี หรือคู่
สมรสไม่มีเงินได ้อุปการะเลี7ยงดูบิดามารดาที�มีอาย ุ60 ปีขึ7นไป ซึ� งมีรายไดไ้ม่เพียงพอต่อการเลี7ยง
ชีพ ผูมี้เงินไดแ้ละคู่สมรสมีสิทธิหกัลดหยอ่นค่าอุปการะเลี7ยงดูบิดามารดาไดค้นละ 30,000 บาท 
ทั7งนี7 บิดาหรือมารดาของผูมี้เงินไดห้รือคู่สมรสจะตอ้งออกหนงัสือรับรองวา่บุตรคนใดคนหนึ�งเป็น
ผูอุ้ปการะเลี7ยงดูเพียงคนเดียว 
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         1.9 ค่าอุปการะเลี7ยงดูบิดามารดา สามีหรือภริยา บุตรชอบดว้ยกฎหมายหรือบุตรบุญ
ธรรมของผูมี้เงินได ้บิดามารดาหรือบุตรชอบดว้ยกฎหมายของสามีหรือภริยาของผูมี้เงินไดห้รือ
บุคคลอื�นที�ผูมี้เงินไดเ้ป็นผูดู้แลตามกฎหมายวา่ดว้ยการส่งเสริมและพฒันาคุณภาพชีวิตคนพิการ คน
ละ 60,000 บาท โดยบุคคลดงักล่าวตอ้งเป็นคนพิการซึ� งมีบตัรประจาํตวัคนพิการตามกฎหมายวา่
ดว้ยการส่งเสริมและพฒันาคุณภาพชีวติคนพิการ หรือเป็นคนทุพพลภาพ มีรายไดไ้ม่เพียงพอแก่การ
ยงัชีพ และอยูใ่นความอุปการะเลี7ยงดูของผูมี้เงินได ้  
     1.10 เงินสนบัสนุนเพื�อการศึกษา ไดแ้ก่ เงินที�จ่ายเป็นค่าใชจ่้ายเพื�อสนบัสนุนการศึกษา มี
สิทธิหกัลดหยอ่นได ้2 เท่าของจาํนวนเงินที�ไดจ่้ายไปจริง แต่ไม่เกินร้อยละ 10 ของเงินคงเหลือ
หลงัจากหกัค่าใชจ่้ายและค่าลดหยอ่นอื�น ๆ แลว้ 

2. การหกัลดหยอ่นในกรณีสามีภริยาต่างฝ่ายต่างมีเงินได ้ถา้ความเป็นสามีภริยาไดมี้อยู่
ตลอดปีภาษี การหกัลดหยอ่นผูมี้เงินไดแ้ละสามีหรือภริยาของผูมี้เงินไดใ้หห้กัลดหยอ่นรวมกนัได ้
60,000 บาท แต่ถา้ความเป็นสามีหรือภริยามิไดมี้อยูต่ลอดปีภาษี หรือภริยาแยกคาํนวณเงินไดพ้ึง
ประเมินประเภทที� 1 ต่างหากจากสามี ใหต่้างฝ่ายต่างหกัลดหยอ่นได ้30,000 บาท และสาํหรับการ
หกัลดหยอ่นบุตรและค่าลดหยอ่นดอกเบี7ยเงินกูอื้�น ๆ ใหต่้างฝ่ายต่างหกัไดกึ้�งหนึ�งตามเกณฑที์�
กาํหนดไวใ้นแต่ละกรณีเฉพาะในปีภาษีนั7น 

3. การหกัลดหยอ่นในกรณีผูมี้เงินไดมิ้ไดเ้ป็นผูอ้ยูใ่นประเทศไทย การหกัลดหยอ่นผูมี้เงิน
ไดแ้ละสามีหรือภริยาของผูมี้เงินได ้บุตร และการศึกษาของบุตรของผูมี้เงินได ้

4. การหกัลดหยอ่นในกรณีผูมี้เงินไดถึ้งแก่ความตายในระหวา่งปีภาษี ใหห้กัลดหยอ่นได้
เสมือนผูต้ายมีชีวติอยูต่ลอดปีภาษีที�ผูน้ั7นถึงแก่ความตาย 

5. การหกัลดหยอ่นในกรณีผูมี้เงินไดเ้ป็นกองมรดกที�ยงัไม่ไดแ้บ่ง ใหห้กัลดหยอ่นสาํหรับผู ้
มีเงินได3้0,000 บาท 

6. การหกัลดหยอ่นในกรณีผูมี้เงินไดเ้ป็นหา้งหุ้นส่วนสามญั หรือคณะบุคคลที�มิใช่นิติ
บุคคล ใหห้กั ลดหยอ่นสาํหรับผูมี้เงินไดแ้ก่ผูเ้ป็นหุ้นส่วนหรือบุคคลในคณะบุคคลแต่ละคนที�อยูใ่น
ประเทศไทยคนละ 30,000 บาท แต่รวมกนัตอ้งไม่เกิน 60,000 บาท  
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วธีิการคํานวณภาษีเงินได้บุคคลธรรมดา 

โดยทั�วไปผูมี้เงินไดต้อ้งนาํเงินไดพ้ึงประเมินทุกประเภทของตนตลอดปีภาษี (ไม่รวมเงิน
ไดที้�กฎหมายยกเวน้ภาษี หรือที�ไม่ตอ้งเสียภาษี) ไปคาํนวณภาษีเงินไดบุ้คคลธรรมดาสิ7นปี เพื�อยื�น
แบบแสดงรายการและชาํระภาษีภายในเดือนมีนาคมของปีถดัจากปีที�มีเงินได ้การคาํนวณภาษีมี  3 
ขั7นตอน คือ 
ขั*นตอนที� 1 การคาํนวณภาษีตามอตัรากา้วหนา้ 
เงินไดพ้ึงประเมินทุกประเภทรวมกนัตลอดปีภาษี A   บาท  

 
   

หกัค่าใชจ่้ายตามที�กฎหมายกาํหนด (ดูรายละเอียดในหวัขอ้รายการคาํนวณ
หกัค่าใชจ่้าย เงินไดพ้ึงประเมินแต่ละกรณี) 

B     บาท 
 

   

เหลือเงินไดห้ลงัจากหกัค่าใชจ่้าย (A – B) C     บาท     
หกัค่าลดหยอ่นต่าง ๆ (ไม่รวมค่าลดหยอ่นเงินบริจาค) ตามที�กฎหมายกาํหนด 
(ดูรายละเอียดในหวัขอ้สิทธิหกัลดหยอ่น) 

D     บาท  
   

เหลือเงินไดห้ลงัจากหกัค่าลดหยอ่นต่าง ๆ (C - D) E     บาท     

หกัค่าลดหยอ่นเงินบริจาค ไม่เกินจาํนวนที�กฎหมายกาํหนด (ดูรายละเอียดใน

หวัขอ้สิทธิหกัลดหยอ่นสาํหรับผูมี้เงินไดบุ้คคลธรรมดา)  
F     บาท  

   

เหลือเงินไดสุ้ทธิ (E – F) G     บาท     
นาํเงินไดสุ้ทธิตาม G บาท ไปคาํนวณภาษีตามอตัราภาษีเงินไดบุ้คคลธรรมดา       
จาํนวนภาษีตามการคาํนวณภาษีขั7นตอนที� 1 H     บาท     
 

ขั*นตอนที� 2 กรณีที�ตอ้งคาํนวณภาษีตามขั7นตอนนี7  ไดแ้ก่ กรณีที�เงินไดพ้ึงประเมินทุกประเภทในปี
ภาษี แต่ไม่รวม เงินไดพ้ึงประเมินตามประเภทที� 1 มีจาํนวนรวมกนัตั7งแต่ 60,000 บาทขึ7นไป การ
คาํนวณภาษีตามขั7นตอนนี7  ใหค้าํนวณในอตัราร้อยละ 0.5 ของยอดเงินไดพ้ึงประเมิน (ยอดเงินไดพ้ึง
ประเมิน หาไดจ้าก เงินไดพ้ึงประเมินทุกประเภทลบเงินไดพ้ึงประเมินประเภทที� 1 คูณดว้ย 0.005) 
การคาํนวณภาษีตามขั7นตอนนี7 เรียกวา่การคาํนวณแบบอตัราคงที�   
กาํหนดใหจ้าํนวนภาษีที�คาํนวณไดต้ามขั7นตอนที� 2  คือ                                              I     บาท   
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ขั*นตอนที� 3  สรุปจาํนวนภาษีที�ตอ้งเสียภาษี 
กรณีที� 1 ผูมี้เงินได ้ตามมาตรา 40 (1) เพียงอยา่งเดียวใหค้าํนวณภาษีตามขั7นตอนที� 1 เท่านั7น  
กรณีที� 2 ผูมี้เงินได ้ตามมาตรา 40 (1)  - (8) ใหค้าํนวณภาษีทั7งขั7นตอนที� 1 และ 2 โดยเปรียบเทียบ
จาํนวนภาษีเงินไดสิ้7นปีที�ตอ้งเสีย ระหวา่ง ค่า H กบัค่า I  แลว้ใหจ่้ายตามจาํนวนที�สูงกวา่ 

อตัราภาษีเงินได้บุคคลธรรมดา (อตัราก้าวหน้า) 

อตัราภาษีเงินไดบุ้คคลธรรมดา จะคิดจากเงินไดสุ้ทธิและนาํมาคาํนวณภาษีตามอตัราที�

กาํหนด โดยตารางที�กาํหนดให ้ใชส้าํหรับปีภาษี 2556 และ 2557  

เงินไดสุ้ทธิ ช่วงเงินได้

สุทธิ 

แต่ละขั7น 

อตัราภาษี 

ร้อยละ 

ภาษีแต่ละขั7น 

เงินไดสุ้ทธิ 

ภาษีสะสม 

สูงสุดของขั7น 

1 – 150,000 150,000 ไดรั้บยกเวน้ - - 

150,001 – 300,000 150,000 5 7,500 7,500 

300,001 – 500,000 200,000 10 20,000 27,500 

500,001 – 750,000 250,000 15 37,500 65,000 

750,001 – 1,000,000 250,000 20 50,000 115,000 

1,000,001 – 2,000,000 1,000,000 25 250,000 365,000 

2,000,001 – 4,000,000 2,000,000 30 600,000 965,000 

4,000,001 บาทขึ7นไป - 35 - - 
 

หมายเหตุ เงินไดสุ้ทธิ คือ เงินไดที้�คาํนวณจากเงินไดพ้ึงประเมินทุกรายการ หกัค่าใชจ่้าย

และค่าลดหยอ่นต่าง ๆ ตามกฎหมายกาํหนด 

ตัวอย่างที� 1 นิพนธ์ทาํงานเป็นลูกจา้งประจาํในบริษทัแห่งหนึ�ง มีเงินเดือน เดือนละ 18,000 บาท 

โดยที�เขายงัไม่มีคู่สมรส และเขาจะตอ้งถูกหกัเงินสะสมกองทุนสาํรองเลี7ยงชีพร้อยละ 3 ของ

เงินเดือน หกัประกนัสังคมร้อยละ 5 ของเงินเดือน นิพนธ์ตอ้งยื�นภาษีหรือไม่ ถา้ยื�นตอ้งใชแ้บบ

แสดงรายการภาษีแบบใด และตอ้งเสียภาษีเป็นเงินเท่าใด 

วธีิทาํ การคํานวณภาษี นิพนธ์ มีเงินเดือน            18,000  บาท 

 ในรอบปีภาษีเขาจะมีเงินไดพ้ึงประเมิน     18,000 x 12 = 216,000 บาท 
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 หักค่าใช้จ่าย 

 หกัค่าใชจ่้ายเงินไดต้ามมาตรา 40 (1)  ร้อยละ 40 แต่ไม่เกิน 60,000 บาท  

216,000 x 0.4 = 86,400  เพราะฉะนั7นหกัจริง   60,000 บาท 

เงินไดห้ลงัจากหกัค่าใชจ่้าย                     216,000 – 60,000 = 156,000 บาท 

หักลดหย่อน  

รายการที� 1 ผูมี้เงินได ้      30,000 บาท 

รายการที� 2 เงินสะสมกองทุนสาํรองเลี7ยงชีพ 

นิพนธ์ ตอ้งจ่ายเงินกองทุนเลี7ยงชีพเดือนละ                  18,000 x 0.03  = 540 บาท 

1 ปี เป็นเงิน                 540 x 12 = 6,480 บาท 

รายการที� 3 เงินจ่ายประกนัสังคม 

นิพนธ์ ตอ้งจ่ายประกนัสังคมเดือนละ 18,000 x 0.05  = 900 บาท แต่กฏหมายใหห้กัค่า

ประกนัสังคมไม่เกิน 750 บาทต่อเดือน 

1 ปี เป็นเงิน                750 x 12 = 9,000  บาท 

รวมหกัลดหยอ่น 3 รายการ เป็นเงิน   30,000 + 6,480 + 9,000 = 45,480 บาท   เหลือเงินได้

หลงัจากหกัค่าลดหยอ่นต่าง ๆ           56,000 – 45,480 = 110,520 บาท 

นิพนธ์มีเงินไดสุ้ทธิ     110,520  บาท 

ตอบ นิพนธ์ตอ้งยื�นภาษี และแบบแสดงรายการภาษีที�จะตอ้งใชคื้อ ภ.ง.ด.91 แต่ยงัไม่ตอ้ง

เสียภาษี เพราะตามกฎหมายเงินไดสุ้ทธิ ยงัไม่เกิน 150,000 บาท ไดรั้บการยกเวน้ภาษี 

ตัวอย่างที� 2 ดร.บีมเป็นอาจารยม์หาวทิยาลยัแห่งหนึ�ง มีเงินเดือนเดือนละ 32,000 บาท มีเงินประจาํ

ตาํแหน่งอีกเดือนละ 20,000 บาท และตอ้งถูกหกัเงินสะสมกองทุนสาํรองเลี7ยงชีพร้อยละ 3 ของ

เงินเดือน หกัประกนัสังคมร้อยละ 5 ของเงินเดือน แต่เขายงัมีรายไดค้่าลิขสิทธิ_ ในการขายเตาอบ

พลงังานแสงอาทิตยอี์กปีละ 150,000 บาท โดยที�เขายงัไม่มีคู่สมรส ดร.บีมตอ้งยื�นภาษีหรือไม่ ถา้ยื�น

ตอ้งใชแ้บบแสดงรายการภาษีแบบใดและตอ้งเสียภาษีเป็นเงินเท่าใด 

วธีิทาํ การคํานวณภาษี  ดร.บีม มีเงินไดเ้ป็นเงินเดือน ตามมาตรา 40 (1)  

ในรอบปีภาษี     32,000 x 12 = 384,000 บาท 

หกัเงินกองทุนสะสมเลี7ยงชีพส่วนที�เกิน 10,000 บาท เป็นเงิน 1,520 บาท  
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(เป็นเงินส่วนเกินที�ไดรั้บการยกเวน้ภาษีจากการหกัเงินสะสมกองทุนสาํรองเลี7ยงชีพ ดูการ

คาํนวณจากการหกัลดหยอ่นรายการที� 2) 

เงินไดห้ลงัหกัเงินกองทุนสะสมเลี7ยงชีพส่วนที�เกิน 10,000 บาท  เป็นเงิน 

               384,000 – 1,520 = 382,480 บาท  

ดร.บีม มีเงินประจาํตาํแหน่ง ตามมาตรา 40 (2) เป็นเงิน 

 20,000 x 12 = 240,000 บาท     ดร.บีม มีเงินไดเ้ป็นเงินเดือน ตามมาตรา 40 (1) และ 40 (2)  

ในรอบปีภาษี คือ       382,480 + 240,000 = 622,480 บาท        

 หักค่าใช้จ่าย  เนื�องจาก ดร.บีมมีเงินไดที้�ตอ้งหกัค่าใชจ่้ายสองรายการ คือ 

รายการที� 1 หกัค่าใชจ่้ายเงินไดต้ามมาตรา 40 (1) และ 40 (2) ร้อยละ 40 แต่ไม่เกิน 60,000  

622,480 x 0.4 = 248,992  เพราะฉะนั7นหกัจริง    60,000 บาท 

เงินไดม้ารตรา 40 (1) และ 40 (2) หลงัจากหกัค่าใชจ่้าย    622,480 – 60,000 = 562,480 บาท 

รายการที� 2 หกัค่าใชจ่้ายเงินไดต้ามมาตรา 40 (3) ร้อยละ 40 แต่ไม่เกิน 60,000 บาท 

150,000 x 0.4 = 60,000  เพราะฉะนั7นหกัจริง                    60,000 บาท 

เงินไดต้ามมารตรา 40 (3)หลงัจากหกัค่าใชจ่้าย   150,000 – 60,000 = 90,000 บาท 

เงินไดท้ั7งหมดหลงัจากหกัค่าใชจ่้าย                    562,480 + 90,000 = 652,480 บาท 

 

หักลดหย่อน  

รายการที� 1 ผูมี้เงินได ้                   30,000 บาท 

รายการที� 2 เงินสะสมกองทุนสาํรองเลี7ยงชีพ 

ดร.บีม ตอ้งจ่ายเงินกองทุนเลี7ยงชีพเดือนละ                                 32,000 x 0.03  = 960 บาท 

1 ปี เป็นเงิน 960 x 12 = 11,520 บาท (ตามกฎหมายกาํหนดวา่ส่วนเกิน 10,000 บาท ไดรั้บ

การยกเวน้ภาษีใหน้าํไปหกัจากเงินไดพ้ึงประเมินประเภทที� 1 มาตรา 40(1)) หกัจริง 10,000 บาท 

รายการที� 3 เงินจ่ายประกนัสังคม 

ดร.บีม ตอ้งจ่ายประกนัสังคมเดือนละ 32,000 x 0.05  = 1,600 บาท แต่กฎหมายใหห้กัค่า

ประกนัสังคมไม่เกิน 750 บาทต่อเดือน 

1 ปี เป็นเงิน                                     750 x 12 = 9,000 บาท 
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รวมหกัลดหยอ่น 3 รายการ เป็นเงิน  30,000 + 10,000 + 9,000 = 49,000 บาท   เหลือเงินได้

หลงัจากหกัค่าลดหยอ่นต่าง ๆ       652,480 – 49,000 = 603,480 บาท 

ดร.บีม มีเงินไดสุ้ทธิ                          603,480 บาท 

ดร.บีมตอ้งเสียภาษีโดยคาํนวณภาษีตามอตัราภาษีเงินไดบุ้คคลธรรมดา 

เงินไดสุ้ทธิ 1 – 150,000      

ไดรั้บการยกเวน้ 

เงินไดสุ้ทธิ 150,001 – 300,000  เสียภาษี ร้อยละ 5 ช่วงเงินไดสุ้ทธิ  150,000 บาท  คิดเป็น

เงิน  150,000 x 0.05 = 7,500 บาท    เงินไดสุ้ทธิ 300,001 – 500,000  เสียภาษี ร้อยละ 10 ช่วง

เงินไดสุ้ทธิ  200,000 บาท    คิดเป็นเงิน  200,000 x 0.10 = 20,000 บาท 

              เงินไดสุ้ทธิ 500,001 – 605,000  เสียภาษี ร้อยละ 15 ช่วงเงินไดสุ้ทธิ  103,480 บาท 

               คิดเป็นเงิน  103,480 x 0.15 = 15,522 บาท 

ดร.บีมตอ้งเสียภาษีโดยคาํนวณภาษีตามอตัราภาษีเงินไดบุ้คคลธรรมดา (อตัรากา้วหนา้)           

              เป็นเงิน ทั7งสิ7น  7,500 + 20,000 + 15,522  = 43,022 บาท 

 แต่เนื�องจาก ดร.บีม มีเงินไดที้�นอกเหนือจากมาตรา 40 (1) เป็นเงินไดพ้ึงประเมินที�ไม่หกั

ค่าใชจ่้ายและค่าลดหยอ่น คิดเป็นเงินประจาํตาํแหน่ง 240,000 บาท และเงินจากค่าลิขสิทธิ_  150,000 

บาท รวมเป็นเงิน 390,000 บาท ซึ� งมีเงินไดพ้ึงประเมินเกิน 60,000 บาท จึงตอ้งคาํนวณภาษีในอตัา

คงที� ร้อยละ0.5  

ดร.บีมตอ้งเสียภาษีโดยคาํนวณภาษีตามอตัราภาษีเงินไดบุ้คคลธรรมดา (อตัราคงที�) เป็นเงิน 

ทั7งสิ7น  390,000 x 0.005 = 1,950 บาท   

ตอบ  ดร.บีมตอ้งยื�นภาษี และแบบแสดงรายการภาษีที�จะตอ้งใชคื้อ ภ.ง.ด.90 โดย ดร.

บีมตอ้งเสียภาษีในจาํนวนเงินจากการคาํนวณภาษีในอตัรากา้วหนา้ เป็นเงินทั7งสิ7น 43,022 บาท  
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ตัวอย่างที� 3 สมพงษเ์ป็นพนกังานขายของบริษทัแห่งหนึ�งสมรสกบันางสมรซึ�งทาํงาน

บริษทัเดียวกนั เขาและภรรยามีเงินเดือนเดือนละ 25,000 บาทเท่ากนั โดยบริษทัหกัเงินสะสม

กองทุนสาํรองเลี7ยงชีพร้อยละ 3 ของเงินเดือน หกัประกนัสังคมร้อยละ 5 ของเงินเดือน สิ7นปีบริษทั

จ่ายโบนสัใหอี้กปีละ 90,000 บาท ทั7งคู่มีบุตร 2 คน โดยคนแรกศึกษาอยูต่่างประเทศ และคนที�สอง

ศึกษาในประเทศ ปัจจุบนัสมพงษย์งัตอ้งเลี7ยงดูพอ่แม่ที�มีอายเุกิน 60 ปี สมพงษต์อ้งยื�นภาษีหรือไม่ 

ถา้ยื�นตอ้งใชแ้บบแสดงรายการภาษีแบบใดและตอ้งเสียภาษีเป็นเงินเท่าใด 

วธีิทาํ การคํานวณภาษี  สมพงษ ์มีเงินไดเ้ป็นเงินเดือน ตามมาตรา 40 (1)  

ในรอบปีภาษี        25,000 x 12 = 300,000 บาท 

โบนสัอีกปีละ                     90,000 บาท 

ในรอบปีภาษีสมพงษมี์เงินได ้          300,000 + 90,000 = 390,000 บาท 

 หักค่าใช้จ่าย   

หกัค่าใชจ่้ายเงินไดต้ามมาตรา 40 (1) ร้อยละ 40 แต่ไม่เกิน 60,000   

390,000 x 0.4 = 156,000  เพราะฉะนั7นหกัจริง    60,000 บาท 

เงินไดม้ารตรา 40 (1) หลงัจากหกัค่าใชจ่้าย         390,000 – 60,000 = 330,000 บาท 

หักลดหย่อน  

รายการที� 1 ผูมี้เงินได ้       30,000 บาท 

รายการที� 2 เงินสะสมกองทุนสาํรองเลี7ยงชีพ 

สมพงษ ์ตอ้งจ่ายเงินกองทุนเลี7ยงชีพเดือนละ                 25,000 x 0.03  = 750 บาท 

1 ปี เป็นเงิน 750 x 12 = 9,000 บาท หกัจริง (ตามกฎหมายกาํหนด)    9,000 บาท 

รายการที� 3 เงินจ่ายประกนัสังคม 

สมพงษ ์ตอ้งจ่ายประกนัสังคมเดือนละ 25,000 x 0.05  = 1,250 บาท แต่กฎหมายใหห้กัค่า  

              ประกนัสังคมไม่เกิน 750 บาท ต่อเดือน 1 ปี เป็นเงิน           750 x 12 = 9,000 บาท 

รายการที� 4 เงินค่าเลี7ยงดูบุตร 

บุตรคนแรกศึกษาอยูต่่างประเทศ ลดหยอ่นได ้                             15,000 บาท 

บุตรคนที�สองศึกษาในประเทศ                   17,000 บาท 

หกัลดหยอ่นบุตรเป็นเงิน               15,000 + 17,000 = 32,000 บาท 
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รายการที� 5 หกัลดหยอ่นเงินค่าอุปการะเลี7ยงดูบิดามารดา (คนละ 30,000 บาท)  

60,000 บาท รวมหกัลดหยอ่น 5 รายการ เป็นเงิน  

              30,000 + 9,000 + 9,000 + 32,000 + 60,000 = 140,000 บาท   เหลือเงินได้

หลงัจากหกัค่าลดหยอ่นต่าง ๆ     330,000 – 140,000 = 190,000 บาท 

สมพงษ ์มีเงินไดสุ้ทธิ                   190,000 บาท 

สมพงษต์อ้งเสียภาษีโดยคาํนวณภาษีตามอตัราภาษีเงินไดบุ้คคลธรรมดา 

เงินไดสุ้ทธิ 1 – 150,000                                     

ไดรั้บการยกเวน้ 

เงินไดสุ้ทธิ 150,001 – 300,000  เสียภาษี ร้อยละ 5 ช่วงเงินไดสุ้ทธิ  40,000 บาท 

    คิดเป็นเงิน              40,000 x 0.05 = 2,000 บาท    

ตอบ  สมพงษต์อ้งยื�นภาษี และแบบแสดงรายการภาษีที�จะตอ้งใชคื้อ ภ.ง.ด.91 โดยสมพงษ์

ตอ้งเสียภาษี เป็นเงิน ทั7งสิ7น 2,000 บาท 

  

 ภาษีมูลค่าเพิ�ม (VAT)   

 ภาษีมูลค่าเพิ�มไดเ้ริ�มมีการจดัเก็บเป็นครั7 งแรกในประเทศไทย เมื�อ วนัที� 1 มกราคม พ.ศ. 
2535 อนัเนื�องมาจาก ในช่วงเวลานั7นเศรษฐกิจของประเทศไทยขยายตวัอยา่งรวดเร็ว ฐานะทาง
เศรษฐกิจ การเงิน การคลงัของประเทศมีความมั�นคงมากขึ7น แต่ในขณะที�โครงสร้างภาษียงัมีความ
ไม่เหมาะสมต่อเศรษฐกิจของประเทศ ซึ� งเห็นไดจ้ากความซํ7 าซอ้นของระบบภาษีการคา้ที�ใชใ้น
ขณะนั7น และความหลากหลายของโครงสร้างอตัราภาษี  จากเหตุผลดงักล่าว กระทรวงการคลงั จึง
ไดเ้สนอพิจารณายกเลิกภาษีการคา้ และนาํภาษีมูลค่าเพิ�มมาใชแ้ทน โดยภาษีมูลค่าเพิ�มจะมีอตัรา
เดียวที�ใชก้บัสินคา้และบริการทุกชนิด ทาํให้เกิดความเป็นธรรมและความสะดวกต่อการปฏิบติัตาม
ของผูเ้สียภาษีอีกดว้ย ในฐานะประชาชนแลว้เรามีส่วนเขา้ไปเกี�ยวขอ้งกบัภาษีมูลค่าเพิ�มอยา่ง
แน่นอนเพราะเราเองตอ้งเป็นผูบ้ริโภคทั7งสินคา้และบริการ ดงันั7นเราจึงควรศึกษาเพื�อทาํความเขา้ใจ
และช่วยแนะนาํใหก้บัร้านคา้หรือสถานประกอบการที�ยงัไม่ไดจ้ดทะเบียนภาษีมูลค่าเพิ�มดาํเนินการ
ใหถู้กตอ้งเพื�อใหก้ลไกในการพฒันาเศรษฐกิจของประเทศเป็นไปอยา่งมีระบบและมีการพฒันา
อยา่งต่อเนื�อง 
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การจัดเกบ็ภาษีมูลค่าเพิ�ม 

ภาษีมูลค่าเพิ�ม  (Value added tax) เป็นภาษีตาม ประมวลรัษฎากร ถือวา่เป็นภาษีทางออ้มที�จดัเก็บ

จากฐานผูบ้ริโภค ซึ� งเป็นภาษีที�จดัเก็บจากการขายสินคา้หรือการใหบ้ริการ 

ผู้มีหน้าที�เสียภาษีมูลค่าเพิ�ม  ไดแ้ก่  ผูข้ายสินคา้และผูใ้หบ้ริการในทางธุรกิจ โดยผูป้ระกอบการ

สามารถเรียกเก็บภาษีมูลค่าเพิ�มจากผูซื้7อสินคา้หรือผูรั้บบริการได ้

อตัราภาษีมูลค่าเพิ�ม ภาษีมูลค่าเพิ�มจะคาํนวณจากยอดมูลค่าของสินคา้หรือบริการ ตามอตัราภาษีที�

กาํหนด ซึ� งปัจจุบนัคืออตัราร้อยละ 7 ของมูลค่าสินคา้หรือบริการ 

ตัวอย่างที� 4 ร้านคา้ตั7งราคาขายรองเทา้คู่หนึ�งไม่รวม VAT ไวที้� คู่ละ 200 บาท ถา้ตอ้งการซื7อ

รองเทา้คู่นี7ผูซื้7อจะตอ้งจ่ายเงินเป็นจาํนวนเงินเท่าใด 

 วธีิทาํ    รองเทา้คู่ละ 200 บาทผูซื้7อตอ้งเสีย VAT เพิ�มในอตัราร้อยละ 7 

 นั�นคือ  ถา้ราคาสินคา้ 100 บาท แลว้ราคารวม VAT คือ                                   107  บาท 

ดงันั7น    ถา้ราคารองเทา้ 200 บาท แลว้ราคารวม VAT คือ                               1.07 x 200 = 214 บาท 

ตอบ  ผูซื้7อจะตอ้งจ่ายเงินเป็นจาํนวนเงิน 214 บาท 

ตัวอย่างที� 5 หา้งสรรพสินคา้แห่งหนึ�งออกใบเสร็จรับเงินค่าทีวใีหก้บัลูกคา้ในราคา 42,000 บาท 

โดยใบเสร็จเขียนไวว้า่ ราคารวมภาษีมูลค่าเพิ�ม (VAT included)  อยากทราบวา่ราคาที�ยงัไม่รวม 

VAT ของทีวเีครื�องนี7 เป็นจาํนวนเงินเท่าใด 

 วธีิทาํ    ราคาทีวีรวม VAT  42,000 บาท ผูซื้7อตอ้งจ่าย VAT ในอตัราร้อยละ 7 

นั�นคือ  ราคาสินคา้ 100 บาท เป็นราคาที�ไม่รวม VAT                     93  บาท 

ดงันั7น   ราคาทีว ี42,000 บาท  เป็นราคาที�ไม่รวม VAT        0.93 x 42,000 = 39,060  บาท 

ตอบ  ราคาทีวทีี�ยงัไม่รวม VAT เครื�องนี7 เป็นเงิน 39,060 บาท 

จากตวัอยา่งขา้งตน้เป็นเพียงการคิดภาษีมูลค่าเพิ�มที�ผูบ้ริโภคตอ้งจ่ายในการซื7อสินคา้หรือ

เพียงแค่ตอ้งการทราบวา่ราคาสินคา้ก่อนรวมภาษีมูลค่าเพิ�มคิดเป็นเงินเท่าใด ซึ� งแทที้�จริงแลว้ในการ

คาํนวณภาษีมูลค่าเพิ�มที�รัฐบาลจดัเก็บเพื�อใชใ้นการพฒันาประเทศนั7น  จะจดัเก็บจากผูป้ระกอบการ

ที�จดทะเบียนภาษีมูลค่าเพิ�ม โดยรัฐบาลจะเรียกเก็บภาษีมูลค่าเพิ�มจากผูป้ระกอบการหรือ

ผูป้ระกอบการจะขอคืนภาษีมูลค่าเพิ�มจากรัฐบาลไดห้รือไม่นั7น ผูศึ้กษาตอ้งศึกษา ภาษีขาย และภาษี

ซื7อ ซึ� งเราในฐานะประชาชนของชาติจาํเป็นตอ้งเขา้ใจเพื�อกระตุน้ใหผู้ป้ระกอบการที�ยงัไม่ไดจ้ด
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ทะเบียนเป็นผูป้ระกอบการที�ตอ้งเสียภาษีมูลค่าเพิ�ม ไดท้าํการจดทะเบียนใหถู้กตอ้งตามกฎหมาย

เพื�อนาํเงินที�ไดจ้ากการจดัเก็บภาษีมูลค่าเพิ�มไปใชใ้นการพฒันาประเทศต่อไป ดงัจะเห็นไดจ้ากการ

รณรงคใ์หมี้การขอใบเสร็จที�มีใบกาํกบัภาษีทุกครั7 งในการซื7อสินคา้หรือใชบ้ริการ  

ภาษีขาย (Output Tax) หมายถึง ภาษีมูลค่าเพิ�มที�ผูป้ระกอบการจดทะเบียนภาษีมูลค่าเพิ�ม

เรียกเก็บจากผูซื้7อสินคา้หรือผูรั้บบริการ เมื�อมีการขายสินคา้หรือเรียกเก็บค่าบริการ 

ภาษีซื*อ (Input Tax) หมายถึง ภาษีมูลค่าเพิ�มที�ผูป้ระกอบการจดทะเบียนภาษีมูลค่าเพิ�มจ่าย

ใหก้บัผูข้ายสินคา้หรือผูใ้หบ้ริการที�เป็นผูจ้ดทะเบียนภาษีมูลค่าเพิ�ม เมื�อมีการซื7อสินคา้หรือชาํระ

ค่าบริการเพื�อใชใ้นการประกอบกิจการของตน 

ภาษีที�ต้องเสีย คาํนวณจากการนาํภาษีขายหกัดว้ยภาษีซื7อในรอบที�ตอ้งยื�นเสียภาษี โดยแยก

เป็น 2 กรณีคือ 

กรณีที� 1 ตอ้งชาํระภาษี เมื�อ ภาษีขายมากกวา่ภาษีซื7อ 

กรณีที� 2 ขอคืนภาษีหรือขอเครดิตภาษีเพื�อใชห้กัในรอบยื�นเสียภาษีครั7 งต่อไป เมื�อภาษีขาย

นอ้ยกวา่ภาษีซื7อ 

ตัวอย่างที� 6 บริษทัแห่งหนึ�งจดทะเบียนเพื�อเป็นผูป้ระกอบการเสียภาษีมูลค่าเพิ�มแลว้ เมื�อครบรอบ

ภาษีบริษทัตรวจสอบบญัชีพบวา่ ยอดในการซื7อของเพื�อจาํหน่ายเป็นเงิน 56,000 บาท และยอดขาย

ในรอบภาษีนี7 เป็นเงิน 72,000 บาท บริษทัแห่งนี7 จะตอ้งจ่ายภาษีมูลค่าเพิ�มเป็นเงินเท่าใด 

วธีิทาํ    ภาษีมูลค่าเพิ�มที�ผูป้ระกอบการจะตอ้งจ่ายใหก้บัรัฐบาลคาํนวณไดจ้ากผลต่างระหวา่งภาษี

ขายกบัภาษีซื7อ 

 ดงันั7น  เราตอ้งทราบภาษีขายและภาษีซื7อก่อน 

 ภาษีขาย คือ VAT 7% ของยอดขาย ดงันั7นภาษีขายเท่ากบั   0.07 x 72,000 = 5,040 บาท 

ภาษีซื7อ คือ VAT 7% ของยอดซื7อ ดงันั7นภาษีซื7อเท่ากบั   0.07 x 56,000 = 3,920 บาท 

 นั�นคือ ถาษีมูลค่าเพิ�มที�ผูป้ระกอบการจะตอ้งจ่ายเท่ากบั 5,040 – 3,920 = 1,120 บาท 

ตอบ  บริษทัแห่งนี7 จะตอ้งจ่ายภาษีมูลค่าเพิ�มเป็นเงิน 1,120 บาท 

ตัวอย่าง 7 บริษทัจาํหน่ายอุปกรณ์คอมพิวเตอร์จดทะเบียนเพื�อเป็นผูป้ระกอบการเสียภาษีมูลค่าเพิ�ม

อยา่งถูกตอ้ง ในรอบภาษีนี7บริษทัตรวจสอบรายการซื7อและรายการขายดงัตารางบริษทัแห่งนี7จะตอ้ง

จ่ายภาษีมูลค่าเพิ�มหรือไดเ้งินคืนภาษีเป็นเงินเท่าใด 



GEN1101 คณิตศาสตร์ในชีวิตประจาํวนั                                                                                       88 

 

รายการซื7อ 

ลาํดบั รายการ ราคาต่อ

หน่วย(บาท) 

จาํนวน ราคารวม 

(บาท) 

1 จอคอมพิวเตอร์ 4,500 5 22,500 

2 แป้นพิมพ ์ 150 10 1,500 

3 ฮาร์ทดิสความจุ 800 GB 2,000 5 10,000 

4 เมาส์ 80 20 1,600 

5 เครื�องสาํรองไฟ 1,500 4 6,000 

 รวม   41,600 

รายการขาย 

ลาํดบั รายการ ราคาต่อ

หน่วย(บาท) 

จาํนวน ราคารวม

(บาท) 

1 จอคอมพิวเตอร์ 5,000 3 15,000 

2 แป้นพิมพ ์ 250 5 1,250 

3 ฮาร์ทดิสความจุ 800 GB 3,000 4 12,000 

4 เมาส์ 150 10 1,500 

5 เครื�องสาํรองไฟ 2,000 2 4,000 

 รวม   33,750 

 

วธีิทาํ     ดงันั7น  ในรอบการยื�นเสียภาษีครั7 งนี7 เราตอ้งทราบภาษีขายและภาษีซื7อก่อน 

 ภาษีขาย คือ VAT 7%ของยอดขาย ดงันั7นภาษีขายเท่ากบั   0.07 x 33,750  = 2,362.50 บาท 

ภาษีซื7อ คือ VAT 7%ของยอดซื7อ ดงันั7นภาษีซื7อเท่ากบั   0.07 x 41,600 = 2,912 บาท 

 นั�นคือ ถาษีมูลค่าเพิ�มที�ผูป้ระกอบการจะตอ้งจ่ายเท่ากบั 2,362.50  – 2,912 = -549.50 บาท 

ตอบ  บริษทัแห่งนี7 จะไดเ้งินคืนภาษีเป็นเงิน 549.50 บาท (อาจใชข้อเครดิตภาษีเพื�อใชห้กัในรอบยื�น

เสียภาษีครั7 งต่อไป) 
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สรุป 

ภาษีเงินไดบุ้คคลธรรมดา คือ ภาษีที�จดัเก็บจากบุคคลทั�วไป โดยปกติจดัเก็บเป็นรายปี โดย

ปีภาษีเริ�มคิดตั7งวนัที� 1 มกราคมถึง 31 ธนัวาคมของทุกปี โดยผูมี้รายไดมี้หนา้ที�ตอ้งแสดงรายการ

ตามแบบแสดงรายการภาษีที�กาํหนดภายในเดือนมกราคม ถึง เดือนมีนาคมของปีถดัไป โดยการยื�น

แบบ แบ่งเป็น 2 ประเภท คือ แบบแสดงรายการภาษีเงินไดบุ้คคลธรรมดา ภ.ง.ด. 90 และ แบบแสดง

รายการภาษีเงินไดบุ้คคลธรรมดา ภ.ง.ด. 91 โดยผูมี้หนา้ที�ยื�นแบบ ภ.ง.ด. 90 ไดแ้ก่ผูมี้เงินไดพ้ึง

ประเมินตามมาตรา 40 (1) - (8) แห่งประมวลรัษฎากรหลายประเภทหรือประเภทเดียว (แต่มิใช่เงิน

ไดต้ามมาตรา 40 (1) แห่งประมวลรัษฎากรประเภทเดียว) ผูมี้หนา้ที�ยื�นแบบ ภ.ง.ด. 91 ไดแ้ก่ ผูมี้เงิน

ไดจ้ากการจา้งแรงงาน ตามมาตรา 40 (1) แห่งประมวลรัษฎากรประเภทเดียว  โดยการเสียภาษีของ

ผูมี้เงินไดต้อ้งนาํเงินไดพ้ึงประเมินทุกประเภทของตนตลอดปีภาษี ไปคาํนวณภาษีเงินไดบุ้คคล

ธรรมดา เพื�อยื�นแบบแสดงรายการและชาํระภาษีภายในเดือนมีนาคมของปีถดัจากปีที�มีเงินได ้การ

คาํนวณภาษีมี 3 ขั7นตอน ดงันี7  ขั7นตอนที� 1 การคาํนวณภาษีตามอตัรากา้วหนา้ ขั7นตอนที� 2 การคาํ

ควณภาษีอตัราคงที� (กรณีที�มีเงินไดน้อกเหนือจากเงินไดต้ามมาตรา 40 (1)) ขั7นตอนที� 3 การ

เปรียบเทียบภาษีระหวา่งภาษีในอตัรากา้วหนา้และภาษีในอตัราคงที� โดยใหจ่้ายภาษีในจาํนวนเงินที�

สูงกวา่จากการเปรียบเทียบ สําหรับภาษีมูลค่าเพิ�มนั7น เป็นภาษีตาม ประมวลรัษฎากรเป็นภาษี

ทางออ้มที�จดัเก็บจากฐานผูบ้ริโภค ซึ� งเป็นภาษีที�จดัเก็บจากการขายสินคา้หรือการใหบ้ริการโดยผูมี้

หนา้ที�เสียภาษีมูลค่าเพิ�ม  ไดแ้ก่  ผูข้ายสินคา้และผูใ้หบ้ริการในทางธุรกิจ โดยผูป้ระกอบการ

สามารถเรียกเก็บภาษีมูลค่าเพิ�มจากผูซื้7อสินคา้หรือผูรั้บบริการไดต้ามอตัราภาษีที�กาํหนด ซึ� ง

ปัจจุบนัคืออตัราร้อยละ 7 ของมูลค่าสินคา้หรือบริการ 

 

……………………………….. 
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แบบฝึกหัดท้ายบทที� 4 

1. ปีภาษีนบัตั7งแต่เมื�อใดถึงเมื�อใด 
……………………………………………………………………………………………………... 

2. ผูมี้เงินไดจ้ากเงินเดือนเพียงอยา่งเดียวตอ้งยื�นแบบแสดงภาษีประเภทใด 
ตอบ...............…………………………………………………………………………………..…... 

3. นายสุนทรประกอบอาชีพเป็นนายหนา้ขายที�ดิน นายสุนทรตอ้งยื�นแบบแสดงภาษีประเภทใด 
ตอบ...............……………………………………………………………………….……………... 

4. นายปิยะพงษเ์ป็นโสด เขาไดรั้บเงินเดือนเดือนละ 4,000 บาท ไม่มีอาชีพเสริมใด ๆ เขาตอ้งยื�นเสีย
ภาษีหรือไม่ และจะเสียภาษีในจาํนวนเงินเท่าใด 
………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………… 



GEN1101 คณิตศาสตร์ในชีวิตประจาํวนั                                                                                       91                                                                                                                                 

5. ปิติมีเงินไดจ้ากการรับเงินเดือนเพียงอยา่งเดียวเดือนละ 6,000 บาท ปิติตอ้งยื�นภาษีหรือไม่ ใชแ้บบ
แสดงรายการภาษีประเภทใด และจะเสียภาษีในจาํนวนเงินเท่าใด 
………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………… 

 
6. สุรพงษเ์ป็นพนกังานขายของบริษทัแห่งหนึ�งไดรั้บเงินเดือน 9,000 บาทต่อเดือน โดยปีนี7 เขาไดรั้บ

โบนสัอีก 50,000 บาท เขาตอ้งยื�นเสียภาษีหรือไม่ ใชแ้บบแสดงรายการภาษีประเภทใดและจะเสีย
ภาษีในจาํนวนเงินเท่าใด 
………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………….…
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7. สง่าเป็นนกัประพนัธ์เพลง เขาแต่งเพลงใหค้่ายเพลงแห่งหนึ�ง โดยค่ายเพลงตกลงใหค้่าลิขสิทธิ_ จาก
การขายเพลงของสง่า ร้อยละ 2 ของยอดขายทั7งหมด ในปีนี7ค่ายเพลงขายเพลงของสง่าไดเ้ป็นเงิน 
30,000,000 บาท สง่าไม่มีรายไดอื้�น ๆ อีก เขาตอ้งยื�นเสียภาษีหรือไม่ ใชแ้บบแสดงรายการภาษี
ประเภทใด และจะเสียภาษีในจาํนวนเงินเท่าใด 
………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………… 
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8. สดศรีเป็นขา้ราชการและไม่ไดส้มรส มีรายไดเ้ดือนละ 25,000 บาท และมีบา้นใหเ้ช่าโดยค่าเช่าบา้น 
3,000 บาทต่อเดือน และตอ้งถูกหกัเงินสะสมกองทุนสาํรองเลี7ยงชีพร้อยละ 3 ของเงินเดือน หกั
ประกนัสังคมร้อยละ 5 ของเงินเดือน เขาตอ้งยื�นเสียภาษีหรือไม่ ใชแ้บบแสดงรายการภาษีประเภท
ใด และจะเสียภาษีในจาํนวนเงินเท่าใด 
………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………… 
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9. มงคลเป็นครูโรงเรียนเอกชนแห่งหนึ�งมีเงินเดือน 20,000 บาท เขามีรายการหกัเงินสะสมกองทุน
สาํรองเลี7ยงชีพร้อยละ 3 ของเงินเดือน หกัประกนัสังคมร้อยละ 5 ของเงินเดือน และเขาเลี7ยงดูบิดา
ซึ� งอายเุกิน 60 ปี เขาตอ้งยื�นเสียภาษีหรือไม่ ใชแ้บบแสดงรายการภาษีประเภทใด และจะเสียภาษีใน
จาํนวนเงินเท่าใด 
………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………… 
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10. คาํกล่าวที�วา่ “ภาษีมูลค่าเพิ�ม  (Value added tax) เป็นภาษีทางออ้ม” โดยภาษีประเภทนี7ผูบ้ริโภคจะ

ถูกเรียกเก็บในเมื�อใด 

ตอบ...............…………………………………………………………………………………... 
11. ผูมี้หนา้ที�ยื�นแบบเสียภาษีมูลค่าเพิ�ม คือ  

ตอบ...............…………………………………………………………………………………. 
12. อตัราภาษีมูลค่าเพิ�ม ที�ใชใ้นปัจจุบนั คือ  

ตอบ...............…………………………………………………………………………………... 
13. จากใบเสร็จรับเงินที�กาํหนดให ้จงตอบคาํถามต่อไปนี7  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

13.1 จงหาราคาสินคา้ต่อไปนี7 ก่อนรวม VAT  

ตอบ 

เลยส์าหร่าย 1 ซอง.........……..บาท 

นมสด  1 ขวด.................…….บาท 

นมเปรี7 ยว 1 ขวด.............…….บาท 

นํ7าแขง็ 1 ถุง.....................……บาท 

13.2 เมื�อซื7อสินคา้ทั7ง 5 รายการตอ้งเสีย VAT เป็นเงินเท่าใด 

ตอบ..................……………………………. 
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14. จากรายการสินคา้ที�กาํหนดให ้จงเติมคาํตอบที�ถูกตอ้ง 
 

ลาํดบั ชื�อสินคา้ ราคา/หน่วย 

(ไม่รวม VAT) 

จงเติมราคาต่อหน่วย 

ที�รวมVAT 

1 คอมพิวเตอร์ 26,500  

2 คียบ์อร์ด 350  

3 เครื�อง SCAN ลายนิ7วมือ 17,500  

4 โปรแกรมสาํเร็จรูป

สาํหรับ SCAN 

ลายนิ7วมือ 

20,000  

5 เมาส์ 150  

6 ลาํโพง 250  

 

15. จากรายการสินคา้ที�กาํหนดให ้จงเติมคาํตอบที�ถูกตอ้ง 

บนัทึกรายการซื7อในรอบภาษี 

ลาํดบั รายการ ราคาต่อหน่วย

(บาท) 

จาํนวน ราคารวม 

(บาท) 

1 สมุด 25 200  

2 ปากกา 15 500  

3 ดินสอ 10 500  

4 นํ7ายาลบคาํผดิ 40 100  

5 ยางลบ 5 200  

 รวม    

บนัทึกรายการขายในรอบภาษี 
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ลาํดบั รายการ ราคาต่อหน่วย

(บาท) 

จาํนวน ราคารวม 

(บาท) 

1 สมุด 35 150  

2 ปากกา 20 400  

3 ดินสอ 15 450   

4 นํ7ายาลบคาํผดิ 50 60  

5 ยางลบ 10 150  

 รวม    
 

ภาษีซื7อ เป็นเงิน....................……………………………………..บาท 

ภาษีขาย เป็นเงิน....................…………………………………….บาท 

ภาษีมูลค่าเพิ�มที�ตอ้งเสีย.........………….........................................บาท 
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บทที�   5 

การประยุกต์ใช้สมการและอสมการ                                               เวลา 6 ชั�วโมง 

สาระสําคัญ /ความคิดรวบยอด 

   

สมการ (Equation) คือประโยคที�เปรียบเทียบสิ�งสองสิ�งวา่เท่ากนัโดยใชเ้ครื�องหมายเท่ากบั 

“ = ”  ส่วนอสมการ (Inequation) คือ ประโยคที�กล่าวถึงการไม่เท่ากนัโดยใชเ้ครื�องหมาย “<”, “>”, 

“≤ ”, “≥ ”  และ “≠ ”  ซึ� งจะเป็นจริงเทจ็ก็ได ้เมื�อกล่าวถึงสมการและอสมการสิ�งสาํคญัที�เราตอ้ง

รู้จกัคือ ตัวแปร (Variable or Unknown) หมายถึงตวัไม่ทราบค่าและเป็นสิ�งที�ตอ้งการหาคาํตอบ 

ส่วนมากมกัแทนดว้ยอกัษรภาษาองักฤษ โดยค่าของตวัแปรที�ทาํใหส้มการหรืออสมการเป็นจริงจะ

เรียกวา่ คําตอบ (Solution) ของสมการหรืออสมการ ซึ� งกระบวนการในการหาคาํตอบสาํหรับ

สมการหรืออสมการนั4นเรียกวา่ การแก้สมการหรือการแก้อสมการ (Solving ) ตามลาํดบั เนื�องจาก

ปัญหาในชีวิตประจาํวนัที�ตอ้งการหาคาํตอบเป็นตวัเลขมกัเปรียบเทียบไดก้บัโจทยปั์ญหาสมการ

และอสมการ ในบทเรียนนี4 จึงมุ่งที�จะเสริมสร้างทกัษะในการแกโ้จทยปั์ญหาสมการและอสมการ 

รวมถึงการประยกุตใ์ชส้มการและอสมการกบัปัญหาในชีวติจริงเพื�อนาํไปสู่การหาคาํตอบที�ตอ้งการ  

 

จุดประสงค์การเรียนรู้ 

              1.  เพื�อใหผู้เ้รียนเขา้ใจสมบติับางประการของเครื�องหมาย “ , , ,, ,= > <≠ ≤ ≥ ”ได ้

              2.  เพื�อใหผู้เ้รียนเขียนความสัมพนัธ์ต่างๆในรูปแบบสมการหรืออสมการได ้เพื�อให ้ 

   ผูเ้รียนสามารถประยกุตค์วามสัมพนัธ์ใหอ้ยูใ่นรูปแบบสมการหรืออสมการได ้

              3.  เพื�อใหผู้เ้รียนหารคาํตอบของสมการและอสมการที�สร้างขึ4นได ้

 

เนื?อหา 

1.  สมการและการแกปั้ญหา 

?.  อสมการและการแกปั้ญหา 
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กจิกรรมประกอบการสอน 

1.  ผูส้อนบรรยายใหค้วามรู้ 

2.  ผูส้อนเปิดโอกาสใหผู้เ้รียนซกัถาม  แลว้สรุปเนื4อหาร่วมกนั 

F.  ผูส้อนมอบหมายใหผู้เ้รียนทาํแบบฝึกหดัหรือกิจกรรมตามที�กาํหนดไว ้

 

สื�อประกอบการสอน 

1.  เอกสารเนื4อหาประกอบการสอน 

2.  แบบฝึกหดั 

 

การวดัและการประเมินผล 

1.  ดา้นความรู้ โดยการตรวจแบบฝึกหดั 

2.  ดา้นทกัษะ/กระบวนการ โดยการสังเกตการแกปั้ญหาและการใหเ้หตุผล  

3.  คุณลกัษณะที�พึงประสงค ์โดยการสังเกตการมีส่วนร่วมในการทาํกิจกรรมการเรียน 
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               ในการอธิบายความสัมพนัธ์ระหวา่งสิ�งต่างๆ เรามกัมีการอธิบายถึงการเท่ากนั มากวา่หรือ

น้อยกว่า ในทางคณิตศาสตร์จะมีการกาํหนดสัญลกัษณ์เพื�อทาํการเปรียบเทียบระหว่างสิ� งต่างๆ

ไดแ้ก่เครื�องหมายเท่ากบั “=”  เพื�อเปรียบเทียบวา่สองสิ�งเท่ากนั  เช่น  2=2,  2x - 3 = 0, x + y = 4x 

เป็นตน้   ซึ� งความสัมพนัธ์ในลกัษณะนี4 เราเรียกว่า “สมการ”  ในบางสถานการณ์เมื�อเปรียบเทียบ

สองสิ�งที�ไม่เท่ากนั ความสัมพนัธ์ทางคณิตศาสตร์มกัใช้เครื�องหมาย " "≠  เพื�อแสดงวา่สองสิ�งไม่

เท่ากนั , เครื�องหมายน้อยกว่า " "<   เพื�อแสดงว่าสิ�งที�อยู่ทางซ้ายของเครื�องหมายนอ้ยกวา่สิ�งที�อยู่

ทางขวา, เครื�องหมายมากกวา่ " ">   เพื�อแสดงวา่สิ�งที�อยูท่างซ้ายของเครื�องหมายมากกวา่กวา่สิ�งที�

อยูท่างขวา, เครื�องหมายนอ้ยกวา่หรือเท่ากบั " "≤ เพื�อแสดงวา่สิ�งที�อยูท่างซ้ายของเครื�องหมายนอ้ย

กวา่หรืออาจเท่ากบัสิ�งที�อยูท่างขวา และสุดทา้ย เครื�องหมาย มากกวา่หรือเท่ากบั" "≥  เพื�อแสดงวา่

สิ�งที�อยูท่างซา้ยมากกวา่หรืออาจเท่ากบัสิ�งที�อยูท่างขวา ซึ� งความสัมพนัธ์ที�ประกอบดว้ยเครื�องหมาย 

" "," ", " ", " "> ≥< ≤   และ " "≠  จะเรียกวา่ “อสมการ”  เช่น ≤x + 2y 3x ,   2x + 2x + 1 0≠ , 

≥5 4  เป็นตน้  

 

สมการ 

ในชีวิตประจาํวนัเรามกัทาํการเปรียบเทียบสิ� งต่างๆอยู่เสมอ เช่น เด็กชายเอสูงเท่ากับ

เด็กชายบี,ไข่ในตะกร้าที�1 มีมากกวา่ไข่ในตะกร้าที�สองอยู ่10 ฟอง, ระยะทางที�เรือแล่นได ้เท่ากบั

ความเร็วของเรือคูณดว้ยเวลาที�ใช้ในการแล่นเป็นตน้ หรืออาจอยู่ในรูปของปัญหาที�เรามกัใช้เล่น

เกมเช่นสมมติให้ผูช้ายมีค่าห้าสิบสตางค์ ผูห้ญิงมีค่าหนึ� งบาท ดงันั4นกลุ่มหนึ� งอาจใชผู้ห้ญิง 3 คน 

ผูช้าย 2 คนรวมได้เป็น 4 บาท เป็นตน้ และบ่อยครั4 งเรามกัตอ้งหาค่าของสิ�งต่างๆที�เรากาํลัง

เปรียบเทียบ เช่น ขาหมูมากกวา่ขาไก่อยู ่8 ขา แต่ถา้นบัหวัไก่ จะมากกวา่หวัหมูอยู ่8 หวั อยากทราบ

ว่ามีหมูกี�ตวั (ข้อสอบ กพ.  ภาค ก ปี 2556)  เพื�อแก้ปัญหาดังกล่าวเราจึงมกัสมมติให้อยู่ในรูป

ประโยคสัญลกัษณ์ โดยใหมี้การกาํหนดสัญลกัษณ์ให้กบัตวัไม่ทราบค่าใดๆ เรียกวา่ “ตวัแปร” และ

เครื�องหมายแสดงการเท่ากนัคือ เครื�องหมาย “ = ” จากประโยคขา้งตน้ เราจะทาํการกาํหนดให้ ตวั

แปร x แทนจาํนวนหมู ดงันั4นไก่จะมี x + 8 หวั  จะไดว้า่ ขาหมูมี 4x ขา  และ ขาไก่มี ( )2 x + 8 ขา 

ทาํใหเ้ราสร้างประโยคสัญลกัษณ์ไดด้งันี4  ( )4x - 2 x + 8 = 8 เรียกประโยคสัญลกัษณ์ที�มีเครื�องหมาย

“ = ” นี4 วา่สมการ  ซึ� งจะเห็นไดช้ดัวา่  x = 8 นั�นคือมีหวัหมูอยู่ 8 หวั นั�นเอง สมการจึงเป็นสิ�งที�มี
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ประโยชน์ต่อเราอยา่งมากในชีวติประจาํวนั นอกจากสมการที�มีตวัแปรเดียวแลว้อาจมีสมการที�มีตวั

แปรมากกวา่ 1 ตวั เช่น 2x + 3y = 4 หรือบางครั4 งตวัแปรในสมการอาจมีเลขชี4 กาํลงัมากกวา่ 1 อีก

ดว้ย เช่น 22x + x = 4  ซึ� งจะกล่าวถึงนิยามของสมการโดยสรุปไวด้งันี4  

นิยาม สมการ (Equation) หมายถึงประโยคสัญลกัษณ์ทางคณิตศาสตร์ ที�กล่าวถึงการเท่ากนั โดยใช้

เครื�องหมายดงันั4น “=” 

นิยาม  ตัวแปร (Variable or Unknown) คือ ตวัไม่ทราบค่าที�อยูใ่นรูปตวัอกัษรหรือสัญลกัษณ์ต่างๆ 

นิยาม ส่วนค่าที�ใชแ้ทนตวัแปรแลว้ทาํใหส้องขา้งของเครื�องหมาย “=”  เท่ากนั เรียกวา่ ผลเฉลยของ

สมการ (Solution) 

สมบัติของสมการ 

1. ปริมาณใดๆรวมถึงฟังกช์นัสามารถบวกทั4งสองขา้งของสมการได ้

2. ปริมาณใดๆรวมถึงฟังกช์นัสามารถลบทั4งสองขา้งของสมการได ้

3. ปริมาณใดๆรวมถึงฟังกช์นัสามารถคูณทั4งสองขา้งของสมการได ้

4. ปริมาณใดๆรวมถึงฟังกช์นัที�ไม่เป็นศูนยส์ามารถหารทั4งสองขา้งของสมการได ้

 

 จะเห็นวา่การหาผลเฉลยของสมการไม่ใช่เรื�องยาก สิ�งที�เรามกัสับสนคือโจทยปั์ญหา

ก่อนที�จะมาเป็นสมการ ในบทนี4 เราจึงขา้มการฝึกทกัษะวธีิการแกส้มการเพียงอยา่งเดียว ไปสู่การ

ฝึกหดัทาํโจทยปั์ญหาที�สามารถเปลี�ยนใหอ้ยูใ่นรูปสมการรวมถึงการแกส้มการดว้ย 

ข้อแนะนําในการแก้ปัญหาเกี�ยวกบัโจทย์ปัญหาสมการทั�วๆ ไป     มีดงันี4  

1. เมื�ออ่านปัญหาโจทยแ์ลว้จะตอ้งกาํหนดตวัแปรแทนขอ้ความที�ยงัไม่ทราบค่าในโจทย์

ซึ� งอาจมีหลายขอ้ความโดยทั�วไปมกัจะกาํหนดตวัแปรแทนขอ้ความที�โจทยถ์าม 

2. เครื�องหมาย  “=”  มกัจะสร้างจากขอ้ความ  เป็น,  อยู,่  จะได(้ได)้,  เท่ากบั,  รวมกบั,  
ต่างกนั,  หรือมาจากการสร้างความสัมพนัธ์ระหวา่งขอ้ความ 

3. ในบางครั 	งเราอาจต้องวาดรูปประกอบเพื�อให้ง่ายตอ่การกําหนดสิ�งตา่งๆ 

ในบทที� 5 นี4 เราจะทาํการฝึกทกัษะในการหาผลเฉลยของโจทยปั์ญหาสมการที�ตวัแปรมีเลข

ชี4กาํลงัเป็น1หรือที�เราเรียกอีกอยา่งหนึ�งวา่ สมการเชิงเส้น 
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ตัวอย่างที�1 พอ่กบัแม่มีเงินรวมกนั 10,000 บาท ถา้พอ่ใหเ้งินแม่ใชเ้พิ�มจากเงินของแม่เองอีก 2,000 

บาท เดิมพอ่มีเงินมากกวา่แม่อยู ่4,000 บาท  เดิมแม่จะมีเงินใชกี้�บาท 

วธีิทาํ   กาํหนดให ้ แม่มีเงินใช ้  x  บาท  (ซึ� งเป็นจาํนวนไม่ทราบค่า และโจทยถ์าม) 

 ดงันั4นเดิมแม่มีเงิน  x - 2,000 บาท 

 และ  เงินของพอ่จะมี  ( )10, 000 - x - 2, 000 บาท  หรือ  12,000 – x บาท 

             จากประโยคที�วา่ เดิมพอ่มีเงินมากกวา่แม่อยู ่4,000 บาท จะไดว้า่ 

สมการคือ    ( )(12,000 - x) - x - 2,000 = 4,000  

       12,000 - x - x + 2,000 = 4,000  

                       14,000 - 2x = 4,000  

               -2x = -10,000  

             x = 5,000  
  ดงันั4น แม่มีเงินใช ้ 5,000 บาท 

            ในบางครั4 งเราอาจกาํหนดตวัแปรไม่ตรงกับสิ� งที�โจทย์ถาม ในจุดนี4 เราจึงต้องมีความ

ระมดัระวงัและรอบคอบก่อนตอบด้วย เช่นโจทยถ์ามว่าเดิมแม่มีเงินกี�บาท ในที�นี4  5,000 บาทจะ

ไม่ใช่คาํตอบที�ถูกตอ้ง ตอ้งทาํต่อไปอีกขั4นหนึ�งคือ เดิมแม่มีเงิน x – 2,000 = 5,000 – 2,000 บาท   

จากตวัอยา่งที�1 อาจกาํหนดตวัแปรไดส้องตวัคือ ให้เงินของพ่อและเงินของแม่เป็นสิ�งที�ไม่ทราบค่า

ทั4งคู่ เราอาจกาํหนดตวัแปรไดด้งันี4   

 

ให ้เดิมแม่มีเงิน    x   บาท  

และเดิมพอ่มีเงิน  y  บาท  

ดงันั4นแม่มีเงินใช ้ 2,000 + x   บาท 

เดิมพอ่มีเงินมากกวา่แม่  x - y = 4,000  บาท 

เงินสองคนรวมกนัได ้   x + y = 10,000  บาท 

เกิดเป็นสมการสองตวัแปรที�มีเลขชี4กาํลงัเป็น1 จาํนวนสองสมการ หรือจะกล่าววา่มีสมการ

เชิงเส้นสองตวัแปรสองสมการ โดยที�สมการทั4งสองตอ้งมีชุดคาํตอบเดียวกนั                

นิยาม สมการมากกวา่หนึ�งสมการที�มีชุดคาํตอบร่วมกนัจะเรียกวา่ ระบบสมการ           
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หลกัสําคัญที�ใช้แก้ระบบสมการสองตัวแปร 

1. กําหนดตวัแปรให้ครบ 

2. พยายามลดจํานวนตวัแปรในแตล่ะสมการ โดยใช้วิธีการดงันี 	 

2.1 จดัรูปตวัแปรหนึ�งใหอ้ยูใ่นรูปของตวัแปรที�เหลือ แลว้นาํไปแทนค่าในอีก  

                             สมการหนึ�ง 

                       2.2 จดัรูปให้ตวัแปรหนึ�งอยูใ่นรูปของตวัแปรที�เหลือทั4งสองสมการ แลว้จบัเท่ากนั 

                       2.3 ทาํสัมประสิทธิV หนา้ตวัแปรใดตวัแปรหนึ�งใหเ้ท่ากนัหรือตรงขา้มกนั แลว้จบั 

สมการลบหรือบวกกนักนัเพื�อหกัลา้งตวัแปรที�มีสัมประสิทธิV เท่ากนัหรือตรงขา้ม 

กนัทิ4ง  

จากตวัอยา่งที�1 เรากาํหนดตวัแปรและสร้างสมการไดด้งันี4    

 ใหเ้ดิมแม่มีเงิน    x   บาท  

และเดิมพอ่มีเงิน  y  บาท  

ดงันั4นแม่มีเงินใช ้ 2,000 + x   บาท 

เดิมพอ่มีเงินมากกวา่แม่  x - y = 4,000  บาท 

เงินสองคนรวมกนัได ้   x + y = 10,000  บาท 

 จึงกาํหนดสมการไดด้งันี4  y - x = 4,000    ………….(1) 

x + y = 1,000    ………….(2) 

ต่อไปจะเป็นวธีิการหาคาํตอบของระบบสมการ 

วธีิที�1  โดยจดัรูป y   ในรูปของ x เฉพาะสมการที� (1) 

 จาก  (1) y = 4,000 + x  

  ( )x + 4,000 + x = 10,000  

         4,000 + 2x = 10,000  

                     2x = 6,000  

                     x = 3,000  
นั�นคือเดิมแม่มีเงิน 3,000 บาท  

(ดงันั4น เงินที�แม่ใชไ้ดคื้อ x + 2,000 = 3,000 + 2,000 = 5,000 บาท) 
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วธีิที� 2  โดยจดัรูป y   ในรูปของ x  ทั4งสองสมการ 

จาก (1);  y = 4,000 + x  

จาก (2); y = 10,000 – x  

เนื�อง y ในสมการที� (1) และ (2) เท่ากนั 

จะไดว้า่ 4,000 + x = 10,000 - x  

                    x + x = 10,000 - 4,000  

                        2x = 6,000  

                          x = 3,000  
นั�นคือเดิมแม่มีเงิน3,000 บาท  

(ดงันั4น เงินที�แม่ใชไ้ดคื้อ x + 2,000 = 3,000 + 2,000 = 5,000 บาท) 

วธีิที�3   เนื�องจากสัมประสิทธ์ หนา้ y มีค่าตรงขา้มกนั จะไดว้า่ 

นาํ (1) + (2);         2x=6,000 

   x=3,000 

นั�นคือเดิมแม่มีเงิน3,000 บาท  

(ดงันั4น เงินที�แม่ใชไ้ดคื้อ x + 2,000 = 3,000 + 2,000 = 5,000 บาท) 

ซึ� งจะเห็นวา่ทั4ง  4 วธีิจะมีคาํตอบเดียวกนั แลว้แต่ความถนดัของผูท้าํ นอกจากนั4นในการหา

คาํตอบของระบบสมการ  

 

โดยทั�วไปปัญหาสําหรับสมการ 2 ตัวแปรมักเกี�ยวข้องกบัเรื�องต่อไปนี?  

1. จาํนวนกับตัวเลข 

เลข 2 หลกั ตอ้งกาํหนดทีละหลกั เช่น ให ้x   เป็นหลกัสิบและ y  เป็นหลกัหน่วย ใช ้

ค่าประจาํหลกัเขียนเลขจาํนวนนี4 เป็น 10x+y 

      เลขเศษส่วน  ตอ้งกาํหนดเศษและส่วนเป็นตวัแปรคนละตวั  เช่น ให้ x  เป็นเศษ และ y   

เป็นส่วน เศษส่วนจาํนวนนั4นคือ 
x

y

 

        เลข 2 จํานวน  ตอ้งระบุลงไปวา่ x  หรือ y  เป็นจาํนวนนอ้ย อีกจาํนวนเป็นจาํนวนมาก 
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       ถา้ไม่มีจาํนวนน้อย  จาํนวนมาก แต่มี 2 จาํนวน ให้กาํหนดจาํนวนแรกเป็น  x  อีก

จาํนวนหนึ�งเป็น  y แลว้เขา้สมการตามโจทยใ์หถู้ก 

ตัวอย่างที� 2 เลขจาํนวนหนึ�งประกอบดว้ยสองหลกั เลขหลกัหน่วยมากกวา่เลขหลกัสิบอยู ่5 ผลบวก

ของเลขจาํนวนเดิมกบัจาํนวนที�เกิดจากการสลบัหลกักนักบัจาํนวนเดิมเป็น 143  จงหาจาํนวนเดิม 

วธีิทาํ  ใหจ้าํนวนแรกมีหลกัหน่วยเป็น x และ หลกัสิบเป็น y 

 ดงันั4นจาํนวนแรกคือ x+10y       

 และจาํนวนที�สองคือ       10x+y                                                              

ในการสร้างสมการ จะเห็นวา่ 

จาํนวนแรกหลกัหน่วยมากกวา่หลกัสิบอยูห่า้จะไดว้า่ x-y = 5 ………….(1) 

ผลบวกของจาํนวนทั4งสองจาํนวนคือ  143 จะไดว้า่ (x+10y)+(10x+y) = 143 

หรือ      11x+11y = 143  ………….(2) 

จาก (1)×11;       11x-11y = 55 ………….(2) 

จาก (1)+(2);       22x = 198 

           
198

x = = 9
22

 

แทนค่า  x=9 ลงใน(1);     9 – y = 5 

             y = 4 

นั�นคือหลกัหน่วยเป็น 9 และหลกัสิบเป็น 4 ดงันั4นจาํนวนนั4นคือ 49 

       L. อายุในอดีต  - ปัจจุบัน – อนาคต 

                 นิยมกาํหนดอายใุนปัจจุบนัเป็น x  เป็น  y  แลว้ใชว้ธีิลบออกเมื�อตอ้งการหาจาํนวนอาย ุ

เป็นปีในอดีต  และใชว้ธีิบวกเมื�อตอ้งการหาอายใุนอนาคต 

ตัวอย่างที� 3  เมื�อ  3 ปีที�แลว้  อตัราส่วนของอายุของนายเอกบันายบี เป็น 3:5 และถา้ใน 10 ปี

ขา้งหนา้อตัราส่วนของอายขุองนายเอกบันายบี เป็น 5:3 จงหาอายปัุจจุบนัของนายเอ และนายบี 

วธีิทาํ ใหอ้ายนุายเอปัจจุบนัเป็น x  ปี 

 อายขุองนายบีปัจจุบนัเป็น y  ปี 

 ดงันั4น 3 ที�แลว้นายเอมีอาย ุx-3  ปี 

และ  3 ที�แลว้นายบีมีอาย ุ y – 3 ปี 
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จะได ้สมการ  x - 3 3=
y - 3 5

       

และ  x +10 5=
y +10 3

       

นั�นคือ   ( ) ( )5 x - 3 = 3 y - 3        

นั�นคือ             5x – 3y = 6     ………….(1) 

และ   ( ) ( )3 x +10 = 5 y +10        

นั�นคือ   3x - 5y = -20     ………….(2) 

จาก (1)×5;   25x - 15y = 30     ………….(3) 

จาก (2)×3;     9x - 15y = -60     ………….(4) 

จาก (3) – (4);         16x = 90 

จะได ้                        
90 5

x = = 5
16 8

 

แทนค่า x ใน (1) จะได้
90

5 – 3y 6
16
  = 
 

 

จะได ้3y = 
177

8
 

นั�นคือ y = 
3

7
8

 

ถา้ 8 ส่วนคิดเป็น 12 เดือน 

แลว้ 5 ส่วนคิดเป็น 
1512

5 7.5
28

× = =  เดือน 

และ3 ส่วนคิดเป็น 
91

3 4.5
2

2

8
× = =    เดือน 

ดงันั4นจะไดว้า่  

อายนุายเอปัจจุบนัเป็น 5 ปี  7 เดือน 15 วนั  

อายนุายบีปัจจุบนัเป็น 7 ปี  3 เดือน 15 วนั  

3. ราคาสิ�งของ – จาํนวนสิ�งของ 

จาํนวนเงินทั4งหมด   = จาํนวนสิ�งของ  x ราคาต่อหน่วย 

ราคาของหนึ�งหน่วย   = จาํนวนเงินทั4งหมด / จาํนวนสิ�งของ 
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ตัวอย่างที� 4  ปากกา 4 ดา้ม  ดินสอ 2  แท่ง รวมกนั 24 บาท แต่ปากกา 6 ดา้ม ดินสอ 5 แท่ง ราคา

รวมกนั 40 บาท ดงันั4น ปากกา 1 ดา้ม ดินสอ 1 แท่งราคารวมกนัเท่าใด  

วธีิทาํ ใหป้ากกาดา้มละ  x บาท 

 และ ดินสอแท่งละ y  บาท 

 จะไดส้มการ  4x + 2y = 24      ………….(1) 

 และ   6x + 5y = 40      ………….(2) 

 จาก (1)×3;     12x+6y = 72      ………….(3) 

 จาก (2)×2; 12x+10y=80     ………….(4) 

 นาํ (3) - (4);          -4y = -8 

              y = 2 

แทนค่า y=2 ลงใน (1);  4x+2(2) = 24 

    4x + 4 = 24 

            4x = 20 

              x = 5  

 ดงันั4นปากกา ดา้มละ 5 บาท และ ดินสอดา้มละ 2 บาท 

 4. ระยะทาง-ความเร็ว-เวลา 

  ระยะทาง = ความเร็ว x เวลา 

  เวลา  = ระยะทาง / ความเร็ว 

 5. กระแสนํ?า 

 การแล่นเรือหรือพายเรือในนํ4 าเกี�ยวขอ้งกบักระแสนํ4า ความเร็วเรือในนํ4านิ�ง ทิศทางการ

เคลื�อนที�ของเรือตามหรือทวนนํ4า 

  ความเร็วของเรือที�ตามนํ4า   =  ความเร็วของเรือในนํ4านิ�ง + ความเร็วของกระแสนํ4า 

  ความเร็วของเรือที�ทวนนํ4า  =  ความเร็วของเรือในนํ4านิ�ง - ความเร็วของกระแสนํ4า 

  เขียนสั4นๆ  ตามนํ4า =   นํ4านิ�ง + กระแสนํ4า   ….…(1) 

     ทวนนํ4า =    นํ4านิ�ง – กระแสนํ4า  ….…(2) 

 ถา้นาํ (1)+(2) จะได ้ ตามนํ4า+วนนํ4า =    2นํ4านิ�ง  
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  นั�นคือ   นํ4านิ�ง =     ตามนํ4า + ทวนนํ4า / 2  ….…(3) 

 เช่นเดียวกนั ถา้นาํ (1)-(2) จะได ้ กระแสนํ4า =    ตามนํ4า - ทวนนํ4า / 2  …….(4) 

 สูตร (1),(2),(3) และ (4) นี4  มีหน่วยเป็นระยะทางขณะเวลาเท่ากนั 

ตัวอย่างที� 5 พายเรือตามนํ4า 3 ชั�วโมง ไดท้างเท่ากบัพายเรือทวนนํ4า ถึง 5 ชั�วโมง  อตัราส่วน

ความเร็วของเรือในนํ4านิ�งกบัความเร็วของกระแสนํ4าเป็นเท่าไหร่ (โจทยข์อ้นี4ตอ้งใชค้วามรู้ในขอ้ 5 

และ ขอ้ 6) 

วธีิทาํ  ใหอ้ตัราเร็วของการพายเรือในนํ4านิ�งชั�วโมงละ x  กิโลเมตร 

ใหอ้ตัราเร็วของกระแสนํ4าชั�วโมงละ y กิโลเมตร 

ดงันั4นพายเรื�อตามนํ4าหนึ�งชั�วโมงไดท้าง x + y 

และพายเรือทวนนํ4าหนึ�งชั�วโมงไดท้าง x - y 

เนื�องจากพายเรือตามนํ4า 3 ชั�วโมง ไดท้างเท่ากบัพายเรือทวนนํ4า 5 ชั�วโมง 

จะไดส้มการคือ  ( ) ( )3 x + y = 5 x - y  

  3x + 3y = 5x - 5y  

  5y + 3y = 5x - 3x  

             8y = 2x  

           x 4=
y 1

 

ดงันั4น อตัราส่วนของเรือในนํ4านิ�งกบัความเร็วของกรแสนํ4าคือ 4:1 

จะเห็นว่าตวัอย่างนี4 ไม่จาํเป็นตอ้งกาํหนดตวัแปรเป็นสิ�งที�โจทยถ์าม เนื�องจากยากต่อการ

นาํไปใชง้านต่อ และสุดทา้ยไม่จาํเป็นตอ้งหาค่าของตวัแปรแต่ละตวัก็จะสามารถทราบคาํตอบได ้

6. กาํไร-ขาดทุน-ส่วนลด-นายหน้า 

กาํไรร้อยละหรือขาดทุนร้อยละ  ตอ้งคิดจากตน้ทุน  100 บาทเสมอ 

 7. ของผสม 

 เป็นการนาํของที�มีคุณภาพต่างกนัมาผสมกนั ให้เกิดของที�มีคุณภาพอยูร่ะหวา่งของเดิมนั4น 

เช่น เอาของดีผสมของไม่ดีแลว้ไดข้องชนิดปานกลาง วิธีทาํตอ้งกาํหนดจาํนวนของท่าผสมแต่ละ

ชนิด แลว้ตอ้งหาตน้ทุนของของผสมนั4นดว้ยทุกครั4 ง  
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ตัวอย่าง 6 สับปะรดนางแลกิโลกรัมละ 20 บาท  และ สับปะรดภูแลกิโลกรัมละ 30 บาท  หากเอามา

ขายคละกนัในราคากิโลกรัมละ 25 บาท  ไดก้าํไรทั4งหมด 20% ตอ้งขายสับปะรดนางแลกี�กิโลกรัม 

(ใชค้วามรู้ในขอ้ 6  และ 7) 

วธีิทาํ  ใหส้ับปะรดนางแลขายได ้x กิโลกรัม 

    ใหส้ับปะรดภูแลขายได ้y กิโลกรัม 

ดงันั4นขายสับปะรดไดท้ั4งหมด x+y กิโลกรัม 

สับปะรดนางแลขายได ้20x บาท 

สับปะรดนางแลขายได ้30y บาท 

ดงันั4นจะมีตน้ทุน 20x+30y 

แต่หากขายคละกิโลละ 25 จะขายได ้25(x+y ) ซึ� งขายไดก้าํไร 20% 

ทุน 100 บาท บายไป 120 บาท 

ทุน 20 30x y+ ขายไป 20x + 30y ×120
100

 

ดงันั4นสมการคือ ( )20x + 30y ×120 = 25 x + y
100

 

  

8. แรงงาน 

 การคาํนวณเกี�ยวกบัแรงงานของคน สัตว ์สิ�งของ ตอ้งสัมพนัธ์กบัเวลา โดยใชห้ลกัการ

เทียบเวลา 1 หน่วยเวลา  

ตัวอย่างที� 7 ถา้ชาย 3 คน กบัหญิง 2 คน ทาํงานอยา่งหนึ�งเสร็จใน 3 วนั แต่ถา้ให้ชายเพียง 2 คน กบั

หญิงอีก 3 คน ทาํงานนั4นเสร็จใน 4 วนั จงหาวา่ถา้ชายคนเดียวจะเสร็จในกี�วนั 

วธีิทาํ ใหช้ายคนเดียวทาํงานเสร็จใน x วนั 

 และหญิงคนเดียวทาํงานเสร็จใน y วนั  

 ดงันั4นใน 1 วนัชายคนเดียวไดง้าน 1
x

  

 และใน 1 วนัหญิงคนเดียวไดง้าน 1
y

  

 ดงันั4น ใน 1 วนั ชาย 3 คน และ หญิง 2 คน ไดง้าน   
   
   

1 13 + 2
x y  
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 นั�นคือใน 3 วนั ชาย 3 คน และ หญิง 2 คน ไดง้าน   
   
   

1 19 + 6
x y                  

    และใน 1 วนั ชาย 2 คน และ หญิง 3 คน ไดง้าน   
   
   

1 12 + 3
x y  

 นั�นคือใน 4 วนั ชาย 2 คน และ หญิง 3 คน ไดง้าน   
   
   

1 18 +12
x y     

เนื�องจากงานที�ไดเ้ท่ากนั จะได ้วา่       
      
      

1 1 1 19 + 6 = 8 +12
x y x y ………….(1) 

จะไดว้า่ 1 6=
x y

 

นั�นคือ y = 6x   

เนื�องจากใน 3 วนั ชาย 3 คน และ หญิง 2 คน ไดง้าน   
   
   

1 19 + 6
x y        

จะไดว้า่   
1 1 9 1 10

9 + 6 = + =
x 6x x x x

  
   
   

 

เนื�องจากชายคนเดียวทาํงานได ้
1

x
 หน่วย ใชเ้วลา       1 วนั 

ถา้ชายคนเดียวทาํงานได ้ 
10

x
 หน่วยจะตอ้งใชเ้วลา    

10
× 10x = × x = 101 x

1

x

  วนั 

นั�นคือชายคนเดียวตอ้งใชเ้วลาในการทาํงาน 10 วนั 

อสมการ 

 บ่อยครั4 งที�เราจะพบเห็นความสัมพนัธ์ที�มากกวา่, นอ้ยกวา่, มากกวา่หรือเท่ากบั, นอ้ยกวา่

หรือเท่ากบัและการไม่เท่ากบั ในชีวติประจาํวนั เช่น  ซึ� งเราสามารถแปลงความสัมพนัธ์เหล่านั4นให้

อยูใ่นรูปประโยคสัญลกัษณ์ไดเ้ช่นเดียวกบัสมการ และเครื�องหมายที�ใชจ้ะแทนดว้ย 

" "," ", " ", " "> ≥< ≤   และ " "≠ ตามลาํดบั ในการหาคาํตอบของอสมการจาํเป็นตอ้งทราบ

สมบัติของจํานวนจริงบางประการต่อไปนี4ดว้ย 

1.  ถ้า a>0 และ b>0 แล้ว a+b>0 

2. a<0 ก็ตอ่เมื�อ -a > 0  และ a>0 ก็ตอ่เมื�อ –a<0 
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3. ถ้า a>0 แล้ว 1 > 0
a

 

4. ถ้า a<0  แล้ว 1 < 0
a

 

5. ab>0 ก็ตอ่เมื�อ (a>0 และ b<0) หรือ (a<0  b>0 ) 

6. ab>0 ก็ตอ่เมื�อ (a>0  และ  b>0) หรือ (a<0 และ b<0) 

7. ≤a b  และ ≤b a   ก็ตอ่เมื�อ a=b 

8. ถ้า a<b และ  b<c แล้ว a<c 

9. ถ้า a<b แล้ว a+c<b+c 

10. ถ้า a<b  และ c<d  แล้ว a+c<b+d  

11. ถ้า a<b และ c>0  แล้ว ac < cb  

12. ถ้า a < b  และ c < 0  แล้ว ac > bc  

รวมถึงทฤษฎีบทที�ควรทราบดงัต่อไปนี4  

ทฤษฎบีท 1 สาํหรับจาํนวนจริง a, b, c  และ d ใดๆ ที� 0 < a < b, 0 < c < d  และ n  เป็นจาํนวนเตม็

บวกใดๆ  

1.  0 < ac < bd  

2. 0 < an < bn
 

3. 
1 1> > 0
a b

 

4. 
1 1
n >

a bn > 0  

นอกจากนั4นทฤษฎีบทขา้งตน้ยงัจะคงเป็นจริงหากแทนเครื�องหมาย “ > ” ดว้ย “≥”  และแทน 

“< ”  ดว้ย “≤” 

 

ทฤษฎบีท 2 สาํหรับจาํนวนจริง ,a b ใดๆ 

1. ≥a2 0  

2. =02
a  ก็ตอ่เมื�อ a = 0  

ตัวอย่างที� 8 จงหาคาํตอบที�เป็นไปไดท้ั4งหมด ของอสมการ 3x +1 5 + 8xx + <
2 3
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วธีิทาํ         3x +1 5 + 8xx + <
2 3

 

( ) ( )6x + 3 3x +1 < 2 5 + 8x  

     6x + 9x + 3 < 10 +16x  

            15x + 3 < 10 +16x  

                   -x < 7  

                      x > -7  
สาํหรับโจทยปั์ญหาอสมการ จะมีการกาํหนดตวัแปรและหลกัการในการเขียนประโยค

สัญลกัษณ์เช่นเดียวกบัการเขียนประโยคสัญลกัษณ์ในเรื�องสมการโดยมีขั4นตอนดงันี4  

  1. วเิคราะห์โจทยเ์พื�อหาวา่โจทยก์าํหนดอะไรมาให้และใหห้าอะไร 

2. กําหนดตวัแปรแทนสิ�งที�โจทย์ให้มาหรือแทนสิ�งที�เกี�ยวข้องกบัสิ�งที�โจทย์ให้หา 

3.  เขียนอสมการตามเงื�อนไขในโจทย์ 

4.  แก้อสมการเพื�อหาคําตอบที�โจทย์ต้องการ 

5. ตรวจสอบคําตอบที�ได้กบัเงื�อนไขคําตอบในโจทย์ 

ตัวอย่างที� 9 หนงัสือเรียนวชิาหนึ�งมีแบบฝึกหดั 100  ขอ้ นกัศึกษาคนหนึ�งคาดหมายที�จะทาํ

แบบฝึกหดัในหนงัสือใหไ้ดค้รบทุกขอ้เนื�องจากอยากไดเ้กรด A  หากพบวา่ในแต่ละวนัเขาทาํ

แบบฝึกหดัไดม้ากกวา่ 5 ขอ้  นกัศึกษาคนนี4ตอ้งใชเ้วลากี�วนัจึงจะทาํแบบฝึกหดัครบทุกขอ้ 

 

วธีิทาํ  ให ้ x  แทนจาํนวนวนัที�นกัศึกษาใชท้าํแบบฝึกหดั 

 ดงันั4นนกัศึกษาจะทาํแบบฝึกหดัไดม้ากกวา่ 5x  ขอ้ 

 นกัศึกษาตอ้งการทาํแบบฝึกหดั 100  ขอ้  ดงันั4นจะสามารถเขียนอสมการไดด้งันี4   

  5x < 100  

    100x <
5

 

    x < 20  
 ดงันั4นจะทาํแบบฝึกหดัหมดไดต้อ้งใชเ้วลาเพียงไม่เกิน 20 วนั 

ตัวอย่างที� 10  ตอ้งการตดักระดาบรูปสีเหลี�ยมผนืผา้ โดยอยากไดพ้ื4นที�มากกวา่ 20 ตารางเซนติเมตร 

และ เส้นรอบรูปไม่เกิน 10 เซนติเมตร จะตอ้งตดักระดาษความกวา้งไม่เกินเท่าไหร่ 
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+ 

วธีิทาํ  ให ้x เป็นความกวา้งของกระดาษ 

 และ y  เป็นความกว้างของกระดาษ 

 จะได้ว่ากระดาษมีพื?นที�เป็น xy ตารางเซนติเมตร 

 และมีเส้นรอบรูป 2x+2y  เซนติเมตร 

 เนื�องจากปริมาตรต้องมากกว่า 20 ตารางเซนติเมตร จะได้ว่า  ≥xy 18 ……………(1) 

 และ เส้นรอบรูปไม่เกนิ 20 เซนติเมตร จะได้ว่า 2x + 2y < 20  ……………(2) 

 ดังนั?น 
        

≤x 18 - 2x
2  

        
2

1 x
1
y 8 - 2
≥

 

นั?นคือ  
     

220
1

1xy
y 8 - 2x

   
 


 
  

≥
 

   
40

1 x
x

8 - 2
≥

        

            
( )x 18 - 2x 40≥  

                  -2x + 182 x - 40 0≥  

                   2x -18x2 + 40 0≤  

                      x - 9x +2 20 0≤  

                   
( )( )x - 5 x - 4 0≤  

 

 

 

จะได้ว่า  4 x 5≤ ≤  

นั�นคือกระดาษต้องกว้างไม่เกนิ 5 เซนติเมตร 

 

 

 

5 4 
+ - 
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สรุป 

 ในการประยกุตใ์ชส้มการและอสมการ เป็นการมองปัญหาในชีวติประจาํวนัที�เราตอ้งการ

คาํตอบให้อยูใ่นรูปโจทยปั์ญหาของสมการหรืออสมการ ถดัจากนั4นเราจะเริ�มเขียนปัญหานั4นให้อยู่

ในรูปประโยคสัญลกัษณ์ เพื�อใหส้ามารถแกส้มการหรืออสมการเพื�อหาคาํตอบ ซึ� งจะนาํไปคาํตอบ

ของปัญหานั4นๆได ้

 

……………………………….. 
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แบบฝึกหัดท้ายบทที� 5 
 

1. จงสรุปองคค์วามรู้ที�ไดจ้ากเนื4อหาในบทนี4โดยเขียนใหอ้ยูใ่นรูปแผนผงัความคิด 
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2. นกัศึกษามหาวทิยาลยัราชภฏัเชียงรายไปทศันศึกษา เขา้พกัที�โรงแรมแห่งหนึ�ง หากพกัหอ้ง

ละคนจะมีนกัศึกษาหนึ�งคนไม่มีหอ้ง หากเขา้พกัห้องละสองคนจะมีห้องเหลือ 1 หอ้ง จงหา

วา่ นกัศึกษา มีกี�คน  และหอ้งพกัมีกี�หอ้ง 

……………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………… 

 

3. เรือหางยาวแล่นผา่นดา้นขา้งโรงเรียน เป็นระยะทาง 5 กิโลเมตรใชเ้วลา 10 นาที   แต่ขา

กลบัดว้ยระยะทางที�เท่ากนักลบัใชเ้วลา 15 นาที เรือหางยาวนี4แล่นดว้ยอตัราเร็วเท่าไรในนํ4า

นิ�ง 

……………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………… 
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4. ในการเล่นเกมออมเงินกาํหนดใหน้กัเรียนชายมีมูลค่า 50 สตางค ์ และนกัเรียนหญิงมีมูลค่า 

1 บาท ถา้นกัเรียนชายมีนอ้ยกวา่นกัเรียนหญิง 5 คนและรวมมูลค่าของทุกคนในห้องได ้

35.50 บาท  แลว้จะมีนกัเรียนหญิงกี�คน 

……………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………… 

5. จงแกอ้สมการ x + 33x +
2

x +1
3
2

≥  

……………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………… 

……………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………… 
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6. คุณโจแก่กวา่คุณวนิไม่เกิน 3 ปี หากหมอดูนาโนทายวา่ คุณวนิกบัคุณโจตอ้งแต่งงานกนั

ตอนอายรุวมกนัไม่นอ้ยกวา่ 50 ปีจึงจะอยูก่นัยดื อยากทราบวา่ คุณวนิและคุณโจตอ้งอายุ

ไม่นอ้ยกวา่เท่าใด 

...............................................................................................................................................

...............................................................................................................................................

...............................................................................................................................................

...............................................................................................................................................

............................................................................................................................................... 

............................................................................................................................................... 

7. ยกตวัอยา่งปัญหาในชีวติประจาํวนั และเขียนอยูใ่นรูปของสมการและอสมการ พร้อมทั4ง

แสดงวธีิการแกปั้ญหา 

……………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………… 
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บทที� 6   

การประยุกต์ใช้ความรู้ทางสถิติ                                           เวลา 9 ชั�วโมง 

สาระสําคัญ /ความคิดรวบยอด 

  

              คาํวา่ “สถิติ” (Statistics) มีความหมายแยกไดเ้ป็น 2 ประการ คือ ประการแรก สถิติ หมายถึง ขอ้มูล

หรือตวัเลขซึ.งแสดงขอ้เทจ็จริงเกี.ยวกบัเรื.องต่าง ๆ เช่น รายได ้ รายจ่าย จาํนวนประชากร จาํนวน

นกัเรียน ปริมาณนํ5 าฝน เป็นตน้ ประการที.สอง สถิติ หมายถึง ศาสตร์ที.วา่ดว้ยการจดัการกบัขอ้มูล 4 

ขั5นตอน ดงันี5 คือ  การเก็บรวบรวมขอ้มูล (Collection of Data) การวเิคราะห์ขอ้มูล (Analysis of 

Data) การนาํเสนอขอ้มูล (Presentation of Data) และการแปลผลขอ้มูล (Interpretation of Data) ซึ. ง

การวเิคราะห์ขอ้มูลในสถิติขั5นสูงมีความจาํเป็นจะตอ้งอาศยัความน่าจะเป็น (Probability) 

 

จุดประสงค์การเรียนรู้ 

            1.  เพื.อใหผู้เ้รียนมีความรู้ความเขา้ใจในระเบียบวธีิการทางสถิติ 

 N.  เพื.อใหผู้เ้รียนมีความรู้ความเขา้ใจในเรื.องความน่าจะเป็น 

 O.  เพื.อใหผู้เ้รียนสามารถนาํวิธีการทางสถิติและความน่าจะเป็นไปประยกุตใ์ชใ้นชีวติ 

ประจาํวนัและการวจิยัไดอ้ยา่งเหมาะสม 

 

เนื'อหา 

1.  สถิติพรรณนา 

N.  ความน่าจะเป็น 

O.  การนาํวธีิการทางสถิติและความน่าจะเป็นไปประยกุตใ์ชใ้นชีวติประจาํวนัและการวจิยั 

 

กจิกรรมประกอบการสอน 

1.  ผูส้อนบรรยายใหค้วามรู้ 

N.  ผูส้อนเปิดโอกาสใหผู้เ้รียนซกัถาม แลว้สรุปเนื5อหา 

O.  ผูส้อนมอบหมายใหผู้เ้รียนทาํแบบฝึกหดัหรือกิจกรรมตามที.กาํหนดไว ้
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สื�อประกอบการสอน 
 

1.  เอกสารเนื5อหาประกอบการสอน 

2.  แบบฝึกหดั 

 

การวดัและการประเมินผล 
 

1.  ดา้นความรู้ โดยการตรวจแบบฝึกหดั 

2.  ดา้นทกัษะ/กระบวนการ โดยการสังเกต  

3.  คุณลกัษณะที.พึงประสงค ์โดยการสังเกตการมีส่วนร่วมในการทาํกิจกรรมการเรียน 
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         ในปัจจุบนัสถิติเขา้มาเกี.ยวขอ้งกบัคนเราอยูต่ลอดเวลาทั5งจากการสนทนา การอ่าน

หนงัสือ  

วารสารวชิาการ หรืองานวจิยัต่าง ๆ มกัจะมีขอ้มูล ตวัเลข หรือวธีิการทางสถิติเกี.ยวขอ้งอยูด่ว้ยเสมอ  

ตวัเลขทางสถิติที.เราคุน้เคย ไดแ้ก่ สถิติการเกิดอุบติัเหตุ สถิติผูป่้วยโรคเอดส์ สถิติการติดยาเสพติด 

สถิติจาํนวนประชากร เป็นตน้ ซึ. งสถิติเหล่านี5อาจจะแสดงอยูใ่นรูปของตาราง กราฟแท่ง กราฟเชิงเส้น 

แผนภาพ วงกลม  หรืออาจจะเป็นวธีิการทางสถิติ เช่น การตอบแบบสอบถาม การสัมภาษณ์ เป็นตน้ 

สถิติดงักล่าวจะมีส่วนช่วยในการตดัสินใจดา้นต่าง ๆ ทั5งดา้นการดาํเนินชีวติ การบริหารองคก์ร 

ตลอดจนถึงการบริหารประเทศ 

  

ความหมายของสถิติ 

         คาํวา่ “สถิติ” (Statistics) มีความหมายแยกไดเ้ป็น 2 ประการ คือ ประการแรก สถิติ หมายถึง 

ขอ้มูลหรือตวัเลขซึ.งแสดงขอ้เทจ็จริงเกี.ยวกบัเรื.องต่าง ๆ เช่น รายได ้รายจ่าย จาํนวนประชากร จาํนวน

นกัเรียน ปริมาณนํ5 าฝน เป็นตน้ ประการที.สอง สถิติ หมายถึง ศาสตร์ที.วา่ดว้ยการจดัการกบัขอ้มูล 4 

ขั5นตอน ดงันี5 คือ  

                 1. การเก็บรวบรวมขอ้มูล (Collection of Data) ในการตดัสินใจในเรื.องต่าง ๆ จาํเป็นตอ้ง

อาศยัขอ้มูลแทบทั5งสิ5น จึงมีความจาํเป็นตอ้งมีการเก็บรวบรวมขอ้มูลซึ. งอาจจะเก็บจากทะเบียนต่าง 

ๆ ที.มีผูร้วบรวมไวแ้ลว้หรืออาจจะเก็บรวบรวมดว้ยตนเองโดยวธีิการสาํรวจหรือการสัมภาษณ์ เป็น

ตน้ 

 2. การนาํเสนอขอ้มูล (Presentation of Data) เป็นการนาํขอ้มูลที.เก็บรวบรวมไดห้รือที.

วเิคราะห์ไดม้าจดัให้อยูใ่นรูปแบบที.น่าสนใจ ง่ายต่อความเขา้ใจของบุคคลทั.วไป อาจอยูใ่นรูป

ตาราง แผนภาพ หรือแผนภูมิ เป็นตน้ 

                 3. การวเิคราะห์ขอ้มูล (Analysis of Data) เป็นการดาํเนินการกบัขอ้มูลที.เก็บรวบรวมมา

ได ้ เพื.อใหไ้ดผ้ลลพัธ์ที.จะนาํไปใชใ้นการตดัสินใจต่อไป การวเิคราะห์ขอ้มูลสามารถทาํไดโ้ดยการ

ใชสู้ตรสถิติ หรือใชโ้ปรแกรมสาํเร็จรูปก็ไดผ้ลเช่นเดียวกนั 
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                 4. การแปลผลขอ้มูล (Interpretation of Data) เป็นการนาํผลจากการวิเคราะห์ขอ้มูลที.เป็น

ตวัเลขซึ.งยากต่อความเขา้ใจของบุคคลทั.วไปมาอธิบายความหมายของตวัเลขเหล่านั5นใหเ้ป็นผลสรุป

ที.สามารถใหค้าํตอบของวตัถุประสงคที์.ตอ้งการศึกษาได ้

 

คําศัพท์ทางสถิติที�ควรทราบ 

 ในการศึกษาเกี.ยวกบัสถิติจะมีคาํศพัทที์.ใชบ้่อย ๆ ซึ. งจะตอ้งมีความเขา้ใจความหมายดงันี5   

         1. ประชากร (Population) หมายถึง ขอ้มูลทุก ๆ หน่วยของสิ.งที.เกี.ยวขอ้งกบัสิ.งที.เรากาํลงั

ศึกษา เช่น ตอ้งการศึกษารายจ่ายของนกัศึกษาในมหาวิทยาลยัราชภฏัเชียงราย ประชากรหมายถึง 

นกัศึกษาทุกคนในมหาวทิยาลยัราชภฏัเชียงราย หรือตอ้งการศึกษาอายกุารใชง้านของหลอดไฟฟ้า

ยี.หอ้หนึ.ง ประชากรหมายถึงหลอดไฟฟ้ายี.หอ้นี5ทั5งหมด เป็นตน้ 

         2. กลุ่มตัวอย่าง (Sample) หมายถึง ขอ้มูลที.ถูกเลือกมาเป็นตวัแทนของประชากร 

         3. พารามิเตอร์ (Parameter)  หมายถึง  ค่าคงตวัที.แสดงถึงคุณลกัษณะของประชากร  เช่น 

 ค่าเฉลี.ยของประชากร    แทนดว้ย µ  

 ส่วนเบี.ยงเบนมาตรฐานของประชากร  แทนดว้ยσ  

 ความแปรปรวนของประชากร  แทนดว้ย 2σ   

 สัดส่วนของประชากร  แทนดว้ย p 

         4. ค่าสถิติ (Statistic) หมายถึง ค่าที.แสดงคุณลกัษณะของตวัอยา่ง เช่น 

 ค่าเฉลี.ยของตวัอยา่ง    แทนดว้ย X  

 ค่าเบี.ยงเบนมาตรฐานของตวัอยา่ง  แทนดว้ย  S 

 ความแปรปรวนของตวัอยา่ง  แทนดว้ย  S2 

 สัดส่วนของตวัอยา่ง  แทนดว้ย p̂  
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                ประชากร              การสุ่ม          กลุ่มตัวอย่าง  

              ประกอบดว้ย  x1,x2,x3,…,xN                 ประกอบดว้ย  x1,x2,x3,…,xn 

 

   การวเิคราะห์            การวเิคราะห์ 

 

            ค่าพารามิเตอร์                 ค่าสถิติ 

   1) ค่าเฉลี.ย (µ )                                    การอนุมาน 1) ค่าเฉลี.ย ( x ) 

   2) ค่ามธัยฐาน  2) ค่ามธัยฐาน 

   3) ค่าฐานนิยม  3) ค่าฐานนิยม 

   4) ค่าเบี.ยงเบนมาตรฐาน (σ ) 4) ค่าเบี.ยงเบนมาตรฐาน (S) 

   5) ความแปรปรวน ( 2σ ) 5) ความแปรปรวน (S2) 

 

ประเภทของสถิติ 

 สถิติในฐานะที.เป็นศาสตร์แบ่งออกเป็น 2 ประเภท คือ 

             1. สถิติพรรณนา  (Descriptive  Statistics) 

                 สถิตพรรณนาเป็นสถิติที.ใชบ้รรยายถึงลกัษณะของขอ้มูลที.ศึกษาเพียงกลุ่มใดกลุ่มหนึ.ง

เท่านั5น ไม่สามารถนาํผลสรุปไปอา้งอิงขอ้มูลกลุ่มอื.นได ้ เช่น การศึกษารายไดข้องประชาชนใน

จงัหวดัเชียงราย โดยการเก็บรวบรวมขอ้มูลรายไดข้องประชาชนทุกคนในจงัหวดัเชียงราย แลว้ทาํ

การวเิคราะห์ขอ้มูลเพื.อหาค่าเฉลี.ยและส่วนเบี.ยงเบนมาตรฐานของขอ้มูล จะเห็นวา่ผลการวเิคราะห์

ที.ไดส้ามารถอธิบายรายไดข้องประชาชนในจงัหวดัเชียงรายเท่านั5น ไม่สามารถนาํไปอธิบายรายได้

ของประชาชนในจงัหวดัอื.น ๆ ได ้ วธีิการวเิคราะห์ขอ้มูลสถิติพรรณนามีดงันี5  คือ การแจกแจง

ความถี.  การหาค่าสัดส่วนหรือค่าร้อยละ การวดัแนวโนม้สู่ส่วนกลางและการวดัการกระจายของ

ขอ้มูล เป็นตน้ 
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            2.  สถิติอนุมาน (Inferential  Statistics) 

           สถิติอนุมานเป็นสถิติอาศยัการวิเคราะห์จากขอ้มูลตวัอยา่งแลว้นาํผลที.ไดไ้ปสรุปถึง

พารามิเตอร์ของประชากร ตวัอยา่งเช่น พรรคการเมืองพรรคหนึ.งตอ้งการทราบความนิยมของ

ประชาชนที.มีต่อพรรค  ถา้หากสอบถามผูมี้สิทธิเลือกตั5งทุกคนทั.วประเทศ ก็จะทาํใหสิ้5นเปลืองเวลา 

งบประมาณ และอาจจะไม่ทนัการณ์  นกัวิจยัผูรั้บผิดชอบจะใชว้ธีิการสุ่มสาํรวจผูมี้สิทธิเลือกตั5ง

เพียงบางส่วนนาํผลที.ไดม้าวเิคราะห์แลว้สามารถสรุปผลไดว้า่ความนิยมที.มีต่อพรรคทั.วทั5งประเทศ

วา่มีมากนอ้ยเพียงใดและยงัสามารถบอกไดว้า่การสรุปดงักล่าวมีความถูกตอ้งเชื.อถือไดม้ากนอ้ย

เพียงใดดว้ย  วธีิการวเิคราะห์ทาํไดโ้ดยใชว้ธีิการประมาณค่า (Estimation) และการทดสอบ

สมมุติฐาน (Hypothesis Test)  

 

ข้อมูล    

        ขอ้มูล (Data) หมายถึง ขอ้เทจ็จริงเกี.ยวกบัเรื.องที.สนใจศึกษาซึ.งอาจจะเป็นตวัเลขหรือไม่

เป็นตวัเลขก็ได ้ขอ้มูลแบ่งออกไดเ้ป็น 2 ประเภท  คือ 

 1. ขอ้มูลเชิงปริมาณ (Quantitative Data)  หมายถึง ขอ้มูลที.สามารถวดัออกมาเป็นตวัเลข

และคาํนวณได ้เช่น อาย ุนํ5 าหนกั ส่วนสูง คะแนน  หรือคะแนนความคิดเห็นแบบมาตรการประเมิน

(Rating Scale) เช่น มากที.สุด(5) มาก(4) ปานกลาง(3) นอ้ย(2) นอ้ยที.สุด(1) เป็นตน้ การวิเคราะห์

ขอ้มูลสามารถหาค่าเฉลี.ย มธัยฐาน ฐานนิยม ส่วนเบี.ยงเบนมาตรฐาน และความแปรปรวน 

         2.  ขอ้มูลเชิงคุณภาพ (Qualitative  Data)  หมายถึง ขอ้มูลที.ไม่สามารถคาํนวณได ้เช่น เพศ 

ศาสนา อาชีพ ระดบัการศึกษา หรือ อายทีุ.แบ่งเป็นช่วง ๆ เป็นตน้ การวเิคราะห์ขอ้มูลสามารถแจกแจง

ความถี.และร้อยละ ไดเ้ท่านั5น 

 

มาตราการวดัข้อมูล  

 จากที.กล่าวมาแลว้วา่ขอ้มูลหมายถึงขอ้เทจ็จริงเกี.ยวกบัเรื.องที.สนใจศึกษาซึ.งอาจจะเป็น 

ตวัเลขหรือไม่เป็นตวัเลขก็ได ้เราสามารถแบ่งขอ้มูลออกเป็น 4 ระดบั ตามมาตราการวดัดงัต่อไปนี5   

 1. มาตรานามบญัญติั (Nominal Scale) เป็นการวดัขอ้มูลเชิงคุณภาพโดยการจาํแนก

ขอ้มูลออกเป็นกลุ่ม ๆ ตามลกัษณะใดลกัษณะหนึ.งและสามารถนบัจาํนวนความถี.ได ้ เช่น จาํแนกตาม
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เพศ เป็นเพศชายและเพศหญิง จาํแนกตามวฒิุการศึกษาเป็นประถมศึกษา มธัยมศึกษา และ 

อุดมศึกษา เป็นตน้    

 2. มาตราเรียงอนัดบั (Ordinal Scale) เป็นการวดัขอ้มูลเชิงคุณภาพที.สามารถจดัจดัเป็น

อนัดบับอกความมากหรือนอ้ยกวา่กนัได ้เช่น ผลการประกวดภาพวาดเป็นอนัดบั 1  2 และ3 ซึ. งบอก

ไดว้า่อนัดบั 1 สวยกวา่อนัดบั 2 และอนัดบั 2 สวยกวา่อนัดบั 3 แต่ไม่สามรถบอกไดว้า่สวยกวา่กนั

มากนอ้ยเท่าใดนอกจากนี5 ระดบัการศึกษา หรือยศทหารและตาํรวจ ก็จดัเป็นขอ้มูลในมาตรานี5ดว้ย 

  3. มาตราอนัตรภาค (Interval  Scale) เป็นการวดัขอ้มูลเชิงปริมาณที.มีความแตกต่างของ 

ขอ้มูลแต่ละหน่วยมีค่าเท่ากนัโดยมีศูนยเ์ป็นจุดเริ.มตน้ของการวดั เช่น คะแนน และอุณหภูมิ แต่ค่า

ศูนยด์งักล่าวไม่ใช่ศูนยแ์ท ้ เช่น คะแนนศูนยไ์ม่ไดห้มายความวา่ผูส้อบไม่มีความรู้อยูเ่ลย หรือนาย 

ก. สอบได ้40 คะแนนส่วนนาย ข. สอบได ้20  คะแนน ไม่ไดห้มายความวา่ นาย ก. มีความรู้เป็น 2 

เท่าของนาย ข. เป็นตน้  

 4. มาตราอตัราส่วน (Ratio Scale) เป็นการวดัขอ้มูลเชิงปริมาณเช่นเดียวกบัขอ้มูลในมาตรา

อนัตรภาคแต่เป็นขอ้มูลที.มีศูนยแ์ท ้ ไดแ้ก่ นํ5าหนกั ส่วนสูง ระยะทาง รายได ้ เป็นตน้ เช่น นาย ก. มี

รายได ้ 0 บาท แสดงวา่นาย ก. ไม่มีรายไดเ้ลย และขอ้มูลมาตรานี5สามารถนาํมาเปรียบเทียบกนัในรูป

อตัราส่วนได ้เช่นโตะ๊ตวัหนึ.งกวา้ง 30 นิ5ว ยาว 60 นิ5ว สามารถบอกไดว้า่โตะ๊ตวันี5 มีความยาวเป็น  2  

เท่าของความกวา้ง เป็นตน้ 

 

การเกบ็รวบรวมข้อมูล 

 จากการที.กล่าวมาแลว้วา่สถิติในฐานะที.เป็นศาสตร์จะตอ้งเริ.มจากการเก็บรวบรวมขอ้มูล 

และวธีิการเก็บรวบรวมขอ้มูลจะแตกต่างกนัไปตามความตอ้งการและวตัถุประสงคข์องผูใ้ชข้อ้มูล  

ขอ้มูลมีการจาํแนกตามแหล่งที.เก็บไดเ้ป็น 2 ชนิดคือ ขอ้มูลทุติยภูมิ (Secondary Data) เป็นขอ้มูลที.

เก็บรวบรวมจากแหล่งที.มีการเก็บไวก่้อนแลว้ เช่น จากทะเบียน เอกสารหรือรายงานต่าง ๆ และ

ขอ้มูลปฐมภูมิ (Primary  Data) เป็นขอ้มูลที.ตอ้งทาํการเก็บรวบรวมดว้ยตนเอง เนื.องจากขอ้มูลที.

ตอ้งการยงัไม่มีผูเ้ก็บรวบรวมมาก่อนหรือถา้มีการเก็บรวบรวมไวแ้ลว้ก็ไม่ตรงตามความตอ้งการหรือ

ขอ้มูลไม่ทนัสมยั ขอ้มูลปฐมภูมิมีวธีิการเก็บรวบรวมไดด้งันี5  
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 1. โดยการสาํมะโน (Census)  หมายถึง การเก็บรวบรวมขอ้มูลจากทุกหน่วยในประชากร

ภายในขอบเขตของเรื.องที.สนใจศึกษา เช่น สาํมะโนประชากรคือการเก็บขอ้มูลทุกครัวเรือนในประเทศ

ไทย นอกเหนือจากนี5ยงัมีสาํมะโนการเกษตร สาํมะโนธุรกิจการคา้และการบริการ เป็นตน้ ซึ. งการ

สาํมะโนจะตอ้งใชเ้วลา แรงงาน และค่าใชจ่้ายเป็นจาํนวนมาก  

 2. โดยการสาํรวจ (Survey) หมายถึง การเก็บรวบรวมขอ้มูลจากตวัอยา่งที.เป็นตวัแทนที.ดี

ของประชากรและประกอบไปดว้ยลกัษณะต่าง ๆ ของประชากรครบถว้น  

 

การนําเสนอข้อมูล  

  วตัถุประสงคที์.สาํคญัของการนาํเสนอขอ้มูลก็เพื.อที.จะนาํขอ้มูลที.เก็บรวบรวมไดม้าเสนอ

หรือเผยแพร่ใหผู้ส้นใจในขอ้มูลนั5น ๆ ทราบหรือสามารถนาํขอ้มูลไปใชป้ระโยชน์ในดา้นต่างๆได ้

โดยทั.วไปการนาํเสนอขอ้มูล สามารถทาํไดใ้นรูปขอ้ความ  รูปตาราง หรือรูปกราฟ  

 

ตัวอย่างที� 1 จากสถิติประชากรจงัหวดัเชียงรายต่อไปนี5  

รายการ 2551 2552 2553 2554 2555 

จาํนวนประชากรชาย 606,775 588,850 589,890 589,759 590,446 

จาํนวนประชากรหญิง 620,542 606,083 608,328 608,897 609,977 

จาํนวนคนเกิด 11,269 11,284 11,335 11,792 12,399 

จาํนวนคนตาย 9,152 8,820 9,359 9,355 9,415 

จาํนวนคนยา้ยเขา้ 61,436 60,735 58,761 60,420 58,516 

จาํนวนคนยา้ยออก 59,090 57,772 55,271 56,388 53,995 

จงตอบคาํถามต่อไปนี5  

 1.  ปี 2555 ประชากรจงัหวดัเชียงรายทั5งหมดมีจาํนวนเท่าใด 

2.  ปี 2552 ประชากรชายต่อประชากรทั5งหมดคิดเป็นอตัราส่วนประมาณเท่าใด 

 3.   ปี 2551 ประชากรชายเป็นกี.เปอร์เซ็นตข์องประชากรหญิง 

 4.   ตั5งแต่ปี 2551 ถึงปี 2555 โดยเฉลี.ยมีจาํนวนคนเกิดปีละกี.คน 
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วธีิทาํ     1.  ปี 2555 ประชากรจงัหวดัเชียงรายทั5งหมดมีจาํนวนเท่า 1,200,423 คน 

2.  ปี 2552 ประชากรทั5งหมด = 588,850 + 606,083 = 1,194,933 

อตัราส่วนของประชากรชายต่อประชากรทั5งหมด 
 

  
2
1

96.1
1

933,194,1
850,588

กรทั5งหมดจาํนวนประชา
กรชายจาํนวนประชา

≈===  

 

              อตัราส่วนประมาณ 1 : 2 

 3.   ปี 2551 จาํนวนประชากรหญิง 620,542 คน คิดเป็น 100 % 
 

  จาํนวนประชากรหญิง 606,775 คน คิดเป็น  %78.97
542,620

775,606%100
=

×
 

4. ตั5งแต่ปี 2551 ถึงปี 2555  
มีจาํนวนคนเกิดปีทั5งหมด = 11,269+ 11,284+ 11,335+ 11,792+ 12,399 

     =  58,079 คน 

  โดยเฉลี.ยปีละ 11,615.80
5
079,58
==   หรือประมาณ 11,616 คน 

 

ตัวอย่างที� 2  กราฟแสดงจาํนวนนกัท่องเที.ยวจากประเทศกลุ่มอาเซียนที.เดินทางเขา้มาในประเทศ

ไทย พ.ศ. 2551 – 2556 

3,971,429 3,968,579
4,534,235

5,594,577
6,281,153

7,396,297

-

1,000,000

2,000,000

3,000,000

4,000,000

5,000,000

6,000,000

7,000,000

8,000,000

2551 2552 2553 2554 2555 2556
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จงตอบคาํถามต่อไปนี5  

 1.  อตัราส่วนนกัท่องเที.ยวจากประเทศกลุ่มอาเซียนปี 2553 ต่อปี 2555  ประมาณเท่าใด 

2.  นกัท่องเที.ยวจากประเทศกลุ่มอาเซียนปี 2551 เป็นกี.เปอร์เซ็นตข์องปี 2556 

 3.   ตั5งแต่ปี 2551 ถึงปี 2556 โดยเฉลี.ยมีนกัท่องเที.ยวจากประเทศกลุ่มอาเซียนปีละกี.คน 

วธีิทาํ 

1. อตัราส่วนนกัท่องเที.ยวจากประเทศกลุ่มอาเซียนปี 2553 ต่อปี 2555 

 
11
8

08.11
8

 6,281,153       
 4,534,235       

2555ปี

2553ปี
≈===  

              อตัราส่วนประมาณ 8 : 11 

2.  นกัท่องเที.ยวจากประเทศกลุ่มอาเซียนปี 2551 เป็นกี.เปอร์เซ็นตข์องปี 2556 

ปี 2556 จาํนวนนกัท่องเที.ยว  7,396,297  คน คิดเป็น 100 % 

  ปี 2551 จาํนวนนกัท่องเที.ยว  3,971,429  คน  คิดเป็น 
 7,396,297         

 3,971,429  %100 ×
 

         %69.53=  
3.   ตั5งแต่ปี 2551 ถึงปี 2556 มีนกัท่องเที.ยวจากประเทศกลุ่มอาเซียนรวมทั5งหมด 

  =  3,971,429 + 3,968,579 + 4,534,235 + 5,594,577 + 6,281,153 + 7,396,297  

  =  31,746,270  
 

  โดยเฉลี.ยปีละ  5,291,045 
6

 31,746,270 
== คน 

 

การวเิคราะห์ข้อมูล 

 เป็นการดาํเนินการกบัขอ้มูลที.เก็บรวบรวมมาได ้เพื.อใหไ้ดผ้ลลพัธ์ที.จะนาํไปใชใ้นการ

ตดัสินใจต่อไป การวิเคราะห์ขอ้มูลแบ่งเป็นสถิติพรรณนาไดแ้ก่ การแจกแจงความถี. การวดั

แนวโนม้สู่ส่วนกลาง และการวดัการกระจายของขอ้มูล  และสถิติอนุมานไดแ้ก่ การประมาณค่า 

และการทดสอบสมมุติฐาน เป็นตน้ 

 ในที.นี5 จะกล่าวถึงเฉพาะการวิเคราะห์ขอ้มูลแบบสถิติพรรณนาเท่านั5น 
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การแจกแจงความถี�  

               การแจกแจงความถี. หมายถึง การนบัจาํนวนขอ้มูลที.มีค่าเดียวกนัหรือขอ้มูลที.อยูใ่นกลุ่ม

เดียวกนั และนิยมแสดงจาํนวนที.นบัไดใ้หอ้ยูใ่นรูปร้อยละ(Percent) ดว้ย โดยที. 
 

 ร้อยละ = 
ลทั5งหมดจาํนวนขอ้มู

ลที.นบัได้จาํนวนขอ้มู x 100 

 

ตัวอย่างที� 3 ในการสาํรวจกลุ่มตวัอยา่งนกัศึกษาจาํนวน 15 คน พบวา่เพศของนกัศึกษาแต่ละคนเป็น

ดงันี5   (เพศชาย แทนดว้ย 1 และเพศหญิง แทนดว้ย 2) 

คนที. 1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 11 12 13 14 15 

เพศ 1 2 1 1 2 2 1 1 1 2 2 1 1 2 2 

 จงแจกแจงความถี.ของนกัศึกษากลุ่มนี5จาํแนกตามเพศ 

วธีิทาํ 

 เพศชาย   จาํนวน 8 คน คิดเป็นร้อยละ เท่ากบั 100x
15
8

= 53.33 

 เพศหญิง จาํนวน 7 คน คิดเป็นร้อยละ เท่ากบั 100x
15
7

= 46.67 

 

การนาํเสนอขอ้มูล นิยมนาํเสนอในรูปตารางดงันี5   
 

เพศ จาํนวน ร้อยละ 

ชาย 

หญิง 

8 

7 

53.33 

46.67 

รวม 15 100.00 
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การแปลผล  

  จากตารางพบวา่ กลุ่มตวัอยา่งจาํนวน 15 คน เป็นเพศชายร้อยละ 53.33 และเป็น

เพศหญิง ร้อยละ 46.67 

ตัวอย่างที� 4 ในการสาํรวจขอ้มูลนกัศึกษาจาํนวน 8 คน โดยแบบสอบถามเป็นดงันี5  

1.   เพศ (V1)  1.   ชาย       2.   หญิง 

2.   คณะ (V2)  1.   คณะครุศาสตร์             2.    คณะวทิยาศาสตร์ 

  3.   คณะวทิยาการจดัการ  4.    คณะสังคมศาสตร์ 

3.    อาย ุ(V3)      1.   17 -18 ปี               2.    19 – 20 ปี 

  3.   21 – 22 ปี   4.    23 – 24 ปี 

     

ผลจากการสาํรวจไดข้อ้มูลแลว้แปลงเป็นตวัเลข (Coding) ผลเป็นดงันี5  

 

คนที. V1 V2 V3 

01 

02 

03 

04 

05 

06 

07 

08 

2 

2 

1 

2 

1 

1 

2 

2 

1 

2 

3 

3 

2 

3 

4 

4 

1 

3 

3 

2 

3 

2 

1 

1 
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ตารางแสดงจาํนวนและร้อยละเป็นดงันี5  

 

รายการ จาํนวน ร้อยละ 

เพศ    

          ชาย 

          หญิง 

คณะ   

          ครุศาสตร์ 

          วทิยาศาสตร์ 

          วทิยาการจดัการ 

           สังคมศาสตร์ 

 

3 

5 

 

1 

2 

3 

2 

 

37.50 

62.50 

 

12.50 

25.00 

37.50 

25.00 

  

รายการ จาํนวน ร้อยละ 

อาย ุ    

            17-18 ปี 

            19-20 ปี 

            21-22 ปี 

 

3 

2 

3 

 

37.50 

25.00 

37.50 

 

จากตารางพบวา่ กลุ่มตวัอยา่งที.ตอบแบบสอบถามจาํนวน 8 คน ส่วนใหญ่เป็นเพศหญิง 

ร้อยละ 62.50 ศึกษาอยูค่ณะวทิยาการจดัการ ร้อยละ 37.50 อาย ุ17-18 ปี และ 21-22 ปี ร้อยละ 37.50 

 

การวดัแนวโน้มสู่ส่วนกลาง 

 การวดัแนวโนม้สู่ส่วนกลาง(Measures of Central Tendency) เป็นวธีิการทางสถิติเพื.อให้

ทราบค่ากลางของขอ้มูลทั5งหมด เพื.อใชเ้ป็นตวัแทนเวลากล่าวถึงขอ้มูลชุดนั5น  การวดัแนวโนม้สู่

ส่วนกลาง ที.จะกล่าวถึงในที.นี5 มี 3 วธีิ ไดแ้ก่ ค่าเฉลี.ย  มธัยฐาน และฐานนิยม  
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1. ค่าเฉลี�ย  

  ค่าเฉลี.ย หมายถึง ผลรวมของขอ้มูลทั5งหมดหารดว้ยจาํนวนขอ้มูล เขียนแทนดว้ย 

สัญลกัษณ์  µ  หรือ X  

 

                  ประชากรขนาด N ประกอบดว้ยขอ้มูล N321 x,...,x,x,x  ค่าเฉลี.ย คือ µ  อ่านวา่ มิว 

    µ=
N

x...xxx N321 ++++ =  
N

x
N

1i
i∑

=
 เขียนโดยยอ่ไดด้งันี5  µ  = 

N
x i∑

  

 

                  ตวัอยา่งขนาด n ประกอบดว้ยขอ้มูล n321 x,...,x,x,x ค่าเฉลี.ย คือ X อ่านวา่เอกซ์บาร์ 

                   X  =
n

x...xxx n321 ++++ =  
n

x
n

1i
i∑

=  เขียนโดยยอ่ไดด้งันี5  X  = n
x i∑  

ตัวอย่างที� 5  ครอบครัวหนึ.งมีสมาชิก 5 คน อายขุองแต่ละคนเป็นดงันี5   45    40    18     15  และ 12 

ปี     จงหาค่าเฉลี.ยของอายสุมาชิกครอบครัวนี5  

วธีิทาํ    

 ทราบวา่ N = 5 และ ∑ ix =  130 

  จาก    µ  = 
N
x i∑  

       =
5

130
  

   =  26 
 ค่าเฉลี.ยของอายสุมาชิกครอบครัวนี5  เท่ากบั  26 ปี    

 

ตัวอย่างที� 6   สุ่มสาํรวจนกัศึกษา 10 คน จากนกัศึกษาที.สอบทั5งหมดผลคะแนนการสอบเป็นดงันี5    

9    12    12    2    6    8    12   10    5     4     

จงหาค่าเฉลี.ยคะแนนสอบของนกัศึกษาทั5ง 10 คนนี5  
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วธีิทาํ  

ทราบวา่ n = 10 และ ∑ ix =  80 

  จาก    X  = n
x i∑  

  =
10
80  

     =  8 

 ค่าเฉลี.ยของคะแนนสอบ  เท่ากบั  8  คะแนน 

 

2. มัธยฐาน   

                   มธัยฐาน หมายถึง ขอ้มูลที.อยูต่รงตาํแหน่งกึ.งกลางของขอ้มูลที.มีการเรียงลาํดบัจาก

ตํ.าสุดไปหาสูงสุด ซึ. งแสดงวา่มีขอ้มูลครึ. งหนึ.งของขอ้มูลทั5งหมดมีค่าสูงกวา่ค่าที.เป็นมธัยฐานและมี

ขอ้มูลอีกครึ. งหนึ.งของขอ้มูลชุดเดียวกนัมีค่าตํ.ากวา่ค่าที.เป็นมธัยฐาน  วธีิการหาค่ามธัยฐานทาํได้

ดงันี5  

  1) จดัเรียงขอ้มูลจาํนวน N ตวัจากค่าตํ.าสุดไปหาค่าสูงสุด 

 2) ตาํแหน่งกึ.งกลาง = 
2

1N+
 , เมื.อ N แทนจาํนวนขอ้มูลทั5งหมด 

 3) มธัยฐาน เท่ากบั ขอ้มูลตวัที.อยูต่รงกบัตาํแหน่งกึ.งกลาง  แต่ถา้หากวา่ตรงตาํแหน่ง 

กึ.งกลางไม่มีขอ้มูลอยูใ่หเ้อาขอ้มูล 2 ตวัระหวา่งตาํแหน่งกึ.งกลาง มาบวกกนัแลว้หารดว้ย 2 

ตัวอย่างที� 7 จงหาค่ามธัยฐานของขอ้มูลที.กาํหนดใหต่้อไปนี5  

21   15   26   19   16   23   25   27   20   30   33   20   27   25   35 

วธีิทาํ  

นาํขอ้มูลมาเรียงจากตํ.าสุดไปหาสูงสุด ไดด้งันี5  

15   16   19   20   20   21   23   25   25   26   27   27   30   33   35 

ตาํแหน่งกึ.งกลาง คือ   = 2
1N+

=  
2

115+
  =  8 

 ขอ้มูลตาํแหน่งที. 8 มีค่าเท่ากบั 25 

 จะไดว้า่ มธัยฐาน เท่ากบั  25  
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ตัวอย่างที� 8 จงหามธัยฐานของคะแนนการสอบของนกัศึกษา จาํนวน 10 คน 

9      12      12      2      6      8      12      10      5      4 

วธีิทาํ 

 เรียงคะแนนจากตํ.าสุดไปหาสูงสุด ไดด้งันี5  

2       4      5      6      8      9      10      12      12      12        

 ตาํแหน่งกึ.งกลาง คือ  = 2
1N+

= 2
110+

= 5.5 

     ขอ้มูลตาํแหน่งที. 5.5 มีค่าเท่ากบั 
2

98 +
=  8.5 

 จะไดว้า่ มธัยฐานของคะแนนการสอบ เท่ากบั 8.5 คะแนน 

 

3. ฐานนิยม  

     ฐานนิยม  คือ  ขอ้มูลที.มีความถี.สูงสุด 

ตัวอย่างที� 9  สุ่มคะแนนการสอบของนกัศึกษา 10 คน เป็นดงันี5   

  9 , 12 , 12 , 2 , 6 , 8 , 12 , 10 , 5 , 4  

จงหาฐานนิยมของคะแนนการสอบ 

วธีิทาํ 

  คะแนน  12  มีความถี.สูงสุด  เท่ากบั  3 

  จะไดว้า่ ฐานนิยมของคะแนน เท่ากบั  12 คะแนน  

 

การวดัการกระจายของข้อมูล  

  ในการเปรียบเทียบขอ้มูลชุดต่าง ๆ นิยมใชค้่าตวักลางของขอ้มูลเหล่านั5นมาเปรียบเทียบกนั 

แต่การใชเ้ฉพาะค่ากลางขอ้มูลไม่สามารถบอกลกัษณะของขอ้มูลชุดนั5นไดถู้กตอ้งและชดัเจน เช่น 

คะแนนการสอบของนกัศึกษาชายและนกัศึกษาหญิงกลุ่มละ 5 คน เป็นดงันี5  

       นกัศึกษาชาย    20 18  5 10 47   พบวา่ค่าเฉลี.ย เท่ากบั 20 คะแนน 

       นกัศึกษาหญิง  15 17 22 29 17   พบวา่ค่าเฉลี.ย เท่ากบั 20 คะแนน 

       การที.จะสรุปวา่นกัศึกษาทั5ง 2 กลุ่มมีความสามารถในการเรียนเท่ากนัจึงไม่เป็นการถูกตอ้ง 
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เพราะการกระจายของขอ้มูลแตกต่างกนัมาก ดงันั5นในการวเิคราะห์ขอ้มูลนอกจากจะมีการวดัค่า

แนวโนม้สู่ส่วนกลางแลว้จาํเป็นตอ้งมีการวดัการกระจายของขอ้มูลควบคู่กนัดว้ยเสมอ โดยที.ค่าเฉลี.ย

จะทาํใหท้ราบวา่ขอ้มูลทั5งหมดมีค่าประมาณเท่ากบัเท่าไร และการวดัการกระจายจะทาํใหท้ราบวา่

ขอ้มูลแต่ละตวัมีความแตกต่างจากค่าเฉลี.ยมากนอ้ยเพียงใด  การวดัการกระจายของขอ้มูลมีวธีิหลาย

วธีิ ที.จะกล่าวถึงในที.นี5  คือ พิสัย  ส่วนเบี.ยงเบนมาตรฐาน และความแปรปรวน 

 

1. พสัิย  

         พิสัย หมายถึง ผลต่างระหวา่งขอ้มูลที.มีค่าสูงสุด (Max) กบัขอ้มูลที.มีค่าตํ.าสุด (Min) 

ตัวอย่างที� 10 จงหาพิสัยของขอ้มูลต่อไปนี5    9      12      12      2      6      8      12      10      5      4  

วธีิทาํ      

  ขอ้มูลที.มีค่าสูงสุด เท่ากบั 12 

  ขอ้มูลที.มีค่าตํ.าสุด เท่ากบั 2              

             จะไดว้า่  พิสัย  =  12 – 2     

       =  10 

 

2. ส่วนเบี�ยงเบนมาตรฐานและความแปรปรวน 

     ส่วนเบี.ยงเบนมาตรฐานของประชากร คือ σ   (อ่านวา่ ซิกมา) 

  σ  = 
( )

N

x
N

1i

2
i∑

=
µ−

  หรือ σ  = 
2

i
2
i

N
x

N
x






−
∑∑  

 

      ส่วนเบี.ยงเบนมาตรฐานของตวัอยา่ง คือ  s 

  s = 
( )

1n

xx
n

1i

2
i

−

−∑
=     หรือ  s  =  

)1n(n

)x(xn 2
i

2
i

−
− ∑∑  

       ( ส่วนเบี.ยงเบนมาตรฐานยกกาํลงัสอง เรียกวา่ ความแปรปรวน (Variance)) 
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ตัวอย่างที� 11  กาํหนดประชากรหนึ.งมีขอ้มูลดงันี5   2    4    5    6    10 

        จงหาส่วนเบี.ยงเบนมาตรฐานและความแปรปรวนของขอ้มูลประชากรนี5  

วธีิทาํ     

ix  2 4 5 6 10 
2
ix  4 16 25 36 100 

 จากตารางทราบวา่   N = 5  , ∑ ix = 27  ,  ∑
2
ix = 181 

           µ  = 
N
x i∑  

       =
5

27   

   =  5.40 

             การหาส่วนเบี.ยงเบนมาตรฐานวธีิที. ~ จากสูตร 

                           σ   = 
( )

N

x
N

1i

2
i∑

=
µ−

 

  =
5

)40.510(...)40.55()40.54()40.52( 2222 −++−+−+−  

  = 04.7  

       =  2.653 

  การหาส่วนเบี.ยงเบนมาตรฐานวธีิที. N  จากสูตร 

                       σ    = 
2

i
2
i

N
x

N
x






−
∑∑  

 = 
2

5
27

5
181






−  

     = 04.7  

 =  2.653 

  ส่วนเบี.ยงเบนมาตรฐาน เท่ากบั 2.653 
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 2σ   =  2.6532 

   =  7.04 

ความแปรปรวน เท่ากบั 7.04 
 

ตัวอย่างที� 12   สุ่มสาํรวจคะแนนการสอบของนกัศึกษา 10 คนจากนกัศึกษาทั5งหมด  ผลเป็นดงันี5  

   9 , 12 , 12 , 2 , 6 , 8 , 12 , 10 , 5 , 4  

จงหาส่วนเบี.ยงเบนมาตรฐานและความแปรปรวนของคะแนนการสอบ  

วธีิทาํ     

ix  9 12 12 2 6 8 12 10 5 4 
2
ix  81 144 144 4 36 64 144 100 25 16 

 จากตารางทราบวา่   n = 10  , ∑ ix = 80  ,  ∑
2
ix = 758 

                        x  = n
x i∑  

       =
10
80   

 =  8 

            การหาส่วนเบี.ยงเบนมาตรฐานวธีิที. ~ จากสูตร 

                           s   = 
( )

1n

xx
n

1i

2
i

−

−∑
=  

  =
110

)84(...)812()812()89( 2222

−
−++−+−+−  

 = 111.13  

 =  3.621 

  การหาส่วนเบี.ยงเบนมาตรฐานวธีิที. Nจากสูตร 

s   =  
)1n(n

)x(xn 2
i

2
i

−
− ∑∑   
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 = 
)110(10

)80()758x10( 2

−
−  

 = 111.13  

 =  3.621 

         ส่วนเบี.ยงเบนมาตรฐาน เท่ากบั 3.621 

 s2   =  2621.3  

 =  13.111 

          ความแปรปรวน เท่ากบั 13.111 

 
ความน่าจะเป็น 

 ในชีวติประจาํวนัของคนเราจะตอ้งมีการตดัสินใจอยูเ่สมอ  ซึ. งการตดัสินใจถา้ทราบ

โอกาสที.จะเกิดเหตุการณ์ต่าง ๆ วา่มีมากหรือนอ้ยเพียงใด ก็จะทาํใหก้ารที.ตดัสินใจมีความถูกตอ้ง

มากยิ.งขึ5น โอกาสดงักล่าวนั5นเรียกวา่ ความน่าจะเป็น (Probability) เช่น ความน่าจะเป็นที.นํ5ามนัจะ

ขึ5นราคาเท่ากบั 0.80 หรือความน่าจะเป็นที.จะเกิดฝนทิ5งช่วงร้อยละ 60 เป็นตน้ ในการศึกษาความ

น่าจะเป็นจะตอ้งทาํความเขา้ใจเกี.ยวกบัคาํศพัทต่์อไปนี5  คือ การทดลองสุ่ม (Random Experiment) 

ปริภูมิตวัอยา่ง (Sample Space) และเหตุการณ์ (Event) 

             1. การทดลองสุ่ม  

          การทดลองสุ่ม หมายถึง การทดลองที.ผูท้ดลองไม่สามารถคาดคะเนผลการทดลองล่วงหนา้

ไดว้า่ผลที.เกิดขึ5นจะเป็นอยา่งไรแน่นอน  แต่สามารถบอกไดว้า่ผลที.จะเกิดขึ5นเป็นอะไรไดบ้า้ง เช่น 

การโยนเหรียญ การทอดลูกเต๋า การจบัสลาก การหยบิลูกบอลจากกล่อง เป็นตน้ 

     2. ปริภูมิตัวอย่าง   

 ปริภูมิตวัอยา่ง หมายถึง เซตที.มีสมาชิกเป็นผลลพัธ์ที.อาจเป็นไปไดท้ั5งหมดของการทดลอง

สุ่มและสมาชิกแต่ละตวัของปริภูมิตวัอยา่งเรียกวา่ ผลลพัธ์ (Outcome) ปริภูมิตวัอยา่งเขียนแทนดว้ย  S 

     3. เหตุการณ์  

 เหตุการณ์ หมายถึง เซตยอ่ยของปริภูมิตวัอยา่งของการทดลองสุ่มที.เป็นเซตของผลลพัธ์ 

ของการทดลองสุ่มที.เราสนใจ  เขียนแทนดว้ย E 
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             4. ความน่าจะเป็น  

 ความน่าจะเป็น หมายถึง โอกาสหรือความเป็นไปไดที้.จะเกิดเหตุการณ์ต่าง ๆ ที.สนใจ มี

ค่าอยูร่ะหวา่ง  0  ถึง  1  ถา้ความน่าจะเป็นเท่ากบั  0  แสดงวา่ไม่มีโอกาสเกิดเหตุการณ์นั5นไดเ้ลย  

ถา้มีค่าเท่ากบั 1 แสดงวา่เหตุการณ์นั5นมีโอกาสเกิดอยา่งแน่นอน  

 ความน่าจะเป็นของเหตุการณ์  E  เขียนแทนดว้ย  P(E)   

  P(E) = 
)S(n
)E(n

 

                 เมื.อ  n(E) แทน จาํนวนสมาชิกของเหตุการณ์ E 

                         n(S) แทน จาํนวนสมาชิกของปริภูมิตวัอยา่ง 

ตัวอย่างที� 13  ในการโยนเหรียญ  2 อนั 1 ครั5 ง   

วธีิทาํ 

             ให ้ S  แทน ปริภูมิตวัอยา่ง 

   H  แทน เหรียญขึ5นหวั     

                   T  แทน เหรียญขึ5นกอ้ย 

             จะได ้    S =  { (H,H) , (H,T) , (T,H) , (T,T) } 

             n(S) =  4 

 

ให ้ E  แทน เหตุการณ์ที.เหรียญขึ5นหวัอยา่งนอ้ย 1 อนั 

จะได ้      E  =  { (H,H) , (H,T) , (T,H) } 

         n(E) =  3 

 

   ให ้ P(E) แทน ความน่าจะเป็นที.เหรียญจะขึ5นหวัอยา่งนอ้ยหนึ.งเหรียญ 

 จะได ้ P(E)  = 
)S(n
)E(n

 

        = 
4
3

  

       =  0.75  
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ตัวอย่าง 14  ในการโยนลูกเต๋า 2 ลูก 1 ครั5 ง   

 1) จงหาปริภูมิตวัอยา่ง   

2) จงหาเหตุการณ์ที.ผลรวมของแตม้ เท่ากบั 7 

3) จงหาความน่าจะเป็นของเหตุการณ์ที.ผลรวมของแตม้ เท่ากบั 7 

วธีิทาํ 

              1)  ให ้ S  แทน ปริภูมิตวัอยา่ง 

                        จะได ้  S   = { (1,1) , (1,2) , (1,3) , (1,4) , (1,5) , (1,6) ,  

      (2,1) , (2,2) , (2,3) , (2,4) , (2,5) , (2,6) ,  

      (3,1) , (3,2) , (3,3) , (3,4) , (3,5) , (3,6) , 

         (4,1) , (4,2) , (4,3) , (4,4) , (4,5) , (4,6) ,  

      (5,1) , (5,2) , (5,3) , (5,4) , (5,5) , (5,6) ,  

      (6,1) , (6,2) , (6,3) , (6,4) , (6,5) , (6,6)  } 

      n(S)  =  36 

 

2) ให ้E แทน เหตุการณ์ที.ผลรวมของแตม้ เท่ากบั 7 

            จะได ้  E  = { (1,6) , (2,5) , (3,4) , (4,3) , (5,2) , (6,1) } 

                n(E)  =  6 

 

3) ให ้P(E) แทน ความน่าจะเป็นของเหตุการณ์ที.ผลรวมของแตม้ เท่ากบั 7 

        จะได ้ P(E)   = 
)S(n
)E(n

 

               = 
36
6

  

         = 0.17 
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ตัวอย่าง 15  ในการซื5อหวยใตดิ้นเลขทา้ย 3 ตวั หมายเลขละ 1 บาท ถา้ซื5อถูกจะไดร้างวลั 500 บาท   

 1) จงหาปริภูมิตวัอยา่ง   

2) จงหาจาํนวนสมาชิกของเหตุการณ์ที.จะถูกรางวลัในแต่ละงวด 

3) จงหาความน่าจะเป็นของเหตุการณ์ที.จะถูกรางวลัในแต่ละงวด 

วธีิทาํ 

              1)  ให ้ S  แทน ปริภูมิตวัอยา่ง 

          จะได ้  S   = { 000 , 001 , 002 , 003 , 004 , ….. , 999 } 

      n(S)  =  1,000 

 

2) ให ้E แทน เหตุการณ์ที.จะถูกรางวลัในแต่ละงวด 

           ในแต่ละงวดจะมีเลขทา้ย 3 ตวัที.ถูกรางวลั 1 หมายเลข 

                    n(E)  =  1 

 

3) ให ้P(E) แทน ความน่าจะเป็นของเหตุการณ์ที.จะถูกรางวลัในแต่ละงวด 

        จะได ้ P(E)   = 
)S(n
)E(n

 

               = 
000,1
1

  

         = 0.001 

 

การประยุกต์ใช้โปรแกรมสําเร็จรูปทางสถิติ 

 ในปัจจุบนัการวเิคราะห์ขอ้มูลนิยมใชโ้ปรแกรมสาํเร็จรูปทางสถิติ ไดแ้ก่ โปรแกรม SPSS 

for Windows หรือโปรแกรม Microsoft Excel ในที.นี5 จะนาํเสนอการวเิคราะห์ขอ้มูลโดยใช้

โปรแกรม Microsoft Excel เท่านั5น 
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ตัวอย่าง 6.16  ในการสาํรวจความคิดเห็นของนกัศึกษาในสถาบนัแห่งหนึ.งโดยใชแ้บบสอบถาม

ลกัษณะดงัต่อไปนี5  

 1. เพศ  (V1) 

 1.  ชาย   2.  หญิง 

 2. สถานที.อยูข่ณะที.เรียน (V2) 

 1. อยูก่บับิดามารดา 2. หอพกัพกัในสถาบนั        3. อยูห่อพกัเอกชน 

 3. อาชีพของบิดา-มารดา (V3) 

 1. เกษตรกร  2. คา้ขาย 3. รับราชการ       4. อื.นๆ (โปรดระบุ).......... 

 4. เกรดเฉลี.ยสะสม (V5) เท่ากบั ………………………. 

 5. เวลาที.ใชอ่้านหนงัสือต่อสัปดาห์ (V6) ………………..ชั.วโมง 

 6. ความคิดเห็นของท่านต่อปัญหาภายในสถาบนัในดา้นต่าง ๆ  

 

ดา้น 

ระดบัปัญหา 

มากที.สุด 

(5) 

มาก 

(4) 

ปานกลาง 

(3) 

นอ้ย 

(2) 

นอ้ยที.สุด 

(1) 

1. หอ้งเรียน (V6-1)      

2. สภาพถนน (V6-2)      

3. อาจารยผ์ูส้อน (V6-3)      

4. อุปกรณ์การเรียน (V6-4)      

5. การแต่งกาย (V6-5)      
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ขอ้มูลที.เก็บรวบรวมไดน้าํมาแปลงเป็นตวัเลข (Coding) เป็นดงันี5  

คนที. V1 V2 V3 V4 V5 V6-1 V6-2 V6-3 V6-4 V6-5 

1 1 3 1 2.50 3 1 4 2 4 4 

2 1 2 2 3.45 10 2 5 3 4 2 

3 2 2 1 2.80 5 3 5 2 2 2 

4 1 3 1 3.15 6 1 4 4 3 5 

5 2 2 2 3.10 5 4 5 3 1 2 

6 1 3 4 2.25 1 1 4 4 4 4 

7 1 2 3 3.70 12 2 4 2 4 1 

8 2 3 2 2.85 8 4 5 5 2 3 

9 1 3 3 2.10 0 1 5 4 4 3 

10 1 1 2 2.75 2 1 4 4 2 3 

11 2 2 3 3.65 8 5 5 2 2 4 

12 1 1 2 2.50 4 3 5 2 5 2 

13 2 3 1 2.60 3 3 4 3 2 2 

14 2 3 1 3.25 5 4 4 4 2 4 

15 1 2 1 2.13 1 1 5 2 4 4 

 

  1. จงแจกแจงความถี.ของขอ้มูลจาํแนกตามเพศ ที.อยูอ่าศยัขณะที.เรียน และอาชีพบิดา-

มารดา   

2. จงหาค่า ค่าตํ.าสุด ค่าสูงสุด ค่าเฉลี.ย และส่วนเบี.ยงเบนมาตรฐานของเกรดเฉลี.ย และ เวลา

ที.ใชอ่้านหนงัสือ 

3. จงหาค่าเฉลี.ย ส่วนเบี.ยงเบนมาตรฐานและแปลความหมายของค่าเฉลี.ยของความคิดเห็น

ในปัญหาดา้นต่าง ๆ 
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วธีิทาํ 

การเตรียมข้อมูลเพื�อการวิเคราะห์โดยใช้โปรแกรม Microsoft Excel  
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1. การแจกแจงความถี.ของขอ้มูลจาํแนกตามเพศ ที.อยูอ่าศยัขณะที.เรียน อาชีพบิดา-มารดา   

 เลือกคาํสั.ง แทรกฟังก์ชัน หรือ  fx / เลอืกประเภท : ทางสถิติ / เลอืกฟังก์ชัน : COUNTIF 
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ผลการวเิคราะห์ข้อมูลโดยใช้โปรแกรม Microsoft Excel  
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การนาํเสนอขอ้มูลเป็นดงันี5  
 

รายการ จาํนวน ร้อยละ 

1. เพศ   

        ชาย 9 60.00 

        หญิง 6 40.00 

2. ที.อยูอ่าศยัขณะที.เรียน   

       อยูก่บับิดามารดา  2 13.33 

       อยูห่อพกัในสถาบนั 6 40.00 

       อยูห่อพกัเอกชน 7 46.67 

3. อาชีพบิดา-มารดา   

       เกษตรกร 6 40.00 

       คา้ขาย 5 33.33 

       รับราชการ 3 20.00 

       อื.น ๆ 1 6.67 

 

 จากตารางพบวา่ กลุ่มตวัอยา่งที.ตอบแบบสอบถามจาํนวน 15 คน ส่วนใหญ่เป็นเพศชาย 

ร้อยละ 60.00 อยูห่อพกัเอกชน ร้อยละ 46.67 บิดา-มารดาอาชีพเกษตรกร ร้อยละ 40.00  

 

2. ค่าตํ.าสุด ค่าสูงสุด ค่าเฉลี.ย และส่วนเบี.ยงเบนมาตรฐานของเกรดเฉลี.ย และเวลาที.ใชอ่้านหนงัสือ 

- การหาค่าตํ.าสุดใช ้ fx  ประเภท : ทางสถิติ  เลือกฟังกช์นั : MIN 

- การหาค่าสูงสุดใช ้ fx  ประเภท : ทางสถิติ  เลือกฟังกช์นั : MAX 

- การหาค่าเฉลี.ยใช ้ fx  ประเภท : ทางสถิติ  เลือกฟังกช์นั : AVERAGE 

- การส่วนเบี.ยงเบนมาตรฐานใช ้ fx  ประเภท : ทางสถิติ  เลือกฟังกช์นั : STDEV 
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การวเิคราะห์ข้อมูลโดยใช้โปรแกรม Microsoft Excel  
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ผลการวเิคราะห์ข้อมูลโดยใช้โปรแกรม Microsoft Excel 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



GEN1101 คณิตศาสตร์ในชีวิตประจาํวนั                                                                                       152 

 

การนาํเสนอขอ้มูลเป็นดงันี5  
 

รายการ min max X  S.D. 

เกรดเฉลี.ยสะสม 2.10 3.70 2.85 0.52 

เวลาที.ใชอ่้านหนงัสือ 0 12 4.87 3.46 

 

จากตารางพบวา่ กลุ่มตวัอยา่งที.ตอบแบบสอบถามจาํนวน 15 คน มีเกรดเฉลี.ยสะสมโดย

เฉลี.ย 2.85 และเวลาที.ใชอ่้านหนงัสือโดยเฉลี.ย 4.87 ชั.วโมง 

 

3. ค่าเฉลี.ย ส่วนเบี.ยงเบนมาตรฐานและแปลความหมายของค่าเฉลี.ยของความคิดเห็นในดา้นต่าง ๆ  

- การหาค่าเฉลี.ยใช ้ fx  ประเภท : ทางสถิติ  เลือกฟังกช์นั : AVERAGE 

- การส่วนเบี.ยงเบนมาตรฐานใช ้ fx  ประเภท : ทางสถิติ  เลือกฟังกช์นั : STDEV 

 

การวเิคราะห์ข้อมูลโดยใช้โปรแกรม Microsoft Excel  
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การวเิคราะห์ข้อมูลโดยใช้โปรแกรม Microsoft Excel  
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การนาํเสนอขอ้มูลเป็นดงันี5  
 

ดา้น x  S.D. ความหมาย 

1. หอ้งเรียน 2.40 1.40 นอ้ย 

2. สภาพถนน 4.53 0.52 มากที.สุด 

3. อาจารย ์ 3.07 1.03 ปานกลาง 

4. อุปกรณ์ 3.00 1.20 ปานกลาง 

5. การแต่งกาย 3.00 1.13 ปานกลาง 

 

 จากตาราง กลุ่มตวัอยา่งที.ตอบแบบสอบถามจาํนวน 15 คน มีความคิดเห็นเกี.ยวกบัปัญหา

ภายในสถาบนัพบวา่มีปัญหามากที.สุดในดา้นสภาพถนน ( x =4.53)  และมีปัญหานอ้ยในดา้น

หอ้งเรียน ( x = 2.40)  ส่วนดา้นอื.น ๆ มีปัญหาปานกลาง 
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แบบฝึกหัดท้ายบทที� 6 

1. การวจิยัเรื.องการศึกษาค่าเฉลี.ยความพึงพอใจเกี.ยวกบัเงินเดือนและค่าตอบแทนอื.นๆ ของ

ขา้ราชการครูสังกดักระทรวงศึกษาธิการ โดยมีการเก็บรวบรวมขอ้มูลจากขา้ราชการครูสังกดั

กระทรวง 

ศึกษาธิการ จาํนวน 384 คน พบวา่ค่าเฉลี.ยของรายไดเ้ท่ากบั 19,833.33 บาท 

 จงตอบคาํถามต่อไปนี5  

 1.1 ค่าเฉลี.ยความพึงพอใจเกี.ยวกบัเงินเดือนและค่าตอบแทนอื.นๆ ของขา้ราชการครูสังกดั

กระทรวงศึกษาธิการ เรียกวา่ .......................................................................... 

 1.2 ขา้ราชการครูสังกดักระทรวงศึกษาธิการ เรียกวา่ ............................................................ 

 1.3 ขา้ราชการครูสังกดักระทรวงศึกษาธิการจาํนวน 384 คน เรียกวา่ ................................... 

1.4 ค่าเฉลี.ยของรายไดเ้ท่ากบั 19,833.33 บาท เรียกวา่ ...........................................................  

2. จงบอกประเภทและมาตรการวดัที.สูงสุดของขอ้มูลต่อไปนี5  

 

ขอ้มูล ประเภทของขอ้มูล มาตราการวดัที.สูงสุด 

1. เพศ …………………………. …………………………. 

2. อาย(ุปี) …………………………. …………………………. 

3. อาชีพ …………………………. …………………………. 

4. คะแนน …………………………. …………………………. 

5. รายได(้บาท) …………………………. …………………………. 

6. รายจ่าย(3 ระดบั) …………………………. …………………………. 

7. สัญชาติ …………………………. …………………………. 

8. อุณหภูมิ …………………………. …………………………. 

9. เกรดเฉลี.ยสะสม …………………………. …………………………. 

10. คะแนนความคิดเห็นแบบมาตรการ

ประเมิน(Rating Scale) 

 

…………………………. 

 

…………………………. 

  



GEN1101 คณิตศาสตร์ในชีวิตประจาํวนั                                                                                       156 

 

3. จาํนวนนกัท่องเที.ยวจากประเทศกลุ่มอาเซียนที.เดินทางเขา้มาในประเทศไทย พ.ศ. 2555 – 2556 

 

สัญชาติ 2555 2556 อตัราเพิ�ม 

บรูไน 10,459 14,304 36.76% 

กมัพชูา 423,642 468,366 10.56% 

อินโดนีเซีย 447,820 589,079 …….% 

ลาว 975,999 1,106,080 13.33% 

มาเลเซีย 2,544,397 …………… 17.29% 

พม่า 129,385 172,374 ……..% 

ฟิลิปปินส์ 289,566 326,245 12.67% 

สิงคโปร์ 831,215 936,477 12.66% 

เวยีดนาม 618,670 ……………. 27.26% 

 

จงตอบคาํถามต่อไปนี5  

 3.1 นกัท่องเที.ยวจากประเทศอินโดนีเซียเพิ.มขึ5นกี.เปอร์เซ็นต ์

………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………… 

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………… 

3.2 นกัท่องเที.ยวจากประเทศมาเลเซียในปี 2556 มีจาํนวนกี.คน 

………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………… 

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………… 
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3.3 อตัราส่วนนกัท่องเที.ยวจากประเทศกมัพชูาต่อประเทศมาเลเซียในปี 2555 เท่ากบัเท่าใด 

………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………… 

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………… 

 

4. ขอ้มูลของประชากรหนึ.งเป็นดงันี5     4     7   1 3 2 4 6           8 

จงหา 

 4.1 ค่าเฉลี.ย  

………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………… 

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………… 

 4.2  มธัยฐาน   

………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………… 

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………… 

………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………… 

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………… 
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 4.3 ฐานนิยม   

………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………… 

……………………………………………………………………………………………………… 

 4.4 พิสัย   

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………… 

 4.5 ส่วนเบี.ยงเบนมาตรฐาน   

………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………… 

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………… 

………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………… 

 4.6 ความแปรปรวน   

………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………… 

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………… 
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5. สุ่มสาํรวจคะแนนการสอบของนกัศึกษา 9 คน จากนกัศึกษาทั5งหมดผลเป็นดงันี5  

 9 6 10 8 7 5 6 4 3 

จงหา 

 5.1 ค่าเฉลี.ยเลขคณิต  

………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………… 

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………… 

………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………… 

 5.2  มธัยฐาน   

………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………… 

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………… 

………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………… 

 5.3 ฐานนิยม   

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………….. 
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 5.4 พิสัย   

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………… 

 5.5 ส่วนเบี.ยงเบนมาตรฐาน   

………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………… 

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………… 

………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………… 

 5.6 ความแปรปรวน   

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………... 

6. ในการสาํรวจความคิดเห็นของนกัศึกษาในสถาบนัแห่งหนึ.งโดยใชแ้บบสอบถามลกัษณะ

ดงัต่อไปนี5  

 1. เพศ  (V1) 

 1.  ชาย   2.  หญิง 

 2. สถานที.อยูข่ณะที.เรียน (V2) 

 1. อยูก่บับิดามารดา 2. หอพกัพกัในสถาบนั        3. อยูห่อพกัเอกชน 

 3. เกรดเฉลี.ยสะสม (V3) เท่ากบั ………………………. 

 4. เวลาที.ใชอ่้านหนงัสือ (V4) ………………..ชั.วโมง 

 5. ความคิดเห็นของท่านต่อปัญหาภายในสถาบนัในดา้นต่าง ๆ  
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 ระดบัความคิดเห็น 

มากที.สุด 

(4) 

มาก 

(3) 

นอ้ย 

(2) 

นอ้ยที.สุด 

(1) 

1. หอ้งเรียน (V5-1)     

2. สภาพถนน (V5-2)     

3. อาจารยผ์ูส้อน (V5-3)     

4. อุปกรณ์การเรียน (V5-4)     

5. การแต่งกาย (V5-5)     

 

ขอ้มูลที.เก็บรวบรวมไดน้าํมาแปลงเป็นตวัเลข (Coding) เป็นดงันี5  

ที. V1 V2 V3 V4 V5-1 V5-2 V5-3 V5-4 V5-5 

1 1 3 2.50 3 1 4 2 4 4 

2 1 2 3.45 10 2 4 3 4 2 

3 2 2 2.80 5 3 4 2 2 2 

4 1 3 3.15 6 1 4 4 3 4 

5 2 2 3.10 5 4 3 3 1 2 

6 1 3 2.25 1 1 4 4 4 4 

7 1 2 3.70 12 2 4 2 4 1 

8 2 3 2.85 8 4 4 4 2 3 

9 1 3 2.10 0 1 4 4 4 3 

10 1 1 2.75 2 1 4 4 2 3 

11 2 2 3.65 8 4 4 2 2 4 

12 1 1 2.50 4 3 4 2 3 2 

13 2 3 2.60 3 3 4 3 2 2 
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  จงเติมผลการวเิคราะห์ขอ้มูลในตารางต่อไปนี5  

 

ตารางที� 1 ข้อมูลทั�วไปของผู้ตอบแบบสอบถาม 
 

รายการ จาํนวน ร้อยละ 

1. เพศ   

        ชาย ……… ……… 

        หญิง ……… ……… 

2. ที.อยูอ่าศยัขณะที.เรียน   

       อยูก่บับิดามารดา  ……… ……… 

       อยูห่อพกัในสถาบนั ……… ……… 

       อยูห่อพกัเอกชน ……… ……… 

 

 จากตารางพบว่า 

………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………… 

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………… 

………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………… 
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ตารางที� 2 ข้อมูลเกี�ยวกบัเวลาที�ใช้อ่านหนังสือ 

 

รายการ min max x   s 

 

เวลาที.ใชอ่้านหนงัสือ 

 

……. 

 

…….. 

 

…….. 

 

……… 

 

 

 จงแสดงวธีิหาค่า x  และ s   ของเวลาที.ใชอ่้านหนงัสือ 

………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………… 

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………… 

………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………… 

………………………..……………………………………………………………………………

…………………………………….………………………………………………………………..

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

…….…..………………………..……………………………………………………………………

……….……………………………..……………………………………………………………… 

 

 

 



GEN1101 คณิตศาสตร์ในชีวิตประจาํวนั                                                                                       164 

 

ตารางที� 3 ค่าเฉลี�ยและส่วนเบี�ยงเบนมาตรฐานของความคิดเห็นในปัญหาด้านต่าง ๆ 

 

ดา้น x  s ความหมาย 

1. หอ้งเรียน ……. …….. ……………….. 

2. สภาพถนน ……. …….. ……………….. 

3. อาจารย ์ ……. …….. ……………….. 

4. อุปกรณ์ ……. …….. ……………….. 

5. การแต่งกาย ……. …….. ……………….. 

 

 จากตารางพบว่า 

………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………… 

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………… 

จงแสดงวธีิหาค่า x  และ s  พร้อมทั5งแปลความหมายของความคิดเห็นปัญหาดา้นห้องเรียน 

………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………… 

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………… 

………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………… 

………………………..……………………………………………………………………………. 
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 (ปัญหาดา้นอื.นๆ ใหห้าโดยใชโ้ปรแกรม Microsoft Excel ) 

7. ในการโยนเหรียญ  3 อนั 1 ครั5 ง   

     จงหา 

 7.1  ปริภูมิตวัอยา่ง 

………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………… 

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………… 

 

7.2   เหตุการณ์ที.เหรียญขึ5นหวัอยา่งนอ้ย 1 อนั 

………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………… 

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………… 

 

  7.3   ความน่าจะเป็นที.เหรียญจะขึ5นหวัอยา่งนอ้ยหนึ.งเหรียญ 

………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………… 

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………… 
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8. กล่องใบหนึ.งบรรจุหลอดไฟ 5 หลอด ในจาํนวนนี5 เป็นหลอดดี 3 หลอด หลอดเสีย 2 หลอด ถา้

สุ่มหยบิหลอดไฟมา 2 หลอด   

     จงหา 

 8.1  ปริภูมิตวัอยา่ง 

………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………… 

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………… 

 

8.2   เหตุการณ์ที.จะไดห้ลอดเสียอยา่งนอ้ย 1 หลอด 

………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………… 

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………… 

 

8.3   ความน่าจะเป็นที.จะไดห้ลอดเสียอยา่งนอ้ย 1 หลอด 

 

………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………… 

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………… 

………………………..……………………………………………………………………………. 
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